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VVM nullum prarftantius bonum a 
Deo Opt.Max. hominibus fit conccE- 
fum,HENRiCE Rex ChriftianifTi - 
me, quam doctrinarum re- 

rum pulchrarum ingeniola acq^ uti- 
lis dilquificio:pra:ciare dc Rcpublica, 
imb ucrb de uniucrlb mortaliu gene- 
re mihi mereri Icmper fum uifi, qui- 
cunqueaddifciplinarum communi- 
animiim ftrenue conucrcc- 



runteae omnem operam,ftudium, laborem, & induRriam in id 
fcdulbcontulcrunt.Q^od cum optimus idemqucdoCliflimus 
uir ille Oroncius iam olim prudenter animaduertiffcc , tota uica 
conquicfccrc non potuit, donec leCtionibus cum publicis, tum 
priuatis,adha:c multis libris editis,in id incubuiflc,& tandcfuc- 
cubuilTc palam icftarctur.Quam rem,tuo,& ChriRianils-patris 
tui FRANCisci, fauore & aufpicio gnauiter aggreflus , ad ex- 
tremum ufquc uitsaCtum fceiicillime perduxit. Deo in omni- 
bus Scperomniaalpirantc: qui uthumansc infirmitati fuccur- 
rat,6c infirms humanitati prolpiciat.quarfuapte natura uix in- 
fima afTcquipotcft, in aliquibus Heroicis uiris proflantes ani- 
morum motus, latcntefque igniculos excitare fuDindefolct, qui 


poftea quafi diuinitus afflati, & ccelitus agitati, ad rcru magna., 
rum inucntionem,& difficilium explicationem, mira feruntur 
induftria.-fummo certe patrocinantis Dei miraculo, & ingenti 
talium uirorum laudc,immortaUquc patrio illorum ornamen- 
to:obproclara menimentaquo uclutx publicum urbium pc- 
culium,& regnorum infigne decus memorio poftcritatiscon- 
fccratum, a tantis uiris rclinquuntur.Hinc nimirum cclcbrc ad- 
huc cflSyracufaru nomcnmon ob proftantiflima figna &prc- 
tiof^ tabulas, quibus olim abundabant Syracufo,fcd ob unius 

ij 


EPISTOLA 

Archimedis Mathematici clari{rimi,eximia& adhuc uiucntia 
opera, perpccuoquc ui6lura,6c Syracufas ubique celebratura. 
Q^oddetuaLutetia Galliarum metropoli, idem aliquando fu- 
turum, certb tibi polliceri debes: no tam quod fynccra religio- 
ne, & legibus squiflimis illam optime conftitutam uideas, ad 
hxcopum magnitudine 8c iplendore egregie ornatam, qudm 
quod in ea eloquentix,philofophia:,mcdicin9,mathemat«fn, ac 
omnium optimarum artium 6c linguarum publicum habeas 
gymnafium,tua & illuftriifimi patris tui liberalitatc, multis lam 
annis florcntiffimumj&uigilantiflimorum ac dodtilTimorum 
profefforum duodecim (quotus eft mularum Sc charitu hume- 
rus) quotidianis inteipretationibus , propohto cuique honefto 
ftipcndio,gloriose illuftratum. Quorum omnium induftria ac 
monimentis, immortalitatem tibi & regno tuo iamiam com- 
paratam e(Ie,quis non uidet?Quis ncfcitprilcos Reges delire- 
ris & literatis bene mercndo,pofi:critatcm fui memorem feci fle? 
Quis hodie non celebrat Alfonlum Caftilix Regem,qubd libe- 
ralitcr contulerit quadringenta milia aureorum , dodtis aliquot 
uiris cxiudxa & Aphricaaccerfitis, adconftrudtionem AftrO' 
nomicarum tabularu,qux hodie omnibus funt in manu? Quis 
Alexandrum Macedonem multis ante illum feculis non prodi- 
cat, quod octingenta talenta,hoc cft quadringenta 6c odioginta 
milia coronatorum, Ariftoteli proceptori dederit ad naturx ani- 
mantium inquifitionem ?Sunt hxc magna &celebria,rcd, meo 
iudicio,maiora ac celebriora qux facis. Qui regia morus Jibe- 
ralitate,6c hxreditaria imbutus uirture, magnam pecuniam no. 
uni tantumnumeras, ut Alexander, auc tribus uel quatuor, iic 
Alfonfus, quin potius duodccim,ut dixfprxclaris acfcicdtis ui- 
ris, hinc inde ad Lutetianam tuam Academiam publice uoca- 
tis.Quorum pars quotidie foeliciter interpretando, pars dodle 
foibendojparsutrumqueexadle faciendo, per uniuerfim Eu- 
ropam^nedum Galliam, artium omnium & difciplinarum,hn- 
guarumque fcecunda femina,Ionge ac late fpargic. Qux ubi x~ 
ratem tulerutjfuauifli mos fruclus edunt ad communem regno- 
rum utilitatcm,& tutam Rerumpubl.conferuarionem. In quo- 
rum ordinem cum optimus,idcmque dodrifs.uir ille Orontius, 

omnium 



NVNCVPATORIA. 

omnium primus a ChriftianilTimo patre tuo cooptatus fuiflcr, 
& a tua Maieftatcpoftca confirmatus ac probatus: cum ibi to- 
tos uiginti quinque annos,& doccndo,8c multa feribendo, ma- 
gna laude ueriatus fuiflee : cum ea in prouincia fe pro dignitate 
femper gelliiret,acque aliis dies ac no<^cs fudando lefc raaceraC- 
{et,imbucrb&:corpore&animo negledia familia, qua nume- 
rofam & pauperem habebat, funditus cxhaufiilet: canus & fexa- 
genarius uitam cum morte ibinupermutauitimortc, inquam, 
illi flimme acerba 6c molefta,non quod eam grauiter ferrer, qui 
fc mortalem agnofeebat, & legibus fati obnoxiu: fed quod do- 
Icrctpopulofam &: benenatam fobolcm, in tanta rerum inopia 
relinquere : adhxc. Mathematica aliquot opera, qu^e in manu 
uixdiim ex dimidio elaborata habebat, impcrfedla &impolita 
uidere.Sibi tamen ac doclis omnibus impense gratulabatur, 5c 
Deo Opt.Max.fummas gratias agebat,qubdlibruiftum,in quo 
toturn feptennium indefeiTo fudore confumpferat , ad colo - 
phonem duxiflet. Quem accurate impre(rum,utMaiefi:ati tua; 
offerrem, qua ualebat in me audforitatc, moriens, lemel at- 
que iterum imperauit:cum obalia, tum utfuorum laborum 
prsfens haberes p»K<u4«u;oc,&rubleuandar fuorum inopia:, pofi- 
tum ob oculos pium monimentum. Addebat, sequiflimumefle 
ut hanc fuarum lucubrationum poftrcmam acciperes manum, 
cum ter maximus pater tuus primamrcgali alacritatc,& dextra 
fummMiberali, annis abhinc triginta quinque plus minus ul- 
tro accepiffet. Q^od me & libcnter,& ex animo fadlurum cum 
illifuiflem pollicituSjUbiinfataconccffit, librum una cum fi- 
guris,quas paulo ante quam abiret, ingeniofa manu ad ungue 
pinxerat, Michacli Vafeofano typographo diligentifiimo ac 
dodliflimojftacim committere mhilfumcu(51:atus: nullo pror- 
fus mutato uerbo, nec item fenfu : ne audtori & parenti iniuria 
facerem .Reliqui itaque pofthumum opus fux integritati & 
origini.Q^od quale quale cft, diuinum fane & eruditum, Ma- 
icftati tus, H E N R I c E Rex potcntillime, hodie hilariter offero : 
cum ucpoftrcmis tanti uiri mandatis ingenue parcam, tum ut 
rerum mathematicarum ftudiofis,iamdiu defideratam femen- 
tem,fub tuo nominc,ubique terrarum difpergam. Cuius cam- 



pus, prscerquam quod multa,a nemine adhuc, quod utique 
Icianijtentata habcctetiam circuli (eu quadraturam, 

totos bismille annos, uclampliuSjafummis & cxcellcntillimis 
uiris quiehta, (cd non inuenta, omnipotentis Dei beneficio, uiis 
Se demoftracionibus infinicis,uerc(nih fallor)c6cludic ac aperit. 
Reliqua de catalogo ad calcem operis deferipeo, unicuique fa- 
cilepatcbunt.Hocpoftrcmumerit. Multa: admirabiles machi- 
na omnibus xtatibus apud eas gentes, in quibus Geometrix &: 
Arithmetices ftudia uiguerunt(utapud Phoenices , Aegyptios, 
Chaldxos, deinde apud GrxcoSj Siculos Se Latinos) ratione 
proportione Geometrica extrudis fuerunt, munitx arces, fadls 
columns,pyramides item ac turres, credli pontes Se arcus,com- 
pofitsnaucs, excogitati portus,fabricata bellica tormcnra,con- 
ftrudtasdificia,theatra ac templa, & alia huius pidlurs innu- 
meraiGeometrica,ut didlum eft, ratione Se proportione clabo- 
rata,qus Orontiani huius operis adminiculo, & facile Se com- 
mode perfici deinceps poterunt. Sed hsc fatis. Vereor enim ne 
Maieftatcm tuam, cui populi commiffi , Se magna negocia cu^ 
rXjUerbolaepiftola offendam. Itaque,bcnc ac feliciter Va- 
le, Regum omnium Rex optime: & paupcrculs 
Orontiansfamilis,pietatcrtua,ruccuiTcredi- 
gnarc: ut tibi &: regno tuo, paterna imita- 
tione, aliquando ufui ac ornamento efle 
poisit. Lutetis Pariliorum, Idibus 
Aprilis. Anno Virginei par- 
tus, M. D. LVI. 



AD ILLVSTRISSIMVM LOTHARINGIAE CAR- 
dinalcm 8c Principem, loannes Pinarus, de Orontius cius 
fi:accr,dolentcs ac mccfti. 

■ VI Mathemata nunc colunc,amantquc, 

Gratias & agunc,habencquc miras , 

Pro tuis in Orontium parentem 
Noftrum tot meritis,bcnignc Princeps, 
SpIcndorpontificura,5cfacri Senatus: 

I idem te quoque ter rogant,quaterquc. 

Nobis ucpater&patronus effe 
V clis:quiingcnuefatemur,ex tc 
Et Rare,&: cadere ut libct:fccundum 
Coeli numina, Gallicumque Regem. 

E ia,reipicc, Cardinalis ample, 

Nos:noftrxqucdomus,dics5£ horas 
O mneis afsiduo in dolore ucre si, 

V crfantis,lachrymabiles,piafquc * 

Exaudito prcccs:& has referto 
A d Regem, pietate cuique notum: 

M ercedem Dominus dabitpererincm. 

lidcm ad ornatifsimum Cardinalem a Gaftellionc. 

T gemit erepto uiduacus eortipate turtur > 

Et ilcrili meerens fronde federe folet: 

Vtque altore fuo catulus priuatus oberrat. 

Donec fautorem uideritefle libi : 

Sic nos,6 dolor ; extinflo gcnitorc,milclli 
In lachrymis nodeis duci mus, atque dies: 

Sedibus errantes dubiis,uiduquc carentes. 

Dum detur qui nosritcfouere petat. 

Hoc tanto donOjPratful ucDcrandc,parcnfquc 
CaftaIidum,linosforte beare uolcs. 

Aut unum faltcm namerofo dc grege fratrum. 

Rem gratam dodis feceris ufque uiris. 

Et fi funt aliquid manes, uc crcdimus,& funt: 

Hocate fadum fcnactcflcpatcr: 

Qjji tc dilexir uiuens-moricnlque uocauit 
Auxilium iri nollrum frrpe.diuquc. Vale. 
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E 1 * r O P fi N T I o N.* 

ij-yCtu ofa»77t, «7« uet-^TKit 

^ TiwgjcpIffKs 5«<p«(/ir 
x^/F cu?3^; i$ K^«c K9C^ ar^fcr «st^ceiTK 
Kr «ra^xu:^ft; Suuinn. 

fu(,5»*nc« 

iSU Ts/forTB ircfl^jjflSjrT* ^,5»/xaiTtitirr. 

Si Gt tiiya "ssittSes ^ilxn xtt»/j, Iw u^g, 
ov Si •nh^-n Tf! 'istis* c^^o/uZioif, 

AuToig a xnSi/icr<i>r sS^ e wjOTKTjy itscl KQt^f 
tkvtIiu Sogi 

t^-nlw sSH KiCx^TOr aairiiQtyj 
7 U>)ItJ K^ir^OfjZilw ■m^^tOt &S 
lir aO TOTsf i^Aa?«8 

or* yl^sitris eitH§ 7*\v>t7p^. 

Ttu^'ft ®/X6? Git-na^os «■•ma QjiKois ffsi \-nugcig 
PM^ej k\iuc^ 'iJhxjef 

NoJ Amas sia e,{&Kot df^i-m TiwJfxya^murTis 

Arii fSoj x-rfst pJbl s , iM« lai^nSjn 

lii» Avg^V». 




VITA ET TVMVLVS ORONTII,PER 

ANTONIVM MIZALDVM. 



IcetjV iatoryconcito proceres gradu^ 

Vrjum hoc amice te precor^dum hac commeas 
TantiJ^er hare^dum <juod eji Herum inteUigaSi 
Ter iUefummuSy^" terillujhrts ORONTIVS, 


P raceptor^hoj^es charusyac amicus meus i 
H ocin tumulo dormit yfepultus ihi iacet: 
D elphinas patria^in oppido 'Qrianfonio 


N atusgenerofo 0“ nobili uere patre, 

D 0 flore medico,ac philofopho admirahiU: 

N ecnon Mathematico eximio, ut libri docent. 


Qjfo mortuo, cum iuuenis ejfet magni animi, 
L utetiam uenit: ubi perfeflis jhtdiis 
V aliciter, 0 facro fauente Mercurio, 

S ociam jibi fecitpariterque coniugem 


DIONYSIAM, cognomine CANDIDAM, 
F orma Jjjeciosa,ac immaculatis moribus: 

C um qua decies bis uixit annos, plus minus. 

A tque ex ea fufcepit innumeram, 0 probam, 

A c egregani fobolemtfed ex qua funthodie 
T antum fuperjlites ( nifi fallor bene) 

S ex:majculi quinque, 0 puellula unica. 

I Ile efloR ONTiys,ille OKOUTIVS meus 


P raceptor,hoJfes charus,ac amicus bonus: 
C unHis abundans dotibus cum corporis, 

T um mentis ,0 raris Dea caca bonis: 

O rbis columen, 0 Gallia excellentipimum 
Miraculum J.umen,decus,jfeflaculum: 

C andore uita, moribus integerrimis, 

T urba fuga,domeJlico filentio, 

A more refli,charitate proximi, 

S eraque noHis lucubratiunculis, 

B ene cognitus fuis domi,necnon foris. 
Perpauca mul 6 s,multapaucis differens 



VITA ET TVMVLVS ORONTU 
T fJHuiter,Jai/ejue diSHs^Jurimiim 
G audens i ^ ingenuos iocos referens lihens: 

P raceps ad iram^catera prorfum candidus. 

C ui Lutetiana deluet Academia 
V el idy^uod iUic maxima cum gloria 
M athematica artes hene doetncur:qi4as omnium 
P rimusyfepultas mijitin lucem ^ac docuit, 

A nnosyUtaiehatjdecies ter jac amplius: 

A Ke^hus duobus acceptis annuis 
S tipendiiSyob Idque profefforpublicus: 

P ro dignitate ^ gerens prouincU: 

Qjiam legionibus uariis,g^ do^ijfimis 
A c aureis libris ad ufque miraculum, 

D um uixityiUuJhrauit, ut notum ejh omnibfi* 

T um literatiSytum probis, tum candidis: 

Qjieis adfuit, que^s profuit,fauit,contulit, 
Qjtantum licebat pro modulo,^ pro uiribus: 

N unquam ociofos effe fujhnens fuos: 

S ed uere honejiis occupans negociis: 

A matus omnibus,omnibujque amabilis. 

H uic animus ufqu€,huic unicus fuit fcopus, 

H uic fumma cura,huicpropria femper funfUo, 

B onas ut horas collocaret non male: 

N ullius aque,ac temporisyparcpts rei : 

N imio proinde ut fe fludio,no6ies,dies 
Conficeretdmo funditus fe perderet: 

S ic compoftus, ut nominatim quempiam 
N ulla inficeret labecula,uel incommodo: 

Licet impudenter prouocarentfapius 
M ali,q}.KcwZi,gloriofuliJiuidi, 

D iris notandi iure lambis optimo. 

C afus per omneis ,omnibufque exercitus 
M alis gr aduerjis,patiens femper fuit: 

T uam uf que prafians, Socrates, conflantium: 

P rudentidmque fimplicem prafe gerens: 

S emperque fatagens pro malis bona ut redderet. 



PER ANTONFVM MIZALDVM. 

N on arcuato Scorpionis uulnere 
M ordenSilaceffenSyConjicienSy^ enecans: 

Ii- capHofa ^ peJHlentia dogmata 
E xplojk fandos per patres oUni,quibus 

V lique uulgus imperitum fiufhiaty 
C erto utuenena exhorruitprafentia, 

0 mneisin hocneruos gp* omnem induflriarfi 
T endenSjC!^ adhilens^ontrahens ac explicans i 

V t ChrijHanifmum referret purij^imum. 

1 s Kegilus tantum fuit miraliliSy 

V t eius ades ingredier fapifime 

N on fnt recufati:pariter multi lyuces, 

'E. t Cardinales numero f nobiles y 
N ecnon Legati gentium atque Vrincipumi 

V tcum uiro tanto loqui percommode 

P offentiadhac uidere qua manu propria 

V el pinxerat y uel fculpferaty Uel defcrip ferat, 

N on dico chartaSyaUt librdSyfed mille organa 
M athematica, uel alterius artifdj . 

lUe f/?ORONTivs,i//e ORONTivs, meus 
P raceptor,hoJj>es charusyac amicus bonus : 

Clui hoc in tumulo dormit, fepultus ibi iacet: 

D oSii qUod omnes riunc ferunt agerrime: 

ExtinBafquidem fUnt (xuSitfMtTtt omnidi 
N ecnon fepulta cum uiro tantoipro dolor I 
A cumen illud, illud inanium periit, 

D ignum quod omni permaneret faculo. 

S ea ceffo plura conqueri:Viator,uale: 

H ac ego uolebam tibi referreiiterum uale: 

E t manibus fepulti o R O N T 1 1 faue,- 

Obiit Lucetis in fuis s(^ibus,pridic nonas Oftobris, Anne» rc- 
parats falutis hominum, M. D. lv. Hora a meridie quar- 
ta, qua illc in luccm ucncrat,nacus annos l xi. fere: iacet in 
coenobio Carmelitarum. 



SVMMA EORVM,QVAE IN SEQVENTIBVS 

libris,dercbusMatfacmacicishai9:cnus dc{ideratis,pcrcra£tamur. 

LIBER PRIMVS, INVENTIONEM DVARVM RE- 
ftarum inter datas extremas continue proportionalium, pluribus 6c 
ha£l:enus inauditis modis exponit: Idem quoque de oblatis quibuC- 
cunque efficies numeris. Vna cum rationu copofitione, atque reguize 
fex quatitatu origine notada , ex ipfis lineis fubona proportionalibus. 

LIBER SECVNDVS, RATIONEM CIRCVNFEREN- 
tix ad circuli diametrum exprimit; rc£tamquc in circuferentiam uer- 
tere docet: necnon circulum in quadratum xqualc , atque e diuerfo, 
mulcifariam,& uiisha6tcnus inccntatis,reuocac. 

LIBER TERTIVS, CONTINET INVENTIONEM 
latetis cuiuflibct polygoni regularis in dato circulodefcripri:redu- 
dfioneihquc figurarum redtilincarum in circulum, &ipfius circuli in 
figuram re£lilineam squalem, etiam regularem: Ethorum omnium 
augmentum,feudecrementu,fubquauis ratione data, propria uniufi- 
cuiufque fpecic remanente. 

LIBER QVARTVS ET VLTIMVS, OMNIMODAM 
folidorum tranfmutationera,cum ipfalphsrs cubicatione, &: uerfio- 
necubiinfphsram squalem:Illorumqueaugmetationem,feu dimi- 
nutionem,atque tam ipfius iphsrs quam circuli fc£lionem,fub ratio- 
ne data comprehendit. 

DE DIVINA PROPORTIONE, oyAE IN LINEA 

rc6ia per mediam 5c extremam rationem diuifa continetur, 

AVTHORIS DISTICHON. 

Siquiddiuinum condehat pulchra Mathejlsi 
Quod Geometra colat:hac tibi fola dabit. 



ORONTII FINAEI DEL- 

PHINATIS, REGII MATHEMATICA- 
RVM LVTETIAE PROFESSORIS. DE RE- 

BVS MATHiMATlCIS HACTENVS DESIDERATIS, 
LIBER PRIMVS. 

PROPOSITIO I. 

Blatis duabus lineis redis insqualibus : 
duas medias lineas redas j fub eadem ra- 
tione continue proportionales , in primis 
reddere notas. 

f ay A RATIONE MATHEMATICA 
hoc dignij^imum ac utile problema diffoluatUTt nemo haBenus Jkffici- 
entertradidilpuidetur:tametJtGracorMm quamplurimi, ndaj^eman^ 
diphilofophi atque mathematici, ut illud explicaret problema, quod cu- 
bi duplicatio dicitur,uariu ac jubtilibus admodum inuenWy easdem li- 
neas proportionales tentarint exprimere . Quemadmodum ex Eutocio 
Afcalonita Archimedis interprete, ^ CeorgioVallaElacentino , qui 
jingulorum expofuerunt adinuentiones , colligere haud dijficde ejl. 
Nullus f quidem eorundem Griecorumauthorumojfendetur,quiin dif- 
quirendis eiujcemodi lineis proportionalibus , uiam aliquam certam 
obtinuerit : utpote , qui regulamentorum quorundam adminiculo,ten- 
tando , uel potius hinc inde palpitando , totiejque conceptas iterando 
deferiptiones, proprias adinuentionum traditiones JuJ^eSlas,inexplica- 
hilefque reddiderint . Nos igiturprafatas lineas reBas , inter datas ex- 
tremas continue proportionales ( ne mathematica jimulatque JuJcepti 
negotij uioletur integritas ) uia haHenus d nemine tentata , ex fidifimis 
Geometricorum elementorum rudimentis, multifariam, ac prima fronte 
conabimurreddere notas idque p otif imum illius diuina proportionis 
adminiculo, qua data linea re^la fc diuiditur,ut in illa medium ^ ex- 
trema continua proportionis (qua in tribus ad minus uidetur confjlere 
terminis ) inueniatur . Huius pra tered diuina proportionis beneficio, 
ut quinque regularium corporumab Euclide conciliata efl harmonia; 
fic ^ nos bonam partem eorum,qua in ipfis defiderabantur Mathema- 




RERVM MATHE. 

ticisjandem ahfoluimffSyUt ex iis pquuntur fiet manifelium. Ad- 
mirabiles etenim rationum com^oftiones y jtmilitudincjlte , data linea 
re£ia in fep compleBi uidetur^ tjua proportionaliterfeu media ^ ex- 
trema ratione diuidttwr . Vrius quam igitur ad propojitam reBarum li- 
nearum, inter datds extremas continue proportionalium , deueniamus 
inuentionem: operapretium efje uidetur exprimere, qualiter data qua- 
uis lineareBa , in quotcunque Jegmentainuicem proportionalia diui- 
datur, iuxta uidelicettrigefima fexti elementorum traditionem . 

^ Qualiter data quaeuis linea reda, in quotcunque icg- 

menta inuicem proportionalia diuidenda fit. 

fSIT IGITVR DATA LINEA RECTA, SV- i 
prajcripto modo diuidenda , ah apunflo h, illius uidelicet extremo 

limite, in quem minora expediuerit finire fegmenta,ipfiah , perpen- 
dicularis excitetur h c,per undecimam primi elementorum , qua dimi- 
dio eiufdem ah, fit aqualis . 'EtconneSlamrac, lineareHa:d quafe- 
ceturreBac d,eidem^h , aqualis , atque reliqua d a , aqualis a e, per 
tertiam ipfius primi elementorum . Aio re fiam a h , diuifam effe pro - 
portionaliter in punfio e : ficut quidem a h , tota ad fegmentum ae ,fc 
idem fegmentum a e, ad reliquum e h. Contentum enim fuh ah,^he, 
reflangulum,aquum efiei quod ex a e,quadrato defcrihitur,per unde- 
cimam fecundi elementorum: &^per decimamfptimam fexti eorundem 
elementorum, efi ut ah , ad fegmentum ae , fic idem figmentum a e, 
ad reliquum c d . 
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Cum autem Profata Je^enta proportionalia , fuh difcretii o^erapre- 
tium fuerit hahere quantitatihits ( faltem quantum ars ipja patitur 
numerorum) ducenda ent a h infeipjamj^ dimidium eiujdem ah y 
cuiujmodi e^i hc ,perfeipjum itidem multiplicandum^ amho qua- 
dratam unum componenda numerum : cuius radix quadrata y eritip- 
fus a c longitudo , per 47 primi elementorum . Ea: qua quidem a Cy 
demenda erit hcyhocefl 3 ipfius ah dimidia : relinquetur enim jegmen- 
tum maius a e . idem porro fe^entum a e,fuhdu6lum ex tota a^ y re- 
linquet fegmentum minus eh . 'Et quoniam Ji reHa linea proportiona- 
liter diuidatur, eist’ fegmentum dlius maius toti linea in direBum com- 
ponatur: confurgit linea itidemproportionaliter diuifa y cuiuspgmen- 
tum maius eB ipja linea a principio data 3 minus uero pgmentum 
idem figmentum maius ita compofitum,per quintam tredecimi elemen- 
torum. Igitur dconuerfit ratione y cuiujlihet linea reHaproportiona- 
liter diuifa figmentum minus y eflfigmentum maius proportionale fig- 
menti maioris ipfius linea data : £/• quod per JuhtraBionem eiufdem 
figmenti minoris ah ip fi maiori fe^ento relinquitur , eH maius fig- 
mentum proportionale eiufdem figmenti minoris . E? proinde Ji a 
maiori figmento ae yipfiusah y linea data y auferatur coharens fig- 
mentum minusehyrelinqueturfigmentummaiusefy ipfius fidenti 
minoris e h : Q«o detraBo ah eodem figmento minori eh 3 relinque- 
turfie^entum minus fh 3 prafati fidenti minoris eh. Et ji idem 
fegmentum minus fh tollatur ex maiori fignento efy relinquetur , fig- 
mentum maius fg: Quod detraBu ex ipfifhyrelinquetfigmentu minus 
gh . Et deinceps in hunc modum quantum lihetiut de reliquis figmen- 
tis proportionalibus gh ,hh 3 iyih ypericulum facerelicet. Hoc 

3 in quotcunque figmenta 

^ Pars prima conftrudlionis, ubi datarum linearum 
minor , dimidium maioris fupcrauerit. 


igitur artifiao 3 data quauis aua Itr. 
proportionalia pendenterdiuidetur 


3 fHlS IN HVNC MODVM PRAELIBATIS, 
poEl innumeras , ac pene incredibili fiudio , afidudque meditatione 
excogitatas pradiBarum linearum adinuentiones , aliquot demum tibi 
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plegimus , exteris omnihus mm conBru 6 lionis facilitate , tum demon- 
firationis certitudine prxfiantes . Yti^turremfjamacu tangamus, 
^ d particularibus ad uniuerfalia defendamus prxeepta , animad- 
uertenda efi minoris oblatarum linearum ad maiorem habitudo ,Jiue 
relata quantitas: nam prout ippi minor linea uariam partem quotam 
ipjtus maioris effecerit d numero pariter pari denominatam, utpote, 
fecundam fue dimidiam, quartam , ueloBauam, autfmilem , uel in- 
ter eorundem panium quotarum diftin^ones limitata ceciderit , ua- 
riandum erit utcunque ipfius inuentionis fue confiruBionis artificium: 
quanquam ipfa demonfirationis reflutio uno ^ eodem difurf indif- 
ferenter profquenda uideatur . Sit itaque datarum inxquaUum 
linearummaiorab , minor uerocd ipfius maioris in primis Juperans 
dimidium : ^ ipfds medias qua inter datas extremas futura fnt con- 
tinue proportionales , in eo doceamus colligere re^angulo, quodfub 
ipfis datis lineis reflis continetur. Sit autem reBangulum fubeifdem 
ab gst‘cd comprehenfum abee: & diuidaturab proportionaliter, 
fu media extrema ratione in punftof, cuius fgmentum maius fit 
a f : fimiliter ipfa a e proportionaliter diuidatur in punfiog, cuius 
fgmentum maius fitag, per 30 fexti elementorum , aut nuper ex- 
prefjum documentum . Er quoniam a b maior efl ipf ae, per hypo- 
thefin : maius efi propterea fgmentum af, ipf ag . A maiori itaque 
af, ipf ag minori aqualis fceturf h : g^ refdua h a proportionaliter 
diuidaturin punfiok, cuius fgmentum maius fitak , minus uerok 
h . Per punBum deinde k , ipf a e parallela ducatur k l, per 31 primi 
elementorum , qua fcet connexam ad lineam reBam in ipf punBoL 
Ver idem rurfum punBum Ijpfia b parallela ducatur m l n:g^ conne- 
Batura n linea reBa , qua fecetipfam klin punBo 0 . Ipfipoflmodum 
lo aquales fcenturmp g^nr: gp* conneBaturp r linea reBa, qua 
fecet ipfm a d reBam in punBo s . Connexa poli modum l r linea re- 
Ba , per ipfum punBum s eidem a e parallela ducatur s t, qua fcet It 
inipfo punBo t . Veridem rurfum punBum s , ipfi t r parallela duca- 
tur s c: cadet enim prafata parallela , eritque reBa s t ipfi rc aqualis, 
ut ipfa naturalium linearum ( qua mathematicarum funt imagines) 
te docebit experientia : dum modo exaBe diligenterque adimpleueris 
Jingula , tam in confhruendo reBangulo ah ce, quam diuidendo pra- 
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fatits lineas ah ^ ae ^ a h proportionaliter : minimus nanque defe- 
Sius in principio j maximum tandem procreabit errorem . His itacon^ 
Jiruflis i aio reEiasln & sr^ interdatas ah ^cd lineas re- 
^as y/ub eadem ratione fore continue proportionales : fi‘ 
cut quidem ah ad ipfim In , fc eadem In ad ipjam 
sry atque eadem sr ad minoremcdy quem- 
admodum infra manifefium 
efficiemus . 




rervm mathe . 

In maiorem autem huiufce j^rima partis confirmationem ,Jequen~ 
tem ittuat fuperaddere defcriptionem : in qua minor datarum reSla^ 
ntmj utpote cdiabeaquainprimafigurafenfiyiliteruideturejfiedi- 
tterfa . Qualium enim partium maior ab eli 6 , talium minor cd in 
pracedenti figura ell 5 , in hacuero fequenti 4 . Variatis nanque fen- 
fihiliter dat arum linearum quantitatibus » & in unam coincidentibus 
defiriptionis formulam : fieri non potefi, quin prannjfa traditionis ue- 
ritas ex omnipartefubjequatur» 



X 
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^ Secunda pars,quando minor linea dimidium eft ma- 
ioris, ucl ipfo dimidiominor,{cdquanaiplius maio- 
ris parte maior. 

4 f QVOTIES AVTEM DATARVM RECTA- 
rumminor , dimidium feceritipjiusmaiorts i ipsoue dimidiofiieritmi- 
nor tjedmaiorquanaeiufdemmaioris farte ifUmtque frenum ope- 
ra inuenire duas reBas interdatas extremas continue proportionales: 
id paulo utcunque leuiori ahjoluetur artificio , in hunc uidelicet mo- 
dum . I-xponantur rurjum hina linea reBa^quarum maior fit ah, mi- 
nor autem cd^iffius maioris in primis dimidia. EtdeJerihaturreBagu- 
lum ah ce yfuh iffis lineis datis , uelut antea , comprehenjum : ^ con- 
■ neBatur a d linea reBa. Diuidatur pofimodum ah reBa proportio- 
naliter,jeu media ^ extrema ratione infunBo f, cuius figmentum 
maius fit a huius figmenti dimidiOiaqualis ficeturag^^ conne- 

BaturfglineareBa-j qua ficeta dreBam inpunBo l . VerpunBuni 
confiquenter l , ipfiah parallela ducaturmln : ^ connexa reBa an^ 
per idem punBum liffi a e parallela ducatur lo, qua ficeta nreBam 
in ipjb punBo 0 . Confiquenter ^ ipfilo aquales ficenturm pclT nr: 
^ conneBatur p r linea reBa , qua ficetreBam ad in punBo s . Con- 
nexa deinde reBalr, peridem punBum s , eidem a e parallela duca- 
tur st, qua ficeti r in ipfi punBo t. Etperidem punBum s eidem Ir 
parallela ducatur s. c : cadet enim huiufiemodi parallela in iffiumfun- 
Bumc,eritque eadem st linea reBa aqualis ipfirc. Hac autem ita 
fi hahere , ocularis te docehit experientia : dummodo in ipfius ah ce 
reBanguliconBruBione, atque proportionali diuifione fupradiBa li- 
nea ah, nullum commifiris errorem . Erit itaque rurjum In ficunda 
proportionalis , sr tertia, ititer ah ^ hclineas datas: ficut uide- 
licetmaiorah adipfamln ,ficeademlnadipfamsr, atque eademsr 
adminoremed. Qmdund cumreliquis huiufie propofitionis parti- 
bus uniuerfaliter ofiendemus . In clariorem autem huiufie partis 

elucidationem,0‘ confirmatio noBra traditionis , alteram placuit an- 
neBere figuram : in qua minor datarum reBarum , utpote c d , conti- 
net tres fanes , qualium maior a hefiS . Ex iteratts nanque oblata- 
rum linearum diuerfitatihus , in eandem conBruBionis coincidentibus 
harmoniam ,pracepti ueritas elucefcit. 

a i iq 




^Tertia pars conftrudionis , cum data linea minor eft 
quarta, uel ipfa quarta minor, fcd maior 8 parte maioris x 

CAT S I M I N O R E A R V N D EM . OBLATA- 5 
mmyreBarum quartam partem fecerit eiufdem maioris, uel tppt quar- 
ta minus, fed plus oBaua eiufdem maioris parte: hac uia procedendum 
efi . iforurfum datarum redarum maior a h, minor uero c d ,juh data 
hypothef proportionata : ^ dejerihatur ah ce reBangulum, juh ipjis 
lineis datis comprehenfum, conneElaturque a d linea reBa . Diuidatur 
conjequenter a h proportionaliter in punBof, cuius fegmentum ma- 
ius ftaf: f militer & ipft a e proportionaliter diuidaturin punBog, 
cuius fe^ienturn maius ftag . Secetur pojbnodum ipf<ig aequalis ^ 

fk 
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fh: & rejiduah apro^ortionaliter dmidamr inpunBoi tCuius Jeg- 
mentummaius fit ai . Huius autem ferenti maioris dimidio a^uaU- 
terfeceturek :produHaaeindire^um 3 adparteseuerJusk. Etcon^ 
nefiatur fk lineareBa ,auaJecnadreBaminpun6lol . Verpun- 
Shim icturi ipji ah parauela ducatur inln: & connexa a nreiia, 
peridem puniluml ipJi a e parallela dejcrihaturlo . Deinde ipji loa- 
^uales fecenturmp ^ nr: 0^ conneflatur prlineareHajqua Jecet 
a d in punSio s. VerpunBum autem s ipji a e parallela ducaturst: ipji 
uero l r parallela x c . Cadet enim rurfum s c in ipfumpunHum c , ut in 
proximis diBum atque ohferuatum eFl dejcriptionihus : entque Inje- 
cundaproportionaliSjS r uero teniajnterah 0^ hclineas datas. V elu- 
ti quamprimum 
mathematica de.. 
duBione mani- 
feBum efficie- 
mus. Huius ita- 
que pracepti i in 
maiorem omni- 
um fidem^nojhi- 
queinuenti con- 
firmatione, duas 
lihuit confhruere 
figuras : in qua- 
rum prima, da- 
tarum reBarum 
minor c d ejl 
quarta pars ip~ 
Jius maions ah: 
in fecunda uero 
figura, eadem mi 
norcd efi trium 
partium , qua- 
lium ipfa maior 
ah efi Z . Haud 
aliter de cateris 
facito, atque tu- 
tato. 




RERVM M ATHE. 
Triumantccedenciumdefcripcionuni, iiuc partium 
dcmonftratio. 


^QVOD AVTEM in VNAQVAQJf£ TRIVM . 
antecedentium panium jiue de/a^ipeionum,reBa l njitpcunda^o^or- 
nonalis ,0* sr tertia , inter <latas extremas ah 0* cd, JicUt uidelicet- 
ah ad ipfam l n ^jlc eadem l n adprafatam sr, atque eadem srad mi- 
norem cd : in hunc qui jequiturmodum demonjhratur . In primis enim 
trian^laah nj n r^s r cjunt inuicem aquiangula,f militer 0 trian- 
gulaalnJsr»sdcjnecnon triangulaalo,lst:quemadmodum exui- 
gejima nona & trigefmafecunda primi elementorum, jit aperte mani- 
fejlum cumlinea reSla ah,m n,p r,e c,jtmiliter a n , l r,sc,atquelo,sty 
0 h Cytumper ipjdm conjhruHionemytum per^ ipjtus primi elemento- 
rum, parallela jtntadinuicem . Aequianguforum porro triangulorum 
proportionalia junt latera, qua circum aquales angulos : atque jimilis 
rationis qua aqualibus angulis latera fuhtenduntur,per quartam Jexti 
elementorum , Bji igitur utaladlo ,jic Is adst . Ipjt autem l o aqua- 
lis elfn r, atque ipjis st aqualis rc, per ipjamconflru^onem: & a- 
quales ad eandem hahent eandem rationem,0“ eadem ad aquales jper 
s i feptimam quinti elementorum . Sicut igi- 
V yV turaladnr,Jtclsadrc .Etpermutatim 

quoque per fedecimam eiufdem quinti 
elementorumpHtaladipjam ls,Jicnradrc . hflpratereaut anad 
n hjiftlr.aiTn^.atquejtcutlaadanyjicsliadlr.Etex aquaigiturra- 
tione^er 2 . %■ fiufdem quinti elementorum, utlaadn h,Jicls ad rn.Et 
permutatim rurfum per Jedeci- 
^ ap* «V. sl. Ijc. Tii. mamipjius quinti , utaladls, 
jichnadnr. Ojienjum eji au- 
tem ,ut aladls yjicnradrc: 
^ qua eidem Junt eadem ra- 
tiones, adinuicern Junt eadem , per undecimam eiufdem quinti elemen- 
torum . E/I ^tur , uthnad nr,Jtc eadem nr adrc : proinde 
tres Unea reBa hn ,nr,rc, continue junt proportionales . Injuper, 
cum jit uthnadna,jicnradrl, 0 ^r cades , 0 ^ tres anteceden- 
tes hn ,nr jT c continue funt proportionales : igitur 0^ conjequentes 
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n a,rljcs jjicut <juidem naadrl, 
cs.Jtc eadem rl ad cs . Item cum jit ut 

naadal,Jtcrladls 3 &csadsd, 

& antecedentes na, rl, csfunt continue projfortionales : igitur 
&tres conje^juentes a ljs,sd continue itidem proportionales erunt, 
ficut uidelicet a l ad Is ,fic eadem 
aL* tL Is. cs- sd IsadipJamsd.Caterucumfitut 

^ — y V — ^ ayadbn,jiclnadnr ,^rsad 

s Cj^tres conjequentes h n,nr,r c continue pint proportionales : erunt 
pmiliter antecedentes continue proportionales , ficut uidelicet ah ad 
In ,ficeademln ad rs .Tandem 
at. tn. m nr. sr. tc. cofiateffeutaladlnpclsadsr, 

^ sd adde, ^ tres rurfum an- 

tecedentes aljls ,sd continue proportionales exiBunt : igitur ^ tres 
conpquentespcut l n ads r,pc eadem sr ad dc.Vraoflenfum efl autem, 
y utlnadsr,pcahadeandem In. 

al In, Is. sr. si. ic. Qjiatuoritaq;ah,ln,sr,dc,fuh 

V y eadem ratione continue propor- 

tionantur: peut uidelicet a hadl n,pc eadem In ads r, atque eade sr ad 
ipfam dc . Qi^od oportuit demonflrajp . 

C AlTumpti in prarmifTadcnionftratione confirmatio. 
rfC^VOD AVTEM SEX M A GNITVDINIB VS 
inuicem proportionalibus datis , p tres antecedentes fuerint continue 
proportionales, tres conpquentes continuam itidem cogantur obpruare 
proportionem , c conuerp : pc conprmatur . Sint datxpxmagnitu- 

dines a b c d e f inuicem proportionales , peut quidem a ad b ,pc 
c ad d,^e ad f: pntque in primis antecedentes ac e continui pro- 
portionales, peut uidelicet a ad c,pc eadem cad e : dico quod ipp con- 
pequentesbd f, continue itidem proportionales erunt, peut b ad d, 
pedadf. Cumenim ptuta adb , pccadd: erit permutatim , per 
pdecimd quinti elementorum,ut a adc,pcbadd.Wt autem a ad c,pc c 
ade,per hypotepn: ^ peut igitur per undecimam quinti elemento- 
rum, badd,pccade . Cumpt 
rurfum , ut c add , pceadf: 
t* C« i’ f eritquoquepermutatimperean- 

dem pdecimam quinti elemento- 
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mmiUtcadcific dadf. O^enjum eft autem ^ ut cade , jtch ad d : 
^ Jtcut igitur per undecimam eiufdem quinti elementorum ^ ut h ad 
d,jtc d adf. Tres igitur conjequen- 
<i- c. e. 4 - ^ tesd^e 3 fjjub continua proportio- 

ne colligantur . Haud dijlimiliter 
oflenaetur^ tres antecedentes fore 
proportionales : uhitresconjequentes continuam ohjeruauerint propor- 
tionem . Ajjumpmm igitur in pramijjademonfiratione , exomniparte 


^ Quarta pars ciuCdcm conftrudionis , ubi datarum 
redarum minor fuerit odaua pars maioris , ucl ipfa 
odaua parte quantumlibet minor. 


CPORRO DVM MINOR LINRA FVERIT g 
pracise pars oBsaua maioris 3 clarum e fi in primis ipfius maioris di- 
midium efficere lineam fecundam 3 ^ quartam eiufdem maioris par- 
tem confeere tertiam proportionalem inter ipjas lineas datas . Sicut e- 
nim maior ad dimidiam eius partem ,fc dimidia ad quartam , tpfa 

quarta ad oflauam : uhique enim ratio dupla continuatur. 

Vro lineis autem minoribus ipfi ofiaua parte maioris , unicum tan- 
tum uelim accipias documentum 3 etiam cuiufunque quantitatis fue- 
rit ipfa minor infra oElauam partem maioris . Sumenda efl igitur ip- 
fusdata linea minoris oflupla 3 inter illam ^ maiorem lineam 
f eunda proportionalis elicienda 3 per aliquod uidelicet trium antece- 
dentium documentorum 3 pro ipfus oflupU contingente magnitudine: 
nam dimidium eiufdem f eunda proportionalis , erit f eunda propor- 
tionalis inter maiorem ^ ipfam minorem lineam datam . Hinc per 
tredecimam fexti elementorum 3 facile erit inuenire tertiam . 'Exem- 
plaris huiuf e documenti ueritas , dejumi potefiex ipfi oSlaua parte 
maioris. 'Vtpote ifmaior fuent partium ( uerhi gratia ) 60 : illius 
pars oflaua habebit partes "J 3 qua multiplicataper 8 , reddunt 

60 . Atqui inter 60 ^ 60 3 media proportionalis eflpariter^o : nem- 
pe fub aqualttatts ratione . £/-30 funt dimidiumipjorum 60 : ^ fi- 
mulfaciuntfcundamproportionalem inter 60 partes maioris 3 Cf 7 
partes cum 5 oHaua partis eiufdem maioris 3 uti fitpra difium efl. 

Haud 
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Haud aliter uelim fuhinteUigas ^de cateris lineis ipfa oHaua parte mi- 
noribus. Verum hac adeas tantummodo uidentur j^eSiarelineas, 
quarum oflupU ipfam oftauam partem maioris excedunt . Hamfi 
oSiupla minoris linea data, minor fuerit o^aua parte maioris , Ju- 
menda efl ipfus minoris fedecupla , ^ inter iUam 0“ maiorem lineam 
colligenda fecunda proportionalis , utifupra didlum extitit : illius enim 
quarta pars , erit fecunda proportionalis optata . Ef in hunc mo- 
dum pendenterde cateris , ohferuata multiplicatione minoris per nu- 
meros pariter pares fupra odlonarium numerum : donec confurgat 
linea reHa, qua ft maior oEiaua parte ipfus maioris linea data . Si 
eaigiturper 31 multiplicetur , oflaua pars inuenta f eunda propor- 
tionalis erit fecunda proportionalis defderata : 0^ fper6^,fedeci- 
ma:0fc in infinitum. Et proinde fi linea minor , fuerit fidecima pars 
maioris : dimidium fecunda proportionalis , quando ipfa minor efi di- 
midia maioris , eritfecundaproportionalis optata . Et fi eadem minor 
fuerit ipfius maioris trigefimaficundapars : dimidium fecunda propor- 
tionalis , dum minor eH quarta pars eiufdem maioris , erit fecunda 
proportionalis inter maiorem 0* ipfam lineam datam . At fi eadem 
minor, fuerit pars fexagefimaquarta maioris : tunc fecunda proportio- 
nalis optata, erit dimidium fecunda proportionalis, dum ipfa minor fa- 
cie oflauam eiufdem maioris partem . Si denique minor fuerit 
centefima uigefima oflaua pars eiufdem maioris linea : fecunda pro- 
portionalis erit dimidium fecunda proportionalis , dum ipfa minor 
efl pars eiufdem maioris fedecima:0 proinde quarta pars, cum eadem 
minor linea ipfius maioris efl dimidia . Et in hunc modum confequen- 
ter de cateris : quodfumma animaduerfione dignum effe uidetur . 

PROPOSITIO II. 

Nomonem fabricare rcdangulum , quo przfats 
deferiptiones carundem linearum rediarum , inter 
datas extremas continue proportionalium , expedite 
fidelitcrquc abfoluemur . 

h 
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f FABRICETVR ERGO EX SOLIDA QVA- i 
fiam & ele^a materia 3 ueluti cufro uel aurichalco , gnomon reflan- 
gulus gfh,Jubduobuf regulamentis g f (l^fh 3 altera farte longio- 
ribus 3 ^ fro futurarum linearum magnitudine frofortionatis com- 
frehenfus . Qmrurn regulamentorum craJ?itudo fit mediocris 3 
latitudo frorjuf eadem:alterius tamen lon^tudo , ut fote iffiusg [3 
terius fcilicetg h longitudine utcunque maior exiliat. Ad angulum 
autem reSlum qui ad [3 quadratum figuretur , cuius diameter jit f i : 

unumquodque latus fradiHorum regulamentorum 3 fiue brachio- 
rum latitudini adamuJJim coaquetur , Y num deinde laterum eiufdem 
quadrati ( nec refert quale ) frofortionaliter 3 feu fer mediam ^ ex- 
tremam rationem diuidatur : fegmento minori eiufdem lateris 3 a- 
qualis fecetur i k , in interiori fcilicet minoris brachij latere. Connefla- 
tur demum reSia linea /k j totius rei thejdurus:^ abfolutum eritfro- 
fofitumgnomonisinfirumentum3quod(citraaffe^ionem ) futuraad- 
mirabuntur fecula • Cumillonanque 3 nedum frofof tarum linearum 
inter datas extremas continue frofortionalium inuentionem fromftif- 
fme foteris abfoluere : Jed ^ datum quemuis circulum in quadratum 
aquale 3 aut e conuerfo ( ut infra docebitur) non minus facile conuer- 
tes.Dignofcetur autem an angulus gfh ftreBus 3 fi defirifto jemicir- 
culo3^ fofitofuertice in illius ferifharia3duo latera fg^fh fer di- 
metientis extrema fiue limites tranfierint : quoniam angulus qui in fi- 
micirculo reBus eBifer-^ i tenq elementorum . 



fQua- 
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^ Qualiter prsfati gnomonis adminiculo , bina lines 
redic inter datas extremas continue proportionales fta- 
tim colligantur ; Et primo , ubi datarum redarum mi- 
nor,ipfius maioris fuperaucrit dimidium. 

afSINT IGITVR (VT AD IPSIVS GNOMO- 
nis ufum deuenUmus) ohlatus lineare fla ah ^cd: quarum maior jit 
a h, minor uero cd^ i^jius maioris in primis excedens dimidium : inter 
quas reflas, operaprecium jtt inuenire duas medias ,fuh eadem ratione 
continue proportionales . Deferihatur itaque parallelogrammum re- 
flangulum ahc e,fuh ipjis lineis datis comprehenfUm: & conneflatur 
ad linea refla, ut in jin^lis figuris antecedentis prima propofitionis 
ohfiruatum extitit. Dimidio poJlmodum ipfius maioris a b aqualis fe- 
ceturexae,ah ipjo quide punflo a uerjus e,qua fit a u:^ reliqua pars 
u e, in tres partes inuicem aquales diuidatur . Conjequenter uni ter- 
tia parti eiufdem ue , aqualis fecetur ah ipjo punflo u uerfus a , qua fit 
u X . Applicetur deinde refla linea fk. ipfius gnomonis gfh , direfle 
juper maiorem lineam a h,moueaturque gnomon paulatim, uelad par- 
tes a , uel ad partes h , immota fimper f k linea gnomonis ah eadem 
a h : quatenus latus f gtranfiat ad amufiim per punflum x . Q^o fia- 
flo , notetur fi flio eiufdem lateris fg , cum a d linea refla: qua fit rur- 
fum l. Et per punflum l , ipfiah parallela ducatur mln: connefla- 
turque refla a n . Ver idem rurjum punflum l, ipfia e parallela duca- 
turlo: atque ipfia nparallelalr. Deindeperpunflumrjeidemm l n 
parallela ducatur p r : qua ficet ipfam a d re fiam , in punflo s . Vers 
denique punflum, eidem a e parallela ducatur s t ; ipfi autem l r,itidem 
parallela s c . 'Nam fi dehite gnomonem fahricaueris , ad amujlimque 
ohfiruaueris fingula qua nunc exprefitmus , coincidet eadem ultima 
paraUela in punflum c: erltqueln ficunda , s r autem tertia propor- 
tionalis , inter ahg^h c lineas datas . Quod per aquiangula triangi- 
lanon aliter o^iendetur, quam de profatis ipfius antecedentis prima 
propofitionis conclufum efl figuris : ueluti fiquens defiriptio monfirat, 
in qua minor cd efl trium partium , qualium maior a h efl quatuor. 
idem quoque juhfiquetur, uhi eadem minor fuh quacunque ratione ip- 
fius maioris juperauerit dimidium . 
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CAT SI MINOR DATARVM LINEARVM VT- 3 
potecdyfuentipjtus maioris ah dimidia:d€firihamriterumreBdn~ii- 
'iHmahcefubipfis datis lineis reBis comj^rehenfum . Et connexaa d ii~ 

neareBa , applicetur reBa fkipjitis gnomonisg fh direBe fup er li- 
neam maiorem ah : moueatar^jue gnomon uerfus a aut uerfus h , qua- 
tenus latus f gcoincidat in punBum e : noteturi^ue feBio eiufdem late- 
ris f geum ipfa ad linea reBa:,(jua Jitrurfam inpunBo l . Compleatur 
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denique figurdiUti nuper traditum ejhy^fuhfcripta delineatio mojhrat» 
Habebis enim rurfum l n fecundamy e^ysr tertiam proportionalem in- 



k f 

C Dum minor linea , dimidio maioris fub quacunque 
ratione fuerit minor. 


PORRO MINOR DATARVM RECTA- 

rumedy nonfecerit dimidium ipjius maioris a byttiam/ub quacunque 
ratione ipfo dimidio fuerit minor: fiat rurjumparaUelogrammum reBa- 
gulum Juh ipjis ab c deomprehenjum i unacum JubtenJa ad linea 
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reBa.Vroducaturconpquenter latas a e in directum 0^ continuum ad 
^artese, uerfrs u : 0 dimidia ^artii^ fias maioris ah, cequalis fiecetar 
a a. Differentia aatem eu,hifariam diuidatur:0 dimidio ipfias e a,a- 
qualis fiecetar a x. Tadem reSla gnomonis f k, in dire fiam igfius a h fio- 
lito moreconjUtuatur.cogaturque latas fg tranfire gerpunflam x, im- 
mota fimgerf k ah eadem ah.Sefho denique lateris f geum ig/d a d re- 
fla fit rarfium 1:0 comgleatar figura, utifaq>rd diflam atque ohferua- 
tum extitit.Dritenim l n ficunda, 0sr tertia grogortionalisjnter a h 
0cd lineas datas . Cuius demofiratio ex igjd tria cofiruflionu antece- 
dentis grima grogofitionis ofiefione colligeda ejhatgote, qua utriq; modo 
0 cum igfi gnomone, 0 ahfiq; gnomonis officio , comunis effi uidetur. 
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PROPOSITIO III. 


IO 


Afdcm lineas medias, inter datas extremas conti- 
nue propottionaleSjalitcr inuenirc . 

^ f ALITER C^VIDEM POLLICEMVR, EIVSCE- 
modi linearum proportionalium inueJHgationemifed eo nihilominus ar- 
tificio , ut antecedentis prima propofitionis demonfhatio , in huiufie 
propofitionis oflenfionem fiubrogetur . Si qua igitur fuerit differentia 
ea ex ipfd confiruSHone pendebit . Supponemus itaque primum (ut 
rem paucis expediamus) datarumreSlarum minorem , dimidium ipfius 
maioris pracise conficere: ^ ex ea linea reEla ^ cuius pars erit fecunda 
proportionalis, reliquas fecundas proportionales truncare , atque ipfam 
tertiam pendenter elicere docebimus , dum fcilicet minor linea data, 
fuerit maior, aut minor ipfa maions dimidia : idque in parallelogram- 
mis reSlangulis,qua fub maiore datarum redarum , ^ proportionatis 
lineis reBis(in locum datarum minorum fubrogatis ) comprehendentur. 

5'Primapars fuccedentium origo, pr^fupponens mi- 
norem datarum rectarum ipfius maioris effe dimidium. 

^fSITIGITVR MAIOR DATARVM RECTA- 
rum a b, minor uero c d, ipfius maioris in primis dimidia . 'Bt deferiba- 
turparallelogrammum reBangulum ab ce ,fub eifdem reBis compre- 
henfum:conneBaturque reBa a d.Diuidatur pofhnodum a b reBapro^ 
portionaliter, feu media ^ extrema ratione in punBof, cuius figmen- 
tum maius fit af, minus uerofb ,per^o fixti elementorum , ud ante- 
cedentis prima propofitionis generale documentumiconneBaturque re- 
Baad,atquefe . DeindedpunBoainipfamf e , perpendicularis de- 
ducaturag,pem primi elementorum . Bt quoniam reBan^lumeB 
triangulum f ae: eritagmedia proportionalisinter fg^^ ge figmen- 
ta bafis f e ,per corollarium oBauafixtielementorum.Dimidio confie- 
quenterfigmentimaioris a f , aqualis fecetur ch : elT conneBaturbh 
linea reBa . Dimidio autem ipfius fg aqualis feceturb k, dimidio 

ipfiusag aqualiskl, atque dimidio ipfius ge aqualis l h : eritenim 
reliqua l h dimidio ipfius ge (res profiBo mira ) ad amufiim aqualis. 

b iiij 
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Ver^un^ai^tur^lfi^fahparaileUducanturm n & 

J^rimi elementorum : Jechque mnipfam ad lineam reBam in punBo 
Oj ^rinpunBos . 'Erunt itaque on ^sr^ media proportionales 
inter ah & cdlineas datas : ficut uidelicet ah ad ipJamon,Jic eadem 
0 n adipfam s r,^ eadem s r ad minorem c d . 



^ Qus fpeiftant ad hu- 
iufce conftrudionis dc* 
monftrationem. 


^ CONNECTAN- 
twr itaque a n^o r,sc linex 
re^a: ^ perpunBa o 
sjpjt a e parallela ducan- 
tur ot ^su ifecetque o e 
ipfam an in ipjo pun^lo ty 
O" s u ipfam o r in ipjo 
punSlo u . Cum enim tres 
linea re^afgiga,ge,con- 
( utpradiHum eB) 


/ \ \ \ 

^ \ \ \ fint proportionales , erunt 

\ \ \ h dimidia hkykl, 

\ \ Ih , continue itidem pro- 

\ \ 1 \ portionales : partes enim 

\ ^ gsf aque multiplices, ean- 

\ \ \ dem rationem hahet fum- 

\ \ ptaadinuice, per quinti 

\ \ \ elementorum . Sicut i^tur 

- \ ^ \ h k ad ipjam k /, fc eadem 

“ r c kl ad ipjam Ib .In trian- 

gulo autem hch , ad latus c h aSla junt parallela kn,l r^per conjiru- 
Flionem : funt igitur ipfus trianguli Utera hcg^hh diuija pro^ortio- 
naliterper fecundam jexti elementorum . Si intelliganturporroade^ 
h c linea retlajin continuum dire^ium produBa , ad partes quidem 
cd: illa de necefitateconuenient tandem adinuicemfacientque trian- 
gulum,ad cuius latus a h a^ntur rurjum parallela on^sr ,d cjecant 


igitur 


3 
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igitur proponionaliter ipjtus trianguli Utera ^ per eandem fecundam 
fexti elementorum. Elfigituruta oados , fchnadnr: Jtcut pra-' 
tereaosadsdyficnradrc . Efl autem ut bnadnry Jiceademnrad 
rc:^ jicut i^tur per undecimam quinti elementorum aoados, Jic 
nradrc. T rianguli igitur , quod ex concurfu ipfdrum ad &nc in 
continuum tir direflum produBarum cum ipfa a n efficitur. Utera a d 
^ n c diuiduntur proportionaliter inpunBis o s ^ r c : Adfegmenta 
i^tur connexa linea reElao r ^ s c , parallela funtadreliquum latus 
a n, per fecundam partem eiufoem fecunda fexti elementorum. Et 
proinde otnr &sur c quadrilatera , funt paraUelogramma : cy 
Utera conjequenter ote^n r,f militer s u rcinuicem aqualia, per 

primi eorundem elementorum. Hinc per 2.9^ ■^i.ipjius primi ele- 
mentorum, triangula abn,onr,s r c , fimiliter triangula aon,osu, 
sdc, atque trianguU aot, osu,jimilia concludentur adinuicem : ut 
in tribus conBruBionis partibus antecedentis prima propojttionis . Ver 
ipfarum itaque partium communem demonBrationem , continuapra- 
diBat um linearum on,sr cum datis extremis ab ^cd proportio con- 
cludetur: ficut uidelicetab maior ad ipjdm 0 r,fic eadem 0 rad ipfam 
sr, atque eadem s r ad minorem c d . Quod conBruendum demon- 

firandum fufceperamus . 

^Secunda pars de lineis datis,quarum minor dimidium 

maioris cxccdit. 

4 ^CVM AVTEM LINEA MINOR, DIMIDIVM 
ipfus maioris fuperauerit : dua proportionales intermedia , in hunc 
qui fequitur modum colligentur . EBo rurfum maior datarum reBa- 
rum ab , minor autem cd, trium ( uerbi gratia) partium qualium ea- 
dema beflquatuor. Sit praterea differentia, qua minor cd excedit 
ipfus maioris dimidium , reBade: qua proportionaliter diuidatur, 0 * 
inter illius fgmenta media proportionalis inuentatur, qua fitfg. 
Ipfus deinde maioris dimidia parti , utpote b h, in direBum confitua- 
tur hc , dimidia parti eiufdem media proportionalis f gadamuftm 
aqualis ; compleaturque reBangslum ab cl fub ipfs ab ^bc com- 
prehenfum,^ conneBatur ad linea reBa . Viat poBmodum reBan- 
gulum,fub eadem ab 0 “ illius medietate contentumieliciaturque ipfus 
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amfeuhn lon^tudo, ut in prima huius parte traditum e0 : quihus a- 
quaks fecenturexalf^hcydpunHisuideliceta h, uerfusl&Cj 
quaam atque hn itidem uocitentur. Conne^antur infuper an ^ 
m n linea refia : Jeckque m n ipfam a d reBam in punBo o . Per pun- 
Bum confequentero^ipji a l parallela ducaturo p t qua fecetan in fi- 
gnop :ipfi autem an parallela itidem agatur or^ qua cadat in pun- 
Bum ripfius reBa h c. Kurfum ,perpunBum r, ipfi m n parallela du- 
caturrsty quaficet eandem ad reBam in punBos .Tandem, per pun 
Bums eidem a l parallela ducatursu, quafecetorinpunBou: ipjt 
autem o n parallela itidem agatur s c . Hac enim parallela , cadet fem- 

per in punBum c, 
quemadmodu ip- 
fius prima atque 
fecunda propofi' 
tionis prodiximus 
accidere defieri- 
ptionihus: dum- 
modo neque in re- 
Bangulorum co- 
jlruBione, neque 
in [umendis lineis 

tumuis etiam mo- 
dicus , committa- 
tur. His in hunc 
modum confiru- 
Bis, aio rurfium 
on s r lineas 
reBas , fiore me- 
dias proportiona- 
es inter a h at- 
que c dlineas da- 
tas : ficut uideli- 
cet maior a h ad 
ipfam 


proportionalibus^ 
nullus error, qud- 
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ipjamorijic eademoradippimsry at^ue eadem sr ad minoremccL 
Hoc autem non aliter demonfirahitur^quam de lineis In r^n qua- 

li trium partium antecedentit prima propojttionis tradidimus: admini- 
culo uidelicet triangulorum , qua propter lineas parallelas Jtmilia funt 
adinuicem. HuUaigitur opus efinoua demonflrandi ratione ^tamin 
hacquamin fiquentihus huiujce propojitionis dejcriptionihtts. 

^Tertia pars, ubi datarum linearum minor, non fa- 
cit ipfius maioris dimidiam , fcd plus quarta ciufdem 
maioris parte . 

5 f SI contingat avtem minorem DA- 

tarum redarum , non facere dimidiam partem ipfus maioris ( de qua 
maioris dimidia , prima huius parte traHatume^i) fed quartam par- 
tem eiufdem maioris nihilominus fuperare : haud multum difimili uia 
ipfa media proportionales colligentur. Kejumatur igitur linea maior 
ah i una cum minore cd , Jeptem uerhi gratia partium , qualium ipfa 
maior efi fedecim . Ef fumatur ipfus minoris atque dimidia eiufdem 
maioris differentia : qua ft rurfum de . Hac autem differentia ( uelut 
antea diBum eflj proportiorialiter diuidaturin punHo f cuius fgmen- 
tum maius ft d f, per fapius allegatum prima propoftionis documen- 
tum i uel 30 fxti elementorum . idem porro fegmentum maius df bi- 
fariam diuidaturin pun^og, per decimam primi eorundem elemento- 
rum. kh ipfa deinde maioris dimidia^qua ft rurfum hh ad reHum an- 
gulum cum a h conflituta ,fcetur ipf dg fuegfi hoc ef, dimidio fig- 
menti maioris aqualis hc: compleatur folito more paraUelogrammu 
reSlangulum ab cl . Tandem ahfoluantur reliqua omnia lineamentay 
quemadmodum in duabus proximis diflum atque obfiruatum efi figu- 
ris fue defiriptionibus . Hoc efi i defumaturex maiore ab ^ dimidia 
illius parte, ipfus a m fiu b n lon^tudo,iuxta prima partis huiufie pro- 
poftionis traditionem:^ conneclatura d,a ne^mn linea relia, du- 
canturque parallela op 0-0 r,denique rs t,su^s c.Ham ipfa paral- 
lelas c,cadetrurfum in punBum c: ut ipfa figura delineatio ad amufim 
obfiruata te docebit.Hinc re^as ipfas 0 n r, inter datas extremas a b 
Cfcdmedias effe proportionales non aliter concludemus: quam de lineis 
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In & s r y iuxta prima 
propojitionis traditionem 
adinttentis condujum ex~ 
titit, ^ in proximis de~ 
fcriptionihmoyferHatum: 
per jimilia uidelicet trian- 
guUy cuiujmodi futa h 
onr, src y atque aony 
osTysdc y necnd aop^ 
os u. Haud alienu uelim - 
hitheas iudiciu de cateris 
minoribus lineisy inter ip- 
Jius maioris dimidiam ^ 
quartam eius partem co- 
prehenjis . 

Quarra pars, cum li- 
nea minor quartam 
partem ipfius maioris 
fecerit, uelipia quarta 
minus , (cd plus oclaua 
ciufdem maiorispartc. 


fQVOD SI praedictarvm rectarvm ^ 

minor y quartam ip/ius maioris partem pracise fecerit , fueritue ipja 
quarta minor y jedmaior oElaua parte ciufdem maioris : tunc uniuer- 
ptm confhuHionis artificium , in colligenda h c iuxta ipfius minoris 
quantitate proportionata folummodo uerfahitur-.catera enim omnia, ut 
in pramifiis defcriptionihus fiue figuris ueniunt prorfus imitada.Sit ita- 
que rurfum datarum re^aru maior ah y minor autem c d,ipfius maioris 
pracise quarta , uel triif partium qualiu ipja maior efi fedecim ( ut fimul 
utrique parti jatis faciamus) cuius differentia ah eiufdem maioris dimi- 
dia , fit rurfum d e . Hac i^tur proportionaliter diuidatur y in pundo 
quidem fyCuiusfegmentummaiusfitdfy quod rurfum bifariam diui~ 
datur y ut in proxima dejcriptione : fd inter figmentum minus fcy ^ 

dimidium 
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dimidium Jegmenti maioris f d media proportionalis accipiatur 3 fer 
Jexnelementorum,qu£ Jit giMuic itaque media proportionalii aqualis 
feceturh c : compleaturque reSfangulum a h cly fuh ah^^b ccompre- 
henpum. Tandem ahfoluantur reliqua figura Uneamentaymediante a m 
feuh n yiuxta prima panis traditionemadinuenta : utinprampiso- 
innibus ohjeruatum extitit partibus . Si enimfideliter atque diligenter 
objeruenturfingulay offendetur tandem in utraque figuray ultimapa- 
ralielarum r c coincidere inpunBum c: proinde conjurgere tot tria- 

guUyquotin pracedentibus figurisyfimilia adinuicem . Quorum admi- 
niculo , concludetur rurfum fore yUt a badonyficonadsty ^ eadem 
s r ad d c: ut in prima parte ipfius prima propofitionis demojhratu extitit. 
Omnes etenim panes haru triu propofitionUyeade uia prorjus ofiedutur. 



c 
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^Quintapars , dc Uncis quarum minor oilauam par- 
tem maioris efficit, uel ipfa odaua minorem , fcd maio- 
rem parte fedccima. 

^HVIVSCE CONSTRVCTIONIS ARTIFI-^ 
dum minorem utcunque patitur confujionem , uhi linea minores infra 
oHauam partem ipfius maioris comprehenduntur , quam per ipjlus pri- 
ma propojttionis traditionem exponaturiY tpotCi quoniam interuallum 
amjeubnin omnibus huiujce propojitionis differentiis femper manet 
idem, unde catera interualla mt^t ffeumr^ r eminus coartan- 
tur . Quanquam i^mr ex Jupra diSlis ft manifefl:um i dum minor li- 
nea data e^loBaua pars maioris , ipfus maioris dimidium efficere fe- 
cundam ^ ^ quartam illius partem tertiam proportionalem inter ip- 
fds lineas datas : iuuat nihilominus oftendere , qua ratione fepius ex- 
preffalinea bc( fubqua^ maiore ab folitum dejeribitur reflangu- 
lum ) colligenda ft, ubi datarum redarum minor fecerit oSiauam par- 
tem ipfus maioris i uel ipfa oElaua minusffedplus eiufdem maioris par- 
tefedecima. Oblatis itaque duabus lineis reBis ab atque b c, fubnunc 
dtata ratione proportionatis: fumenda efi rurjum linea reBa de 3 quz 
dimidia maioris ab ipfius minoris Une a data cd fit differentia. Hac 

autem reBa d e fiue differentia , proportionaliter diuidenda eB inpun- 
Bofi cuius fegmentum maius fit df 3 minus uerofe . Namfid maioris 
dimidia ce auferatur fegmentum minus f e , atque ip fi c f aqualis fiat 
bc3g^ compleatur de more parallelogrammum reBangulumabcl, 
fub ipfa maiore abg^ eadem b C3 comprehenfum , abfoluanturque ca- 
tera figura lineamenta , ut inpramifis obfiruatum atque fapiiis itera- 
tum fuit deferiptionibus : cadet femper ultima parallelarum 3 qua per 
punBum s ducitur 3 in ipfum punBum c . Hinc qua fita linearum 0 n 
g^srcum datis extremis ab g^cd proportio concludetur: Vtexiis 
qua fequuntur licet intueri figuris. In quarum prima 3 linea minor cd 
eB oBauapars ipfius maioris a b : in fecunda uero figura , trium par- 
tium, qualium eadem maior eBfdecim. 

C Sexta 




^ S^ta 8c ultima pars, de cjeteris minoribus lineis , qu£ 
uel fcdecimani partem maioris efficiunt, uel infra fede- 
cimam indifferenter comprehenduntur. 

fPRO RELIQVIS DENIQVE LINEIS DA- 
rir , ijuarum minor ^fijedecima^ars maioris jtfel injra pdecima partem 
jiih quacunque ratione comprehenJa:confu^endum ejlad decumentum 
quarta partis ipjiusantecedetis prima propojitionis. lUic enim iuj?imusj 
eiufcemodi Unea minoris oBupUm ejje fumenda^cp;* inter idam & ma- 
iorem linea colligenda ejjejecunddproportionalem,iuxta proprii* ipjius 
data propojitionis artificium ypro contingente ipjius oBupla magnitu- 


\ 
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dine.Nam dimidium eiufdem fecunda ^ro^ortionalts^ erit fecunda pro- 
portionalis inter maiorem ^ ipfam lineam datam ; hinc per fextiele- 
mentorum,uelabf6lutam figura defcriptionem,facile colligetur ipfa ter- 
tia. Cuiusreiiuuat facere periculum de lineae d , qua Jtt uerhi gratia 
fedecima pars ipfus maioris ah . i.x ipfo itaque prafata quarta partis 
eiufdem prima propofitionis corollario, dimidium fecunda proportiona- 
lis,quando minorlineaeft dimidia maioris, facit f eundam proportiona- 
lem, dum ipfa linea minor eiufdem maioris eflpars fedecima . Deferipto 
igitur reSlaguloparallelogrammo ahn m,^^ a n linea reila, ut in ca- 
reris huiufce propoftionisfiguris ohferuatum extititft dimidium fecun - 
da proportionalis, inter maiorem a h,^ dimidiam eius partem, per an- 
tecedentis prima partis traditionem adinuenta, refla hf. 'Etperpunflu 
i _, 1 f, ipfa muelhn parallela ducatur f o ; 
qua fecetmn inpunflo o,g^ a n infimo 
p.Vrodufla deinde h n uerfhs c, peridem 
punfhm 0 ipfa nparallela ducatur o r: 

per punflum r,ipfm nparallela iti- 
dem agatur rst , qua fecet a o in conti- 
nuum direflumque produflam uerfhs 
d,in ipfpunflo s . Verpunflum confe- 
quenters, ipfh cparallela ducatur s u, 
qua fcet 0 r in ipfpunflo uicui quidem 
s u aqualiter fcetur r c . Et connexa cs 
linea refla,qua ipf o r erit de necef itate 
parallela, per punflum c, eidem rst, 
parallela , tandem agatur cdl: in cuius 
punflum d fedecima partis limitem,pro-^ 
dufla a os tandem coincidet, eritque c d 
ipfus maioris ah pars fdecima.Quem- 
admodum ex ipfa deprehenditur figura, 
fuh lineis ( ut meant) naturalibus , qua 
mathematicarum funt imagines , com- 
prehenfd : cuius eadem erit demonfra- 
^ tio, qua de cateris ipfus antecedetis pri- 
ma propofitionis confirufhonts tradita 
ell.Keliquaporro linearum intermedia- 
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rum Sfcfimina>ex iffi quarta partis eiufdem prima propoptionts corol- 
lario defumenda relinquimus . 

PROPOSITIO IIII. 

Rsfatas lineas intermcdias,cum datis extremis con- 
tinuam obrcruancesproportionem,aliaratione col- 
ligere. 

j fPRAESTAT CONSEQVENTER ALIVM SVB- 
neBere modum, quoprafata linea intermedia cum datis extremis con- 
tinue proportionales inueniri poj^int: intra uidelicet quadratum , quod 
ex maiore propofttarum reBarum deJarihiturM^^ofuh tribus tantum- 
modo di^erentiis . Q^rum prima Jupponit minorem earundem reBa- 
rumdpjius maioris conjicere dimidium : fecunda uero ipfim maioris di- 
midium jub quacunque ratione /uperare:tema denique conflruBionis 
dijferentia, erit de lineis minoribus , injra ipfus maioris dimidium Jub 
quauis ratione data comprehenfs . 

^ Prima confttudionis differentia , de lineis insquali- 
bus datis, quarum minor ipfius maioris eft dimidia . 

i f SINT IGITVR AB ET C D LINEAE DA- 
ta, quarum maior abominor uero cd ipfus maioris dimidia : inter quas 
operapretium ftinuenire duas reBasfub eadem ratione continue pro- 
portionales .Dejerihatur itaque ex eadem a h quadratum abee^ciP^ex 
c e latere fcetur minore dJjoceB, diuidatur c e bifariam in punBo d: 
^ conneBantura d ^ ac linea reBa , quarum altera , utpote a cerit 
ipfus quadrati diameter 3 reliqua uero ad eius reBanguli diameter, 
quod fib eadem maiore illius dimidia cd continetur. Abipfpofl- 

modum ac dimetiente, ipf ab maiori fcetur §qualis a f: ipf autem f c 
aqualis a gjper tertiam primi elementorum . Ver punBum deinde g ipf 
a b parallela ducatur g h h^qug fcet a d reBam in punBo h: conne- 

BaturreBaak . Confequenter, per punBum h ipf a e parallela duca- 
tur h l : ipf uero a k,itidem parallela h m,per^i primi elementorum. Ver 
punBum infiperm,ipfgkparallela ducatur mn o,qua fcet profatam 
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re^amadin i^/opHnSlon . 'B.t^eripfkm ^unSiumn,€idema e paral- 
lela ducatum p:ip>Ji uero h m, parallela itide agatur n c.Coincidee enim 
huiujcemodi parallela ( dummodo con^lruElionem ipfam fideliter adim- 
pleueris)in punBum c:m in fiupradiBis omnibus uifum efi accidifie de~ 
Jcriptionibus : ent^ue reila h k fecunda , n m uero tertia proportionalis 
inter a b^cd lineas datas, cf^pd non aliter ofiendetur^qudm depra- 
cedentium trium propofitionum confiruBionibus demonfiratum extitit. 



f Secunda differentia, quando linea minor dimidium 
ipfius maioris quouismodo fuperac . 

fVBI PORRO LINEA MINOR C D, IPSIVS 3 
maioris a hfup erauerit dimidium , etiam fub quacunque ratione idac- 
cideritidefcribedum e^l rurfum ex eadem maiore a b quadratum ab ce» 

O* 
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ipjiminoripcanda ixqualis c latus c e hifarUm diuidendumin 

^unclo f. & conneSlenda a d,af ^ ac linea reSla. Secada efl pojlmo- 
dum ex ac dimetiente ii^ji a h aqualis a g : ipjt autem ad, aqualis a h: 
^ ipji af, aqualis a k . 'Ltdiffeirentia h k bifariam diuidenda , illiuf 
que dimidium auferendum exgc : ^ refidua tandem Jecanda aqualis 
a l.Quibus ahfolutis,ducatur^ergunflumlipfiah garallelalm n,qu§ 
pcetadre^am inpunSlo m:^ conneBatura n linea reBa.Comglea^ 
tur tandem catera confhruBionis lineamenta, uti Ju^radiBum atque 
ohferuatum fapius extitit,^ JubJcripta figura continetur. Cadet enim 
ultima parallelarum sc,in ipfum punBum cieritque m n fecunda pro- 
portionalis,: r uero tertia, inter ah^cd lineas datas . Cuius demon- 
firatio , d praallegata antecedentium conjhruBionum demonfiratione 
non difcrepat. 
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^Tertia difFercntia, dc lineis minoribus, qusnon fa- 
ciunt ipfius maioris dimidium, fcd infra dimidiam fub 
quacunque ratione comprehenduntur . 


CAT SI CONTINGAT EANDEM MINOREM 
c d, non conficere dimidium maiork a h , etiam fiiih quacunque rationis 
differentia id acciderit : deferihatur ruffum ex eadem maiore a h quet" 
dratum ah c e,fitque rurfum data linea minor cd^ dimidia maioris 

cf. Conne^anturpofimodumaffadc^aclineare^a: feceturque 
ex ipfb quadrati dimetiente a cjpfi maiori a h aqualis ag, & ipfi a fa- 
qualis a h^atque ipfiad aqualis a k . Sed differentia h k proportionali- 
ter diuidenda ejl, ^ figmentum maius addendum ipfi cg : atque inde 
refitltantis linea reBa , aqualis fecunda a l. Deinde ahfoluantur reli- 
qua 
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qm omnia con^iruSHonts lineamenta^ utinipjaj^rima digerentia de- 
claratum extititi^ohieBa uidetur indicare Jigura,prioribue hauddif- 
Jimili.Eadem itaque refolutione demonjhrationis ofiendetur, reBam m n 
fore fecundam, ^ s r tertiam proportionalem interdatam maiorem a h, 
& minorem cd: quemadmodum in fupradiBis omnihua conBruBionu 
differentiis,fepius fuit declaratum. Ve his ergo particularibus fupradi- 
Barum linearum inuentionibuSyhac fintfttis:ad uniuerjales earundem 
linearum inueBigationes,tranJeundum effe uidetur. 

PROPOSITIO V. 

Nucntioncm fupradiitarum linearum , continuam 
proportionem interdatas extremas obferuaiitium, 
uniucrfalitcr oftendere. 

fXAMETSI QVATVOR ANTE C E D E NTI B VS 
propoftionibus , humfeemodi linearum reBarum inter datas extremi^ 
continue proportionaliu inuentionem multifaria exprefferimus : iuuat 
nihilominus, eafdem lineas intermedias compendiofa magis , ^ haBe~ 
nus i^otaratione colligere: idque unica uia, ^ fitb eodem conBru- 
Bionis artifcio,atque tum demonJlratione,tum uju admodum facili.Yt 
iis partim ualeamus facere fatis , qui traditionum uarietate deleBatur, 
^ compendiofas probare uidenturadinuentiones:partim etiam,uttam 
utilem,haBenufque defderatam mathematica partem,totis (ut aiunt) 
uiribus explicemus. Wanci^tur perquirendi rationem, fola i atque 3 o 
fexti elementorum opitulante perfringemus ex corollario tantum 
oBaua propoftionis eiufdemfextiuniuerfaliterdemonBrabimus . 

^Conftru^lio figura ^ omnibus linearum difFerentiis 
communis. 

fSIT IGITVR (YT REM IPSAM ACV TAN- 
gamus) datarum ^ inaqualium linearum maior ab, minoruero bc, 
etiam fub quauis data rationis habitudine inuicem fe habentes . 
pojhnodum linea data in reBum angulum qui fub ab cconBituantur: 
utraque ad partes b uerfus d^e direBe continuetur . Affumatur 
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conjequenter diameter <^uadriiti,qmd ex ah maiore dejcrihitur^ utpote 
a connexa ac linea reSia, epia.erii diameter rediangulifuh i^fs 
lineis datis camprehenji,/ecetur illi aqualis ag. KjeJtdua aucemgfprti- 
portionaliterdiuidaturinpundio h,mius je^entum maius jitfh , mi- 
nus itero hg, per jo Jexti elementorum^ rej^ondensue prima propofitio- 
nis huius documentum.^tperi^ eiu/dem/exti, inter fh hgpgmen- 
ta^media proportionalis inueniatur k l : cui aqualis feceeurh m . ht cen- 
tro m, interuallo autem mc^, femicirculus deferihaturedc ^ Diuidatur 
tandem a d reBa bifariam in punSlo n : ^ centro n , interuallo autem 
nayUeln d , femicirculus rurfum dejtrihatur aed.T ranjtbit enim in- 
dubitanter huius /emicirculi peripharia per punSlum e, utipfa te doce- 
bit experientiay&fequentesuidenturindicare figura, fub naturalibus 
Uneis,qua mathematicarum funtima^nes cemprehenfa.Quurum pri- 
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nuthahet minorem lineam cddimiJiumipJtUf maioris ah, /ecunda 
ro figura,i^fo dimidio maiorem , tertia denique minorem: ut ex fib- 
rarum diuerfitate,^afata conjhruHionis ueritas mab elucefcat . 



^ Dcmonftratio quod per antecedentem conftrutlio- 
nem inucntJE linese re<fl:s, inter datas extremas continue 
fine proportionales. 

3 fOyOD AVTEM SIT VT A B AD '"B E, SIC 
eadebe ad b d, atque bdadipfam h afic demon fhatur. Connedhantur 
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enim a e^e d ^ d c line<!ereSIie.'Et quoniam angulus qui juh a ed,efiin 
femiarculoyf militer angulusedc: uterqueigiturre^usefiyper^i 
tertij elementorum . Ab igjis autem angulis reSlis aed , ede, in hajes 
ad&e c, perpendiculares deducuntur eb& db: utraque igitur per- 
pendicularis , efimedia proportionalis interjegmenta fute bajts ,pereo- 
rollarium oHau§ fexti elementorum. Sicut ictura badb ejjlc eadem b e 
adbd: atque ut ipja be ad eandem b d ,Jic eadem bdad minorem b c. 
Er rurjum per undecimam quinti elementorum , ut ab ad b e ,Jic bdad 
h c . Dua itaque linea reEla b e atque b d,per ipfam conJiruSHonem ad- 
inuent§ , inter a b atque b c datas extremas fub eadem ratione continue 
junt proportionales . Qwd faciendum , atque demandandum fu- 
fceperamus . 

PRO- 


Teieia figura- 
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PROPOSITIO VI. 
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Lio rurfum artificio, prsmemoratas lineas rectas in- 
terdatas extremas continue proportionales,gcnc- 
raliterinueftigare. 

I fVT GRATA ADMODVM, ET VTILI PRAE- 
ceptionum diuerftds^quihus dua linea media inter datas extremas con- 
tinuam ^ro^ornonem ohferuantes eliduntur ^clarius innotefcat: o^era- 
f retium duximus , earundem linearum intermediarum inuentionem^ 
alia conflruendi atque demonfirandi ratione ful^iungere 3 etiam data 
quauis maioris ad minorem habitudine. Huius itaque inuenti tradi- 
tionem , ex geometricorum elementorum rudimentis inaudita facilitate 
J?erjbingemus:ab igfa con^hruflione feliciter exordiendo. 

^Prsceptum generale conftrudionis . 

ifSIT IGITVR DATARVM ET INAEQVA- 
liu linearu maior a h, minor autem h c, fuh quacunque rationis habitu- 
dine fefe inuicem habentes, dT reBum angulum qui fub ab c conJH- 

tuta. (^compleatur de more reBangulumparallelogrammum ahed, 
fub eifdem lineis datis comprehenfum . Ipjtus deinde parallelogrammi 
reBanguli dimetientes fubtendantur ac^^bd, in punBo fefe inuicem 
bifariam dirimentes . V traque poBmodum a b atque b c, in continuum 
direBum quantumlibet producatur , ad partes quidem ag^c: 
ipfa b maiori , aqualis fecetur bf per^ primi elementorum . Connexa 
deinde af 3 dimetiente uidelicet quadrati quodexipftabmaiorede- 
fribitur , ipf b d uel a c dimetienti aqualis fcetur a g: gr refduagf 
(qua efi excejjus 3 fue differentia dimetientis a f, Juperipfimdimen- 
temac) aqualis fecetur ch: ipf porrobe , aqualis itidem fecetur hl. 
ConneBatur infiiper reBa l d : qua direBeproduBa ad partes d con- 
ueniat tandem cum ab itidem produBa in punBom. ConneBantur 
demurnelgss^emlineareBayquadenecefitate ( ut ipfa te docebit ex- 
perientia ) aquales erunt ad inuicem , Quodf prius connexa fuerit e l, 
g^ illi aqualis fubtenfd e vn : f conneBatur Im, eadem uerfet uice 
tranfeet per punBumd, g^ proinde conBruBio permanebit eadem. 

d 
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Vt ipfe qute Je<^uuntur>uidetur in- 



"His in hunc modum conjhruflts , aio lineam reflam c l fore fecundam y 
mauerotertiam proportionalem interah atcjueh clineasdatas : fcut 
uideiicet a h maior ad ipfam lineam cl,fc eadem clad ipfam ma, at- 
que eadem m a adminorem h c. Cadit igitur tam fecunda quam tertia 
proportionalisy extra retlangulum fuh datis reBis comprehenfum. 

^ Demonftratio , quod prxfats linex reiflx per antece- 
dentem conftrui£tionem adinuenrxj continuam inter 
datas extremas proportionem obreruen t . 


In hac 
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In hac^ornfecundafi^ura,ipfa.^i~ 
nor linea h cejlpracise dimidia ma- 
ioris a h^hoc e/f y partium 30 , qua- 
liumeademahe^lCo. Infequenti 
^ nero figura tertia, prafata linea mi- 

nor h c , efi tertia pars eiujdem ma- 
ioris ah. idem juhfequetHr de ca- 
teris lineis inaqualihus datis , Juh 
quacunque maioris ad minorem 
hahituaine comprehenJts:fempere- 
nim e l re 6 la> aqualis erit ipjiem. 



3 CQVOD AVTEM RECTA C L SIT SECVN- 
da,^ma tertia proportionalis inter ah^h clineas datas : in hunc 
qui fequiturmodum demonflratur. Exponatur igitur in aliarum ex- 
emplum yfequens figura tertia: cuius latus hchifariam diuidaturin 
punBo n , ^ conneEiatur reBa en, qua perpendicularis erit Juperide 
latus h c. Cum enim h n ipfi n cperconBruBionem fitaquahs,^ utri- 
que communis e n , hafis quoqueh e aqualis ipfiec: erit angulus e nh 
aqualis angulo e nCyperoBauam primi elementorum, ^ ipfa proinde 
e n fuper eadem h c perpendicularis, per decimam diffinitionem eiufdem 

d ij 
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pWmi . Ef quonUm reBa h c bifariam JeBa ef in ^unBo n cui in dire- ' 
Bum ap^oftaefreBacl: quodi^turffbbl&lc continetur reBan- 
gulum > und cum quadrato quod excn , aquum eB quadrato quod ft 
ex nl y fer fextam fecundi elementorum . Addatur utrijque aqualium 
commune yquadratum quod ftexne : Quod igitur fuh eifdem blQrlc 
continetur reBangulum , und cum quadratis , qua fiunt excn^ne» 
aquum efiiisquaexln & n e dejcribuntur quadratis . Iffisforrd qua- 
dratis qua excn^ ne , aquum eji quadratum quod exce,^ qua- 
drata fimititer qua exlnQrn Cydefcrifto ex e l quadrato itidem aqua- 
^ lia y fer frimi elementorum : re- 

Bangula fiquide funt ycne&enl 
triangula . Comfrehenfum igitur 
fuh hl& l creBangulumyUnd cum 
quadrato quod ex ce dejcrihiturya ~ 
quu efi quadrato quod ex e L Haud 
aliter diuifa bifariam a b in funBo 
Oy connexa e o linea reBay qua 
fimiliter ferfendicularis erit fufer 
a b: contentum fuh bmO^ mare- 
Bangulu, und cum quadrato quod 
ex a e, aquum ejfe quadrato quod 
ex em demonftrabitur . id autem 
quod fit ex e m^a- 
quum eji ei quod 
€ l quadrato de- 
fcribitur: aqualis 
eji enim eaae em 
ifjie lyfercojhru- 
Bionem.Quodi» 

macS 
une- 
tur re 
Ban- 
gulu 
und 
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cum quadrato quod ex a e, aquum efi comprehenfi fuh hl&lc reHa^ 
guloj^ ei quod ex ce fit quadrato : qua enim aqualibus junt aqualia^ 
^ adinuicem funt aqualia.Qmd autem ex a e fit quadratum, aquum 
ejiei quod ex e c:funt enim ae& e c, adinuicem aquales. Detrahis i^^ 
tur qua exae&‘€ cfunt quadratis ‘.reliquum fuh hme^ma compre- 
henfumre^angulum , reliquo fuh hle!^lc contento reBangulo erita- 
quale: f enim ab aqualibus auferantur aqualia,qu§ relinquuntur funt 
aqualia adinuicem. AequaUum^orro, unum uni aqualem haben- 

tium anulum parallelogrammorum (funt enim re^angula omnia ^a- 
ralielogramma, atque inuicem §quian^la ) latera qu§ circum fquales 
angulos funt reciproce proportionalia,peri^ fexti elementorum , Sicut 
igitur bmadb l,fic cl ad m a.Yt autem bmadb Ificm a ad ipfam a d, 
atque dcadcl, per quartam ipfus fexti elementorum: triangula enim 
mb l,m a d,dcl,per ipfam confhru^onem , gT ^9 primi elementorum, 
fiint inuicem aquiangula . autem eidem rationi funte§dem ratio- 

nes,^ adinuicem funt e§dem,per undecimam quinti eorundem eleme- 
torum.Sicuti^tur dcadcl, fceademcladmaatque eademmaadip- 
fam c d. Atqui d c ipf a b qualis, f militer ^a d ipf b c,per primi 

elementorum:^ aquales ad eandem, eandem habent rationem, ea- 
dem ad aquales, per fptimam quinti ipforum elementorum . Eiiigitur 
ut ab maior ad cl, fic eademcladipfamma, atque eademmaadmi- 
norem b c . Dua itaque linea re^a cl&ma, inter a b g^bc datas 
€xtremas,fub eadem ratione proportionantur . Qj^d demonfirare fue- 
rat operapretium. 


PROPOSITIO VII, 



Afdem iterum geminas re<fias cum datis extremis 
continue proportionales, etiam quacunque inter 
illas acciderit habitudo,aliarationc perquirere . 


ifCVM IPSA DVARVM INTE RME DI ARV M 
reSiarum, cum datis extremis continuam proportionem obfruantium 
adinuentio,a tot tannfque uiris , potifimum Gracis ,tdmquediuer- 
fis coptationibus fuerit dudum perquifta , ^ haHenus nihilominus 

d iij 
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incena : nemo ihit inficias , fi aliam fuperaddammmamumuerjklem, 
qua profata linea proportionales illico fientmanife^ia y etiam ignota 
maioris ad minorem habitudine . Tum in primis y ut ipfius artis ma- 
themathicOi atque diuina illius proportionis declaremus amplitudi- 
nem : tum etiam y ut iis conemurfacere fatis yqui noeris inuentis ^ la- 
horihusyatque eiufcemodi rerum ubertate delebantur. 

C Conftruftio generalis ipfius inucnti propofiti. 

fVT IGITVR AD REM IPSAM DEVENIA-i 
mus yfint rurfum abg^bc linea data y& ab ipfit b c fub quauis data 
ratione maior: inter quas operapretium fit y duas medias inuenirere- 
Bas yfiib eadem ratione continue proportionales . Defcribatur igitur 
rebangulum a bcdyfubipfis datis lineis comprehenfumycuius dimetien- 
tes fint ac & bcyin punBo e fefe inuicem bifariam dirimentes . E/ 
centro e , interuallo autem e a uel ecaut e d, circulus defcribatury cu- 
ius dimidium fitadc, dimetiens uero a c , idem uidelicet qui ipfius 

ab cdrebanguli . Seceturpofhnodum ex cd latere ( quod per ^^pri- 
mi elementorum y ipfimaiori linea data a b efhaquale ) refta c f a- 
qualis ipfi minorib c y per tertiam eiufdemprimielementorum . KeU- 
qua autem fd y proportionaliter yfeu media ^ extrema ratione diui' 
datur in punbogy cuius figmentum maius fitdgy minus uerogfyper 
pramiffum antecedentis prima propofitionis documentum y aut fapius 
allegatam lofixtipradiborum elementorum . Ipfum deinde figmen- 
tu minus gfy proportionaliteritide diuidaturin punBo hycuiusfigme- 
tum maius fit gh y minusuerohf: quodrurfum proportionaliterdiui- 
daturin punbo iy cuius fi^entum maius fit hi, minus amem if. Ipfi 
confiquenter linea reba di y ex tribus figmentis maioribus dgygh, h i 
refultanti, aqualis fubtendatury coapteturue d^ y per primam quarti 
elementorum : qua ad utrafque partes in direbum continuata , conue- 
niat tandem cumipfis ab & b clateribus yfiuelineis datis y ad partes 
a & cin direbum ^ continuum itidem produBis y in punBis 
Tiis in hunc modum conbrubis y aqualis erit Id ipfi k m : quemadmo- 
dum ocularis te docebit experientia y 0^ ad iuBam circini rationem ob- 
firuatadimenfio. Lritpraterea reBacm ficunda, 0 ipfdlatertia 
proportionalis y inter ab 0 b c lineas dprincipio datas : ficut uidelicet 
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<t h maior adc m i Jic eadem 
cmad ipjam 1 4 , atque eadem 
laad minorem c d : uelut in- 
jra demondirahitur. Yt au- 
tem jinguld clarius innotejcat^ 
tres iuxta ^r§mijjam traditio- 
nem defcri^jimus figuras . In 
quarum prima , linea minor 
h Cydimidium maioris excedit: 
in fecunda uero figura , ipfius 
maioris efi dimidia: ^ in ter- 
tia , ipfo maioris dimidio mi- 
nor. 



j ^ Nec te pr§tereat i cum minor hcelt dimidium maioris ah^ eandem 
fuhtenfam dk.refultare fimiliter ex figmento maiori femidiametri a e 
uel e c ipfius reBanguli ahcd,& maiori fegmento ipfius figmenti mi- 
noris eiufdemfimidiametri, proportionaliterfiu per mediam & extre- 
mam rationem diuifi i utpote exao:utexeadem ficundalicet depre- 
hendere figura . Si autem profata linea minor^ fecerit quartam par- 

tem ipfius maioris pradiila fuhtenfa dk^ conflabit fimiliter ex eodem 
fimidiametro 3 & minori figmento proportionali eiufdem femidiame- 





LIBERPRIMVS. i 

ComprthenJUm autem juh k.l& Id re^-angulurn^a^uum efl quadrato 
quod fit ex tangente Inxuirurfamquadrato , aquumeflre^angulum 
pihigja hl^la contenmmiger-^6 tertij elementorum. Quod igitur Jul^ 
y l^la continetur reBangulum i aquumeBcomgrehenJo fuhk.l& 
IdreBangulo: ^groindeeit quod Juh dme^ mh re fiangulo conti- 
netur. Haud aliter eidem reflangulo , quod fuh dm&mk reBis conti- 
netur ^aquale demonjhrahitur comgrehenjum fuh hmg^mc re^angu- 
lum: utrunque enim aquum erit quadrato ah ea linea reBa defcrigto, 
quaduBaex^unBo m eundem circulu tanget. Qmdigiturfuhhl^ 
l a continetur reBangulum, comgrehenfo fuh hm&mc reBangulo eji 
aquale: namutrunque aqualeei, quodfuhdm^mhreBanguloco- 
tinetur. Omne autem reBangulum ^jimul eBfarallelogrammum : 
omnes an^lireBi aquales funt adinuicem.h.eqmangulorum gorro\e^ 
unum uni aqualem habentium anulum parallelogrammorum , late- 
ra qua circum aquales angulos funt re- 
cigroce proportionalia ,per 14 lexti ele- 
mentorum . 'EB igitur utlh adhm ,fc 
cmadla . Vtautemlhad hm, fc 
dcadcm , ^ laad ipjamad) per^ 
ipfus fexti elementorum : reBangula 
enim triangulal hm , lad^ dem, 
tum per ipfam conBruBionem, tum per 
zp primi eorundem elementorum , funt 
inuicem aquiangula . Wt i^tur d cad 
cm , fic eadem cm ad ipfam la, atque 
eadem laad ipfam a d. 
Ipji porro d c aqualis eB 
a h linea data maior, 
ipfi a d aqualis minor 
h c,per^\primielemen- 
toru: ^ aquales ad ea- 
dem uel aquales , eande 
hahet ratione, perppti- 
md quinti eiemetoru.Ejl 
igitur, ut maior datarii 
reBarum ah ad reBam 
m cm,fic eadememadip- 
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fam l a, atque eadem laad minorem h c: quod fuerat ofiendendum . 

PROPOSITIO VIII. 

Lium tandem conftrucndi, atque demonftrandi 
eiufccmodi lineas proportionales intermedias, 
fubiungerc modum, ex proximo corollarium . 

NIHIL OMITTAMVS, Q^OD AD PRAE- i 
diSiarum linearum inter datas extremas continue proportionalium in~ 
ue^ligationem atque ofienfonem facere uideatur : adiunximus demum 
aliam conflruendi demonfhrandirationem ^ ex iis qua proxima 
tradita Junt propofitione coroUarie depromptam . In primis igitur, qua 
ex ipfapropoftione collige da Junt rejncahimusipojlea eiufdem conjhu- 
Bionis atque demonBrationis ahfolutionemperBringemus. 

ex proxima colligcndafunt propofitione. 

fRESVMATVR ITAQVE, ET OB OCVLOS ^ 
exponatur aliqua trium antecedentium figurarum ( nam idem erit ha- 
bendum iudicium de cateris quihujcunque fimilibus)utpote Jecunda,in 
quaminorlineahc/umptaeBdimidiaipfius maioris ah . Etperpun- 
Bumk , ipfi hmparaUela ducatur kniipfiuerodc parallela itidem 
agaturko . ktconneBatura o linea reBa,qua fecet eandem k n inpu- 
BoriconneBaturque demum reBa h k.Hi^ in hunc modum conjhruBis, 
erunt triangula l a d,kom inuicem aquiangulaiutex quarto poBula- 
to geometrico , & 19 primi elementorum concludere haud difiicileeB. 
Hinc per quartam Jexti eorundem elementorum, erit utdlad ipjam l a, 
fic mk ad ipjam k 0 : atque ut eadem Id ad ipjam da, fic eadem k m 
ad ipjam m 0 . Atqui ex ipjapracedenti conJhuBione ,ldg^kma- 
quales Junt adinuicem : ^ ad quas eadem uel aquales eandem hahB 
rationem , ipja Junt inuicem aquales , per nonam quinti elementorum. 
Aequalis efi igitur la'Jpfiko,g9- a dipfiom. EB autemko ipfilapa- 
rallela ,fimiliter ad ipfi 0 m jpofi conBruBionem . KeBa ictura 0 
utrique ipfarum Ikg^dm aqualis eB, gsr parallela ,per 33 primi ele- 
mentorum. Et quoniam utraque hegs^om, ipfi adeB aquatu : ej} igi- 
tur 




LIBER P R I M V S. 


2-4 


mrtpfkh c aqualis eidemom, ^ tota proinde h o toti cm aqualis: ^ 
triangulum confequenter a h o , triangulo dem aquilaterum & a- 
quiangulum. Vraojienfum efi autem, ut d cad cm,Jic eadem cm ad l a, 
atque eadem l a ad i^fam a d.Ejl igitur per/eq^tima quinti elementoru ut 
ab ad h Ojfic eade b o ad o k., at que eade 
ok (quaipjio m,&‘ proinde ipjtbc eji 
aqualis) ad ipptm k r. Triangula itaque 
abo ^bokiokr i habent urum angu- 
lum uniangulo aqualem,utpote rectum 
reflo 3 gr circum eojdem aquales angu- 
los latera proportionalia : aquiangula 
pintpropterta ipfa a b o,b o k, o fc rtria- 
gula yperfextam libri jexti elemetorum. 

Aequales Junt igitur 




bao,obag^kor:fi- 
\/\ militer ggy anguli a oh, 

\ \ hk Ojork. (^aquide 

\\ omnia 3 ex fupra diflis 

\\ coUtgere prius expedie- 


k 

f 

1 \ ^ 


^Summaria propofitionisexccutiojcu illius demonftrationc. 


^OBLATIS ITAQVE DVABVS LINEIS RE- 
flis inaqualibus,ab quidemmaiore 3 minore bc ( ut ad propojttam 
confiruendi atque demonfhrandi rationem deueniamus ) deferihatur 
reflangilum abed (ub eifdem lineis datis comprehenjum , una cum il- 
lius dimetiente ac bifariam diuifoinpunfloe . Tt centro e tinteruallo 
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autem e a uele c ^Jemicirculus dejcrihatur a d c . Eliciatur pojbnodumi 
^ fubtendatur re6ia d kj ueluti proxima traditum efi propoftione: p- 
Ha uidelicet ex c d ( qua ippmaiori ah efi aqualis) minori hc aqualij . 
quaptcf, & repduafdin quatuor pgmenta proportionalia dilirihu^ 
tOyinipps quidem pungis gh i 3 minoribus pgmentisin punBum [ter- 
minatis : quorumpgmentorum tria maiora dg,g h 3 h i 3 conficiant ip- 
pm d k pbtendendam.Deinde per pun^ium k 3 ipfib c parallela duca- 
tur k hipfi autem ab fiue d c 3 paraUelakm quam attingat b cin dire^ 
Bum produBa uerfus m , in ipp punBo m . Tandem 3 conneBatur b k 
C^am linea reBa 3 feckque eadem a m ippm k l in punBo n ut in ob- 
ieBa continetur figura 3 in qua minor linea b c non facit dimidium ma- 
ioris a^bjpd quartam illius partem pperat, 

fHIS ITA CON -4 
firuBk, manifeBum efi expra- 
mijfa deduBione , triangula a b 
m3bmk3mkn3 ejfe inuicem a- 
quiangula : proinde a b re- 

Bam p habere ad b m3 ut eadem 
hmadmk 3 atque eadem m k 
ad ippm k», qua eB aqualis 
ipp minorib c: parallelogram- 
mum pquidem eBa dk n qua- 
drilaterum, & proinde utraque 
hcg^knippadepaqualis, 0“ 
altera pendenter aqualis alteri. 
KeBa itaq; linea b m efipcunda 
proportionalis3& m k tertia,in~ 
ter maiorem a h,^ minorem b c lineas d principio datas . Haud alienu 
uelim habeas indicium 3 de pmilibus quibupunque figuris , atque lineis 
inaqualibus datis. His itaque finem mponetes,e lineis proportionalibus3 
ad ipps numeros noBrum iuuat conuertere prmonem. 

PROPOSITIO IX. 

Vobus numeris inaqualibus datis ,duos medios 
numeros, fub eadem ratione continue proportio-- 
nales, pendenter fupputare . 




PRAE- 
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rpRAESTAT CONSEQVENTER IDEMINNV- 
meris , quod ^ in i^Jis ahjoluere lineis reflis : tum ut fidem eorum fa- 
ciamus,quade ^r^efatis lineis re^Hs partim tradita , partim ueroinp^ 
quentihus lihris tradenda funt : tum etiam ut eorum qua fequuntur 
demonfirationes ( cum nobis uijum fuerit opera^retium ) familiariter 
elucidemus . 


^ De ui, atque poteftate numerorum. 

I ^Nudafiquidem fidelior uidetur ejje uia perueniendi ad incommen- 
Jurahilium magnitudinum latentes habitudines, quam proximarum 
& commenfurabilium magnitudinum , ^ ipfbrum proinde numero- 
rum auxilio. Quoniam numerus nihil aliud ejp uidetur quammenfu- 
rarum fiue partium commenfurabilium magnitudinum determinata 
multitudo .^t commenfurabiles magnitudines adinuicem rationem ha- 
bent, quam numerus ad numerum , per quintam decimi elementorum. 
Quanquam enim irrationales , incommenfurabilefue magnitudines, 
numeris ad unguem exprimere fit impofibdefieri tamen non facile po- 
tefi, quin numeri fub adeo proximam coincidentes rationem, fidem a- 
pertam faciant eafdem magnitudines non aliter fefe inuicem habere, 
quam Udem polliceantur uel ofiendant numeriitanta efl inter continua 
atque difcreta , hoc efi, inter ipfas magnitudines in diuifibilia femper 
diuifibiles,atque numeros in infinitum progredientes amicitia fiue con- 
cordia. Qmd igitur delineis reflu , proximis tradidimus pro- 
pofitionibsts ; hic de numeris , ad numerofue relatis magnitudinibus, 
pendenter eo docere, congruum nobis uifum fuit , atque non incom- 
modum . oblatis porro duobus inaqualibus numeris , duo me - 
dij numeri fub eadem ratione continue proportionales, non ufque adeo 
pracifa ratione colligentur, qua ^ ipfe linea refla. Quamuis e - 
nim ars numerorum fit omnium clarifima , in multis tamen a do - 
fhina continuorum fuperari uidetur : ob fcilicet numerorum non 
quadratorum , aut minime cuborum radices ( quibus frequenter uti 
cogmur) qua funtfurda, efT numeris ad amufim exprimi non pojjunt. 
^atis erit tamen , quantum ad rem nofiramfie flare uidetur (ubi non 
quadrati , aut minime cubi producentur fupputando numeri ) fi eiuf 



cerno di numeros intermedios ^ cum datis extremis continue proportio- 
noles jdut alios c^uofuis Jtmiles ueritati admodum propinquos ^ quantum 
uidelicetarsipfa patiturnumerorumjupputare docuerimus. 

^ Regula propofitionis cxecutiua. 

f EX I R R A T I O N A L I V M I T A QJ" E 2- 
ma^itudinum praxi, qu^ paucis admodum uidetur ejje nota : hanc 
generalem & ueluti corollariam tiht collegimus , ^ tandem con - 
fcripfmus regulam , ipjius propoftionis executiuam. VropoJjtis ita- 
que duohus inaqualihus numeris , inter quos oporteat duos inueni- 
re numeros ,fub eadem ratione continue proportionales : Jecundus 
in primis eorundem proportionalium numerorum , hoc artificio col- 
ligendus efl. Multiplicentur ipji dati numeri adinuicem , hoc efi, 
alter datorum extremorum ducatur in reliquum : & produBus in- 
de numerus ^peripfum primum iterum multiplicetur. Vel(& idem 
ohtinehis ) ipje numerus primus ducatur in Jeipfum : procreatus 

inde numerus , multiplicetur per reliquum extremum. Confurgentis 
demum alterutro duorum modorum numeri^cuhica radix extrahatur: 
nam ipfa radix^erit optatus numerus proportionalis , ordine fecundus. 
}Aanc difimiliter, fi numerus ex eorundem extremorum multiplicatio- 
ne refultans , ducatur in eum qui futurus efi quartus , uel tdem nume- 
rus quartus per Jeipfum multiplicetur , produSlus inde numerus 
ducatur in ipfum primum , atque refultantis alterutro modo nume- 
ri cubica radix fupputetur : ea erit tertius proportionalis numerus. 
Voterit g^ idem numerus tertius , obtento ( ueluti nunc exprefimus) 
f eundo numero , aliter obtineri : ducendo uidelicet eundem fecundum 
numerum in quartum , & proflientis inde numeri quadratam extra- 
hendo radicem.ipfa namque radix,eunde tertium exprimet numerum. 

Si tres enim numeri , continue fuerint proportionales : qui fub ex- 
tremis , aqualis efl ei qui d medio fit numero yper uigefmam fepti- 
mi elementorum . Yerum ubi JupradiBo modo procreati nume- 
rinon fuerint aut quadrati , aut cubi , gsr furdas (ut uocant)habue- 
rint radices: habebis faltem, quorum numeroru ipfimedif jpportionales 
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liint radices. Qui Jt in ujum ueniant reuocandi : fumenda tunc erut ra- 
dices cuhica, uel quadrata i ad ueras&Jurdas radices quam maxime 
fieri poterit accedentes. quemadmodum jeptimo ^ oBauo capitibus li- 
bri primi Arithmetica noflrapra^ica tradidimus. 

C Supraditfte fupputationis exempla. 

^Vroponantur in regulaconfirmationem^hiduonumeri^^ 3^,inter 
quos oporteat duos medios inuenire numeros ^fub eadem rationecon- 
tinue proportionales. X>uc igitur ^2,,in^yfient iz8 : qua rurjum per 
32, multiplicata 3 reddunt 4096. Aut (Ji libuerit) duc^z in fefe,produ- 
centuriozOf : hac rurfi^rrt multiplicata per , refiituunt eadem 40^6'. 
quoru radix cubica^efi 16: tantus efi igitur numerus fecundus propor- 
tionalis optatus. Qmd fi multiplicaueris eundem numerum ia8, ex du- 
Bu in j^procreatum^peripja j^iproducentur ^iz: aut 4 infeje»fient 
16,^ hacin^ZyConfurgent eadem ^iz. quorum radix cubica efi%: 
tantus efi i^turipfe tertius ^ proportionalis numerus. Jpfinaque nu- 
meriyz^ x^y^y^yfubratione duplacontinueproportionantur. fundem 
quoque numeru tertium obtinebis yfi multiplicaueris iC per 4. fient enim 
^4 ; quorum radix quadrata efi 8, idem uideUcet qui prius inuenms efi 
numerus. 

Sintrurfum oblati numeri 3 inter quos reperiendifint 

duo numeri 3 continuam cum ipfis extremis proportionem obferuantes. 
Multiplicabis ergo ^6 3 per 10 ^ f 3 producentur 384 : qua rurjum 
dufla in ^63 conficiunti^Z 14. Vel ducito ^63infefe 3 fient 1Z96: & 
hacrurfum in 10 refiituentur eadem Quorum radix cu- 

bica 3 eft z^itantus ejl igitur fecundus numerus proportionalis . Porro 
fi eundem numerum '^Z^iCx duBu 36 in 10 & \proo'eatu, per ipfa 10 
& T multiplicaueris: uel eadem 10 ^duxeris in fefe, & produflu nu- 
merum (fcilicet 113 ! ) multiplicaueris per ipfum numerum : reful- 
tabuntutroquemodo 4.^96. Qmrumradix cubica efbi6 :tantusefi 
ipfi tertius (y^proportionalisnumerus.Q^nidipfi numeri ^63Z43i<^3io 
* fuh ratione fefqualter a cotinue proportionaturlEunde praterea nume 
ru tertiu impetrabis 3fi multiplicaueris 14 per i o producetur enim 

e ij 
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15(5. Qj^ru radix quadrataysfi i 6 i ide qui ^rius coUcSlus eji numerus. 

^Corollariumprimum,dcduobusnnmcrisproportiona- 

libusjintcr datum numerum & unitatem. 

^S 1 IGITVR INTER DATVM NVME -4 
rum & unitatemyduo medij proportionales occurrat numeri', minor ip- 
forii intermediorUfCrit cubica radix ipjtus numeri dati, ^quadrata ra 
dix reliqui numeri intermedij .Si enim ab unitate, quatuor numeri fue- 
rint inuice proportionales: tertius ab ipfa unitate quadratus erit,quar- 
tus uero cubus, per oBauam noni elementorum . Quoties igiturjecudus 
ab unitate numerus, eandem continet unitatem: toties numerus tertius 
eundem fecundum,^ quartus ipfitm tertium comprehendit numerum, 
hx duHu itaque fecundi numeri ab unitate in JeipJum,fit tertius:^ ex 
duHu ipfus tert^ in eundem fecundum, quartus refultat numerus. Ver 
ipfus ergo quadrata,atq; cubica radicis dijfinitionf.prafatus numerus 
peudus efl radix quadrata tertij, &fmul cubica raaix ipfus quarti 
numeri. Qj^madmodum ex fubieShs numerorum colli^tur formulis. 


\Nwnen ' dupli.\ 

Trifli. 

QMdrupli. 1 Qnintupli . 

'\ l. i: 4- 

I. j. 9 . 17 

I. 4. IS. 44.1 I. J. If. Ilf. 


^ Corollarium fecundum, quod primo 4 proportiona- 
lium numeroru cxiflcnte cubo, oportet quartu efle cubu. 
^ Hinc rurfum fquitur,datis quatuor numeris continue proportiona- 
libus : f alter extremorum fuerit cubus , reliquus extremus itidem erit 
cubus. It^am f duorum numerorum , duo medij proportionales fuerint 
numeri ; ipf extremi numeri flidi erunt,atque inuicem f miles, per 11 
oHaui elementorum. Si i^tur inter quatuor numeros cotinue proportio- 
nalesyUnus extremorum fuerit cubus : reliquus extremus itidem cubus 
erit. Vt ex fubfcriptis numerorum clarefcit formulis. 


1 Numeri dupli.] 

Tripli. [ Quadrupli. | 

Quiatupli , ( 

t g. IS. jZ. S4. i 

a . z.^,. jz.ziS. 1 8. ?z. 128. 7I2.| 

8. 40. 200. 1000. 1 


Incidens notandum , dc duorum proportionalium nu- 
merorum inter duos cubos inuentione peculiari . 
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fVoterunt autem ^ipjt duo medij numeri ^ inter duos oblatos cubos 
continue proportionales, alia ratione in hunc quipquitur modum fup- 
putari . I>uc radicem cubicam unius, in cubicam alterius radicem , & 
inde producum numerum duc tande in radice maioris numeri cubi:fiet 
enim maior numerus proportionalis intermedius. Quod Ji eundem pro- 
ducum numerum, ex mutua radicum multiplicatione procreatum,mul 
tiplicauerts per radicem numeri cubi minoris: conjurget eorudem inter- 
mediorum 0^ proportionalium numerorum minor, ^ofdem quoq^ nu- 
meros intermedios rurfum obtinebis ,Ji utriujque dati cubi radicem cu- 
bicam in feipjam duxeris, 0“ quadratu unius radicis numeru, per alte- 
rius radice altematim multiplicaueris . Qi^ratus enim maioris radicis 
numerus,perminorem radice multiplicatus.dabitmaiorem:quadratus 
uero minoris in ipjdm vutiurem radicem uerfa uice duCus,ipJum mino- 
rem pradiCorum intermediorum rejUtuet numerum. Q^madmodum 
fuhjaipta demonjhrare uidentur exempla . id autem non in rationali- 
bus tantummodo numeris :fed 0“ in furdu, hoc ejl, irrationales haben- 
tibus radicesdndifferenter ohferuandum ejp uelim non inores . 


ExemplumiMxrapnmum modum. 

Exemplum fecundi modi. 

Cubus 8. 16. 32. 6/^.Cubui. 

^ cubi ^ <Q g ^ 4 ^ subi 

froducius radicum. 

Cubus. 8, iS. 5I- 64. Cubfts. 

J^cubi. z. 4 ^i-cubi. 

Quadratus „ — j 6 Quadrat* 
radias 4. radicis. 


^Corollarium tertium , dc fucccllionc quatuor numero- 
rum continueproportionalium. 

^ Sequitur confequenterdnter unitatem & primum oConariu nume- 
rum fcilicet S, atque inter binarium 0“ 16 oConarium fecundum, inter 
ipfum quoq; ternariu 0^ oConarium tertiu filicet 24 , 

& cofequenter inter quatemariit 0 r fuccedente oCo- 
nariu quartu,utpote j,2.,0‘ deinceps in hucmodu objer 
uato extremoru ordine : duos rationales occurrere nu- 
meros, fub eade ratione ( nempe dupla ) continue propor- 
tionales .Y t obieCa tabella demonjlrat . Vorrointer 
ipjam umtatem, 0 ‘ numeros primum oConarium an- 
tecedentes, atque inter binarium 0 r feptem numeros 


/ ■ 1 

|.( 4 | 8 : 

[41 

ULUii 

S 

I4! 8 )r 6 j 

32. 

I ;|i ^20 


f6|l2|24 


IrlkfTg' 

56 


64 

e iv} 
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^racedetes idj necno inter i^fum temariu ^ jentem numeros ^racede- 
tes 2.^ 3 & deinceps in hunc modum faHa comparatione ; duos itidem 
coincidere numeros continue proportionales ^fedjurdos 3 utpote3 non cu- 
hicomm numerorum radices3^ua irrationales ^ furda nuncupantur. 

C Corollarium quartu, de folidis extremos quatuor pro- 
portionalium admittentibus numeros. 

^ Tandem colli^tur3jolidum numerum reStangulum 3 cuius hajts efh g 
quadratus primi quatuor proportionalium numeroru continue propor- 
tionalium,altitudo uero quartus : aquari cubo ipjtus Jecundi numeri. 
Haud dipmiliter elicitur 3jolidum reflangulum numerUiCuius hajis 

ejl quadratus numeri quarti eorundem quatuor proportionalium3alti- 
tudo uero ipfe numerus primus '.aquari cubo ipjius terttj numeri. Que- 
admodum ipfe numerorum calculus te docebit . 

^ Exempla. 

Txponantur ergo hi numeri 3^ 631 1, x4.,/ub ratione dupla continui 
proportionati. Quadratus igitur primi numeri3efi$:per quem fi multi- 
plicaueris z^3fient x\6. Tantus efl igitur/olidus numerus reHangulus» 
cuius bafis eji quadratus numeri primi3 altitudo uero quartus propor- 
tionalis numerus. Huic aquatur cubus fecundi numeri , qui efi 6 : nam 
pxies exefficiunt 16, rurfumfexies ^exconficiunt xi6. Hat autem 
quadratus ex numero , is erit 576 ' ; que fi per 3 multiplicaucris, pro- 
dibit/olidus numerus re^angulus lyx^xcuius bafis efiquadratus nu- 
meri quarti xaltitudo uero primus proportionalis numerus. Huic rurfum 
aqualis efl cubus numeri tertij,ipfiusuidelicet numeri 11 ; quonia duo- 
decies IX faciunt rurfum duodecies i^^ireflituunt 172 . 8 . 

5 'PRO POSITIO X. 

V AE ex ipfis quatuor numeris continue propor- 
tionalibus fuboriantur proportiones, paucis col- 
ligere . 

CEX PRAEDICTIS AVTEM QVATVOR NVME- 
ris,fub eadem ratione continue proportionalibus ifiquentes deducuntur 
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fuhinfentnturue numerorum ^roportionestcfuarum adminiculo, una re- 
gula ex igfa quatuor numeroru proportionalium harmonia data^mul- 
t£ admodum Utiles reguUpendenter elici poffunt. 

De quatuor proportionalium numerorum differentiis. 

^ ^ \n primis ipforum quatuor numerorum continue proportionaliu dif^ 
jerentia : itidem (uh eadem ratione continue funt proportionales. Kefu~ 
manturenim hi quatuor numeri ^1,1 6,S,.^,Juh ratione dupla cotinue 
proportionales.Clarum ejl ipforum numerorum differentias , effe 16, 8, 
4. : qua fuh ratione dupla y quemadmodum ^‘ipji dati numeri^conti- 
nue proportionantur. 

C De ipforum quatuor proportionalium seque multipli- 
cibus, aut fu bmultiplicibus. 

2. ^ Datis infuper quatuor numeris continue proportionalibus : illorum 
aque multiplices aut fuhmultiplices numeri, continue itidem erunt pro- 
portionales.t^am Ji pradiHorum numerorum continue proportionalium 
^i,,\6S,4.,triplos (uerhigratia) acceperis numeros, utpote, 96,48,24: 
ityoffendes illos in eade ratione, qua ^ ipfos numeros datos, continue 
itidem proportionari. Aut (i eorundem numerorum 32,16,8,4,/«^- 

duplos fiue dimidies fumpferis numeros : utpore,\6,S,4, 2, : hierunt/uh 
ratione dupla,quemadmodum 0^ ipji dati numeri continue proportio- 
nati.Vartes enim, 0 aque multiplicia,eandem rationem habent jum- 
pta adinuicem.per 15 quinti elementorum. 

^ Alia proportionis illatio notanda. 

3 C hijdem praterea quatuor numeris proportionalibus datis ,Jiex ipfis 
quatuor adgregatus numerus , per quemlibet eorundem numerorum 
ordine diuidatur : quoti ex diuijtonibus jingulatim procreati numeri,e~ 
runt pariter continue proportionales. Kepetaeur enim praajjumpti nu- 
meri^r,\6,%,4,quifimuliunHiconficiunt6Q. Si diuidantur ergo 60, 
in primis per 4,deinde per S,poJhnodum per 16, tandem per 51.* procrea- 
buntur hi numeri 15 , 7 f , 3 1 , ihfub eade ratione qua 0 ipji dati 
numeri continue proportionales . 

^ De perm utata fupradiclorum numerorum proportione. 

4 C Vrater fupradiSlas , alias etiam quamplurimas , ex eifdem qua- 
tuor numeris proportionalibus , licebit elicere proportiones : tum 
maxime , ex /edecima quinti elementorum permutatim arguendo. 

e iiij 
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handem nanque rationem habent (ut^rius ajiumptis utamurnume- 
ris) ^Zyud Sy^uam i6iad/Sf : nempe tjuadru^ldm . idem habendum efi 
iudicium,de datis tjuibujcunque numeris fub continua aut difcontinua 
proportione colligatis. 

C De eorundem numerorum proportione , compo- 
fita^att^ue diuifanuncupatur. 

^ oblatis rurjum prajatis numeris continue proportionalibus 32 j 5 

componantur 31^0^ iCyjient 49 : numeriautem ^,Jtmul 
iun6U efficiunt iz.I.andemitaquerationemhabent j^Z,ad iCyquam 
iiyad^: utrobique enim tripla ratio comperitur . Quaproptera diui~ 
fis ad compofitos numeros faSla relatione, proportio fuboritur : tametfi 
ab alio denominata numero . Haud difiimiliter proportionem inferre 
licebit y d compofitis ad diuijbs arguendo numeros : quemadmodum ex 
praajfitmptis numeris 3 uel facile colligitur . Hacautemex 17 & 18 
quinti elementorum fiunt manifefia. 

^ Conditio quatuor proportionalium numerorum ualdc 
notanda. 


^Necpratermittenda efi eorundem quatuor proportionalium nume~ c 
rorum exdecimanona fiptimi elementorum deprompta conditio : ut 
fcilicet tantus fub extremis, quantus fub intermediis inuicem 
multiplicatis , producatur numerus. Quemadmodum ex fit- 
pradiflis 4 numeru ^XyiCjZy^iUel facile coUi^tur . Siue 
enim multiplicentur per^yautiGperZ :idem na~ 
f etur numerus 3 utpote 12.8 . Haud alienum ue- 
lim habeas iudicium , de cateris numeris 


datis continue uel difeontinue pro- 
portionalibus. 


LIBRI PRIMI FINIS. 



RERVM MATHEMATI- 

CARVM HACTENVS DESIDERA- 

TAKVAC LIBE». SECVNDVS. 

fPROPOSITIO 1 . 

V A M rationem habeat circunferentia circuli 
addiamctrum,con{equetcrinueftigare:re£lam- 
ue lineam eidem circunferentia a:qualem, ex 
ipfo colligere diametro. 

I fABSOLVTA LIBRO PRIMO DVARVM RE- 
Barum, interdatas extremas continue proportionalium > inuentione 
diuerjk i atque Jimulojlenfo 3 i^ualiter inter duos ohlatos numeros in- 
aquales , duo medij numeri continue itidem proportionales colligan- 
tur: Confentaneum ejje uidetur 3 ut hoc lihro fecundo , rationem quam 
hahet circunferentia ad circuli diametrum ojlendamus 3 [altem quan- 
tum fieri potent uero proximam ipsiue circunferentia uel data eius 
parti 3 reBam aqualem afignemus , Cf e conuerfo . Deinde circulum 
ipfum metiri 3 & tandem in quadratum aquale 3 datumue quadram 
in aquale circulu3 pluribus modis reuocare doceamus . Viae enim funty 
qua und cum prafatis lineis proportionalibus 3 in re mathematica po- 
iifimu defiderari uidebatunutpotCid quibus c§tera omnUtquf duobus 
Jequentibus libris (Deo fauente) trademuspendere fitmanifeBum . 

^ Conftrutffio figurs generalis. 

2 _ fSIT IGITVR SEXTA PARS CIRCVLI 
a b c df fub aquilatero & aquiangulo triangulo a bd,^ feBione b 
cd 3 comprehenfa . Ipfum enim triangulu aquilaterum a b d, efifexta 
pars hexagoni regularis in dato circulo dejeripti : cuius unumquodque 
latus 3 aquum efi eiufdem circuli femidiametro , per corrolarium 15 
quarti elementorum . Diuidatur itaque arcus b c dt bifariam 3 in 
ipjo quidem punBo c 3 per 30 tertq eorundem elementorum: O* 
conneBatur femidiameter a c, qui fecet ipfam b d, reBaminpun- 
Bo e . Secabit igitur a c 3 eandem reBam b d , bifariam 3 atque ad 
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reBos angulos. Cum enim arcus h c ^ arcui cd yft aqualis j gerigfam 
conBruBionem : aqualis efh gropterea angulus hac, angulo cad, 
perzj ipjius tertij elementorum. Et quoniam al^ iipjia d^ejlaqua- 
liSp CT utrique communis a e -.aqualis eji hajis b e, trianguli h a t,ipjt ba- 
jiedp trianguli e a d^per quartam primi elementorum: angulus con~ 

Je^uenter aeby aqualis angulo aed, (^proinde uterque reBus. Se- 
catigiturac ,reBa,eandemb d jreBambifariam p adreBos an- 

gulos , in ipfo punBo e . Diuidatur confequenter arcus b c , bifa- 
riam in punBof : conneBantur af & b Cj linea reBa . Secabit 

itaque af reBa , ipfam b c reBam , bifariam 3^ ad reBos angulos : 
f tiliarum communis interfeBio ppunBumg. Arcus deinde b f, diui- 
datur bifariam inpunBo h : gjX' conneBantur a h, atque bf linea re- 
Ba. Ipfa ictura h , bifariam fecabit eandem bf atque ad reBos fimul 
angulos : fecentfefe igitur adinuicem in punBo i.Waud difimiliterar- 
eus h h p diuidatur bifariam in punBolyper ipjam^o tertij elemen- 
torum:g^ coneBan tura b hplinea reBa pfef inuicem interfcan- 

tes inpunBo m.Eyiuidatur tandem arcus b Ipbtfariampin punBo n: 
conneBatura nplineareBapqua fcetreBablp in punBo o.Secabit er- 
go a Ipipfam b hp bifariam p ad reBos anulos in ipfb punBo m : gp* 

a n p ipfam b lyln eodem puBo o:quemadmodum de reBds a Cpatque h dy 
fuitdemonflratum. Voflremo pperdatumpunBumn, ipfiblp parallela 
ducatur p n r,per 3 1 primi elementorum-.qua una cum abpg^ a l^dire- 
BeproduBiSpConueniat in ipJapunBap g^ r. 

^ Summaria conftruitorum rccollcdio. 

confiruBis , clarum efiin primis omnia trianguUp aduertices e, 
gpipmpOpConfBentiapfore reBangula, KeBaminfuperb dpfub- ^ 
tendere fextam circunferentia partem : b c ueroy duodecimam : g^ 
b fp uigefmdquartamiipfam deinde bhpquadragefmaoBauam-.atque 
b Ip eiufdem circunferentia partem nonagefmamfextam. Et proinde 
ipfam b l , reBam p ejfe latus polygoni aquilateri g^ aquianguli , in 
dato circulo (cuius centrum eB a) defcriptip habentis Utera s>(>: 
ipfim uero p r lineam reBam, ejje Utus polygoni aquihteri, g<y aqui- 
anguli, laterum fimiliter^CpCirca eundem circulum defcripti. 




CQuod ratio circunfcrcnti^,ad ipfius circuli dia- 
metrum, eft maior tripla decuparticntcrcptuagc- 
iimas primas. 

f A I O ITA Qjy EPRIMVM, AMBITVMSI- 
4 ue circunferentidm propojtti circuli , cuius centrum efl a , ad ip- 
Jius circuli diametrum rationem habere , tripla decupartiente Je~ 
ptuagejimas primas utcunque maiorem. Sit enim ab ,uel act je - 
midiameter panium 6o j qualium uidelicet totus diameter ejt 
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partium izo : quarum partium qualibet in minuta fixagenaria 
JoUtomore diflnbuta JubinteUigatur . Cumigitur a hyipfit? dy jit 
aqualis : qualium igitur parttum ab .eji 6o, talium ipja be^ eji^o. 
Quadratum porro ipjbrum 6o , efi $600 : eorundem uero 30 t^ua^ 
dratum , eji jimilium partium 900. SubtraSiis autem 900 ^ ex ipjls 
^600, relinquuntur zjoo: totidem ergo partium eji quadratu ipjius 
a e,per 47 primi elementorumy cuius radix, hoc eji ipja a e, habet par- 
tes minuta .Quod jt eadem ae, tollatur ex ac, qua 

ejipartium 6o,relinquetur e Cypartium quidem minutorum 
^o,^6:quorum quadratum, habet panes Ca^y^minuta 37^1,31,1^47, 
zi,3 % iC.Woc autem quadratumy iunBum quadrato ipjius h e,conjicit 
quadratum ipjius b c, partium quidem ^6 minutorum 37,1,31,1, 

47. 11.35, radix, habet partes minuta 3, 19, 
Tanta eji igitur ipfa b CylineareSia,cuius dimidium, hoc eji, ipja 

hg,ejlpanium 15, 31,44,54,49 . Ipjius ergo bg, qua- 

dratum, eritpartium 141,2^7* minutorum <>,15,11,45,51,56,51,1 : qua 
dempta ex quadrato ipjius ab, relinquunt partes 3358 , gp- minuta 50, 
44,37,14,8, 3, 7,59:frf«f«>w efi ergo quadratum ipjius ag,^ ipja pro- 
inde ag, partium y^ minutorum 'ijyZOy^,^. Quibus jubtraBis ex 
a fyqua efi partium 60, relinquitur gf, partium quidem Zy& minuto- 
rum Zy‘^^,<f>y<^6:quorum quadratum,habet panes 6, undcum minutis 

10.46.19.35, 40,1, II, 16 . Hoc porro quadratumyiunSium quadrato 

ipjius bg, conjicit auadratum ipjius b fyperipjam primi elemento- 
rum,partium uidelicet minutorum 10,1,51,11,31,58,4,17:^«- 

ius aute quadrati radix, habet partes 15,^^ minuta 39,47, 17,31. T^- 
ta efli^turipja bf: ^ ipjius propterea bf dimidium, erit partium 7, 

minutorum 49,55,38,46.Q^or«>« quadratum habet partes 61,^ 
minuta 10,0,18,1,1,18,51,16:^«.« dempta ex 3600 partibus quadra- 
ti ipjius ab yrelinquunt quadratum ipjius a i, partium quidem 3538, ci?* 
minutorum 39,59,51,58,57,41,8,44. H«/«^ porro quadrati radix , hoc 
efi ipja reBaaiyhabet partes 59, minuta %<^,\%,<^,x^:quibus detra- 
Bis ex a h,qua efi partium 60, relinquitur i h,reBa, partium o,jed mi- 
nutorum^C 3 j!,.y,^y^i.Horuautemquadratum,habetitidemo,jedmi- 
nutatantum 15,48,31,46,14, 16,4,1. Hoc autem quadratum yji com- 
ponatur 
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ponatur quadrato ipjius h i » confurget quadratum ipflus h h , per fe- 
pius allegatam 47 primi elementorum , partium quidem 61 , ^ mi- 
nutorum^^, 49jOj47jI^,z4j55, 17 : quorum radix bahet partes 
minuta 50 , 54 , 8j 15 , 16 . TantaeH igitur ipjd h h : cuius dimidium, 
hoceHipjahm , efi partium 3 , g;;* minutorum ^^,i.j,^,i^,^%ihiufdem 
itaque h m quadratu, hahetpartes minuta i3i57ii5, 11,45, ^9» 55> 

43, 5<> , 4 qua fuhduBa ex ^600 partibus quadrati 'tpjius a b , relin- 
quunt quadratum ipjtus a m , partium uideUcet^^Z^. , minutorum 

3<> ,*x , 44 , 48 , 14 , 4 o , 4 , 1(5 , 2.5 , 56 . \iorum porro quadrata 
radix ,ji ue reSla a mjoabetpartes '!^^,g^ minuta , 40,5;re/i- 

qua i^turml, eritpartiumo ( cum tota alft partium 60) e^minu- 
torumj,^-L,i.%,i^,yj . Ipjius porro ml quadratum, erit partium iti- 
dem o,Jed minutorum 0,55?, 14, 40, 3^,3(>,3I,50,o, 9 quaiunHaipJi 
quadrato quod ex b m,conficiunt quadratum ipjius bl, partium i^jgsr 
minutoru 2. 4,5^,35)352, i7,5<>,17,35j3<jjI3 . WoYumdeniqueradix,ha- 
het partes ^ ,g^ minuta 55,34j53 , 34 • tantae^i igitur ipjdbl, hoc efl, 
latus polygoni regularis habentis latera ^6. Harum autem linearum g^ 
quadratorum fupputationes ,fubfcripta perjhrinximus tabella. 
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^orroJij>artes minuta i multiplicentur 

S><j,cQnfurgetamhitus ipjius polygoni regularis ^.partium yj6,^minu- 
torum 55, 45>,4i, 14 .' Ef proinde ambitus eiujdem polygoni regulans 
laterum^6 y in dato circulo dejariptiy ad ipjius circtdi diametrum 
eam uidetur habere rationem^quam partes 6 3 & minuta 55>45>:> 42, 
z^yad partes izo. Atquiprafatus femidiameter circuli triplicatus ejfi- 
citpartes ~ eiu/dem diametri 3 conficiunt partes j 6 3 ^minuta 

54,5,55(»4w ^ primum diametripartiumi2.o,habetpartem i^^^mi- 
»«/•<«41^24,55,30^ quafimuliunSla3redduntpartes-^j63 0^ minuta 
54,5 , 55 . H<ec autem minora fiunt eodem ambitu polygoni , minutas i, 
43,47, 24 . Inaqualium porro quantitatum maiory ad eandem quan- 
titatem maiorem rationem habetyqudm minoTyper oflauam quinti ele- 
mentorum . Ambitus proptereaipfius pentagoni regularis 3 laterumyCy 
in dato circulo defiaripti , ad ipfius circuli diametrum maiorem ra- 
tione habet tripla decu- 
_^1 partiente feptuagefimas 


1. 

ptcs. 

n> . 

- 

t: 

?•! 

\DitimeTer arcuit. 

120 

0 

0 

•0 


\rnpL»m diametri . 

360 

0 

0 


0 

\\~ipfiiti diametrt . 

I 

41 

24 

^5 

30 

|!^ ettifdem diametri . 

16 

54 

5 

55 

0 

'^Terdiamerer ,cum ~. 

376 

H 

5 

55 

0 

l^mbtttu poly/oni . 

376 

55 

49 

41 

i 4 

\Differentia . 

0 

■ 

45 147 

m| 


ferentia ipfius circuli, 
eodem ambitu inficripti 
polygoni fit maiorieade 
propterea circunferen- 


maiorem d fortiori ra- 
tionem obtinere uidetur eadem tripla decupartiente feptuagefimas pri- 
mas. Quod in primis demonfilrare fuerat operapretium . 

^ Quod ratio eiufdem circunfcrentis ad ipfius circuli 
diamctrum,niinor efi tripla ieiquifeptima . 


fDICO SECVNDO, QVO EADEM CIRCVN- 
ferentia circuli 3 ad ipfius circuli diametrum rationem obferuat tripla 
fefquifieptima minorem, id autem ex eodem figura contextu 3 pramifa- 
que numerorum fiupputatione, uel facile colligemus . Qum enim refla 
b lyinuenta fit partium 3,2!^ minutorum ^$354:>^53i4-jqualium partium 
ipfie diameter circuli eB 110: dimidium ipfius b lyre fla uidelicet b 0, ha- 
bebitpdrtemiyeiss’ minuta ^jy^jy 2^>47 • biorumautem quadratum, 

ejl 
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efifanium^,^ minutorum 

quadrato ipjiffsah partium 3<>oOj relinquunt quadratum ipJtHf no, 
j;arTesJcilicet$^S>6,^ minuta 8,45^10^1,31, 14, 35>jii .Hor»wi autem 
radix quadratajjahet panes minuta 58,4,10,48 : tanta ejli^-' 

turipJaaolineareSla. 'Et quoniam triangula aoh,anp,tumexipJk 
confiruBione, tum ex primi elementorum ,/unt inuicem aquiangu^ 
la:erit per quartam fexti eorundem elementorum, ut a 0 reEia ad ipjam 
0 byjica n adipjam np. Atqui tres prima, iam nota funt : nota erit igi- 
tur^ ipfa quarta , per uulgatam quatuorproponionalium numero- 
rum reguUm.'bAultiplicahisigiturpanem minuta 
ipjius 0 h,per 60 partes ipjtus a njientpartes 117 jjeu 1,57 , minuta 

/\.j,z6,^y:traduSlis lauorfum fngulis numerorum ordinihus, peruni- 
cum limitem.Hac autem diuifa per panes, minuta 58, 4,10,48, 
ipfius a 0, dant pro quoto numero panem i , ciT* minuta 57 , 50, 13 , 55: 
tanta efl igitur eadem refla p n , qua duplata conficit totum latus p r 
(fiunt enim p ne^n r,inuicem aquales)panium quidem 3 , minu- 

wraw 55,40,47, 50 . Hrff igitur per ^6 multiplicata , producunt am- 
bitum ipfius circunfcripti polygoni regularis habentis latera s^6 ,paniu 
uidelicet^jj,^ minutorum 5,1 <5,31 ; Vti fiubficripta numerorum uide- 
tur indicare formula, quareliquas lineas dprimafiitpputatione com- 
prehendit. 


5 'ij %KeU(juxlmejertei4e. j; ^iamndem retbmm ^uddrata. 
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1 Ambitus aramlmpH polfzoni TtfttUris Utenm pe. i 


'Erafatus igitur ambitus circunficripti polygoni regularis, habentis 
latera t)6 , ad circuli diametrum eam uidetur habere rationem , quam 
partes minuta ^,i6,^z,adpanes iio. Atqui triplatus diame- 
ter partium izo , ejftcit partes 160 : ^ feptimapars ipfius diametri, 
eflj partium fimilium, minutorum S , ^4., 17, %:quafimuliunEla, 
conficiunt panes 377 , minuta 8 , 34,17 , 8 . Hac autem fuperant 
ambitum eiufdem circunficripti polygoni, minutis 45, 8. idem 
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igitur ambitus circunfaripti polygoni regularis habentis laterd^S ^ra- 
tionem habet ad circuli diametrum tripla fejquijeptima minorem . Ef 
quoniam circunferentia ipjiuscir^ 


I SupradiSiorum formula . 


1 


iDumeterarcHli. |[i20 


° 1° 1° 

ITriplum arcuit . I360 

° 

0 ] 0 1 0 |1 

B 5 ipfim diametri. H 17 

8 

54li^ 

^Terdtametercum-. I377 

8 

5411718! 

lambitus poly»om.\\^jy 


i«|5i 1 o|| 

\Diff'erenria . | 0 


‘7|4S|8li 


Quod pcundo loco demojhrandum 


ICircunfcrentiam circuli , ad ipfum diametrum ratio- 
nem habere triplam undecupartientem feptuagefimas 
odiauas. 


fE.X SVPRADICTIS TANDEM COLLIGI- 
mrtrationemcircunferentU circuli ad ipfum diametrujnteripfam tri-- 
pldm decupartientem feptuagefima6primas,0" triplam fefqmfeptimam 
de necejfitate uerfari. Vera itaque ratio etufdem circunferentia ad dia- 
metrum circuli, ex ipjis duabus uel facile componetur ; addendo uideli- 
cet adinuicem faftas earundem rationum quantitates, utpote\, ^ 
”, numeratorem quidem numeratori, denominatorem denomina- 
tori. Conjufgenfenim mediam quandam rationem inter rationes fu- 
pradi/las exprimen{ia:minorem uidelicet tripla fifquifptima,& ma- 
iorem tripla decupaniente fiptuagefmas primas proinde omnium 

fdelifimam. Quemadmodum ex fubfcriptis numerorum elicitur formu- 
lis . In quarum prima, ^ reducuntur ad^: quorum 78 fiunt ab 

' ab ipfs^.lnf eunda uero 

formula, prafata^gy ^ reducutur 
ad^^ : quorum 781 procreatur ab 
ipf^^} & 780 ab eifdem^ . Ef 
quemadmodum 78, ipft 77 fla 
unitate fuperant : fic& ipf 781 
eadem 780 fuperare uidentur . Circunferentia itaque circuli,adipfum, 
diametrum rationem obtinet triplam undecupartientem fptuagefimas 
oSlauasiquakm propemodum obf ruant partes 57^, gT minuta 55, 13, 


■ 55 - 

1^61 . 

78. 77. 

781. 780, 

X - i 

' 4 - X 4 - 

54 tf. 1 

5558. 
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4 , dd partes 110 . Quadrans uero eiufdem circunferentia adfi- 
midiametrum eam pendenrer uidetur obfmiare rationem y quam 
tes ft^)^minutai^,zo ,^6 ySfyi^yad^artesCo . Ter igitur diameter 
und cum H igjius diametri y conficiunt reElam lineam aqualem circun- 
fierentia dati circuli : quaratione,uixfj>eramusd quopiam mortalium 
pojje dari fideliorem.De hac igitur hac fint fatis. 

PROPOSITIO II. 


V^dranti circunfercntia: daci cuiuflibet circuli re- 
«^tam lineam squalem , aliter quam per rationem 
ipfius circunferentis ad diametrum, pluribus mo- 
dis dcllgnarc < 



CTAMETSI EX ANTECEDENTI PRIMA 
propofitione apertum fecerimus , circunferentia quadrantem ad ipfurn 
diametrum rationem propemodum ohfiruare , quam partes 94 0 * mi- 
nuta 9,50,46,9, 13 , partes 1 10 : iuuat nihilominus ycidem quadran- 
ti circunferentia re fiam lineam aqualem alia ratione colligere , nempe 
fegmentorum proportionalium ipfius dimetientis adminiculo . 

I ^ Sit igitur datus /emicirculus a h c, cuius circunferentia bifariam fit 
diuifaffub d b femidiametro',in ipjb punSlo b: 0 operapretium fit qua- 
drantia b refla aquale inuenire.Diuidatur itaque dimeties a cpropor- 
tionaliteryatqifegmcntuillius minus iterum proportionaliteTyrurfumq', 
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[ementum minus ^roportiondliter,^ deinceps in hunc modum, fsr 

30 fexti elementorum, minoribus [edentis inpunBum ccontinue ter-' 
minatis: quatenus in toto dimetiente a c nouem occurrant proportiona- 
lium fe^entorum dijiinBiones, nouem maiora,totidemque minora feg- 
mentadiflribuentes, qua numeris Juo annotentur ordine . Seceturpofi- 
modum exdb femidiametro , rcBa quadam linea d e : qua conflet ex 
dimidio ferenti maioris ipfus dimetientis ac,^ dimidio fegmenti or- 
dine quinti , atque dimidio oflaui/egmenti , una cum fegmento decimo 
fexto,^ quarta parte fegmenti quindecimi, atque demum unius ofla- 
ua partis fegmenti ordine decimifeptimi parte Jexagejtma. Conneflatur 
deinde linea refla cex cui aqualis coaptetur cf,per primam quarti ele- 
mentorum. Tandem conne flatur a f linea refla: quam aio aqualem 
effe quadranti circunferentia a h . Hoc autem per ipjorum proportiona- 
lium [ementorum numeros , fiet illico manifeflum : coadiuuante pra- 
oflenfa ratione circunferentia ad diametrum. ^ Supponatur ergo di- 

metiens a cpartium inuicem aqualium izoiquantum uidelicet ad imi- 
tationem C . Ptolemai, in cateris nojhis fupputationihus expofuimus. 
Ver ea i^turqua numero pcundo prima propoftionis antecedentis libri 
primi declarata fiint, [emen- 
tum maius ipfus dimetientis a c, 
erit partium minutorum 

50, 40^59, 18, 14: minus 
uero fegnentum , partium 45 , 
^ minutorum 50 ^ 9 , ip , 0,41, 
4 C . Qitibus detraflis ex 74 par- 
tibus,^ minutis 9^50,40,5^^39, 
18 , 14 , ipfus flenti maioris: 
relinquetur [ementum maius 
eiu/d 
tium 

19, 41 , zi, 58,3^, z8 . Qua 
Jubdufla ex ipjo minori flento 
totius diametri : relinquunt fg- 
mentum minus eiufdem fegmenti 
minoris , partium 17 , & minu- 
torum 30 , Z7 , 57, 1 , 5, 18. 

Ef 


em fgmenti minoris, par- 
quidem z8 , minutorum 
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Et deinceps in hunc continuando modum , hoce^i, fuccedentia diametri 
pgmenta , ah immediate pracedentihus Juhducendo fegmentis '.reliqua 
fe^enta proportionalia ipfius dimetientis ac sfuo colligentur ordine ^ 
fubipjis quidem partibus 0^ minutis , qualium prafatus diameter e^i 
pars qualibet minutorum 6o comprehenfaN tin obiefia nume- 
rorum tabella continetur . ^ Dimidium itaque ferenti maioris ha- 
bet partes yjiO' minuta 4,55 , 2,0,19 ^ 7 • & dimidium quinti jeg- 

mentipartes minuta Dimidium infuper ofla- 

ui/egmenti,haberpartem lyg^ minutaiCyyj, 45>j37> 18,33 • Segmenm 
porro decimumjextum y hacminuta comprehendit Ef 

Jegmentum ordine quindecimum yfub his continetur minutis 5 , it? , 4 2, 
^^yZZyZO:quorumparsquarta,habetminutaoyty\^y 10,13,10, 35. 
Segmentum denique decimumjeptimum,Jub his comprehenditur minu- 
tis 1, 0,58, 18,18, 38 ; quorum oBaua pars ^ejl minutorum o , 15, 7 , 18, 

^Zyzoi^horum 

7. | pars pxagejimay 
o I eifdem minutoru 
_2_| exprimiturnume 
° I riSyJed mutata Jln 
-g^^lorum denotni- 
iojj natione in proxi- 
55 1 me fequente dex- 
tram uerfus or- 

dinemyinhuncuidelicetmodumOyOyi^yjyiZy^Zyio . Hacautem omnia 
jimul iunBaejficiunt partes minuta 49,17,11,19,48, 49,55 * ut 

ohieBa numerorum indicat formula . Tanta ejl igitur reBa d e . Qua- 
dratum autem ipfius d ejoabet partes minuta 35, 43,51,13, 3 5, 

13,59,2(?j54,48,4i, 40 : Et quadratum Co partium fimidiametridc, 
efipartium ^6oo.Quadrataporro ex d e d cfimul iunBayConficiunt 
quadratum ipfius e Cyper^j primi elementorum: ^ proinde quadra- 
tum ipfius cfypartium quidem 5510,^^ minutorum 53,43,51, 13, 35, 13, 
59,1^,54,48,41,40. Qi^adratuminjupertotius diametriac y habet 
partes 14400:4 quibus fi auferatur quadratum ipfiuscfy relinquetur 
quadratum quod exafyper eandem 47 primi elementorum, partium 
uidelicetZZy^y^ minutorum z6,i6ySy4Gyi^y-^6, 0,35, 5 , ii, 19, 10. 
Quorum radix quadratafquantum arsipfa patitur numeroru ) habes 
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partes ^j{,C^minutai^3^0i463^y^x.Tantaefii^turre^daf. Atqui 
totidem partium atque primorum , fecundorum ^ tertiorum minuto- 
Yumyefl quadrans circunf retia eiufdem circuliy cuius diameter efi par- 
tium izOyfd quartorum minutorum quintorum 13 per anteceden- 

tem primam propoftionem . "Differt itaque reHa a f ah ipf quadrante 
a hytrihus quartis minutis y ^oferequintis : quafaciunth «o lo «0 , 
una cum i «« « loeo,& reducuntur propemodum ad ffo r g^ , unius in- 
tegra partis, imperfe^is irrationalium fgmentorum , radicumue non 
quadratorum numeris (ex quihus conflatur reSha de ) iure deputandu: 
contrahit enim de nece f itate refla e c uel cf, ineuitahile peccatum ip- 
fus d e . Cum igturpramemorata differentia unius integra par- 

tis adeo ftexiguay& uitari nullo modo pof it: concludemus re fiam ip- 
fam afy aqualem effe quandranti circunferentia a h , cuius dimidium 
efla h c . QMd faciendum receperamus. 

^Idem aliter. 

f EIDEM RVRSVM QVADRANTI CIRCVN- t 
ferentiayreflam lineam aqualem y ex prafttisfgmentis proportionali- 
hus diametri, aliter defcrihere licehit.Kefumatur ergo fmicirculus ah c, 
cuius circunferentia hifariam diuifdfitin punfio h: diameter autem 
a cdiuifus proportionaliter in punfio d, fitque a dfgmentum maius, 
minus uero d c . quod rurfum in totfegnenta proportionalia, eodem or- 
dine atque numero diflrihuta partiaturyUt in prima huius parte tradi- 
dimus . Auferatur pojhnodum fexagefmapars unius feaecima partu 
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je^ennordinedecimiofiauiiexquintapartejegmenti quindecimi: ^ 
rejtduum tollatur conjequenter ex dimidio fidenti ordine duodecimi. 
Ei autem qua inde relinquetur lineola , aqualis feceturd e . 'S.td^un^o 
e,Juper a c diametrum perpendicularis excitetur e f, per und.ecimam pri- 
mi elementorum . Qonneflatur demum refta af^quam aio fore aqua- 
lem quadranti a h ipfius circun ferentia dati circuli: quod uia numeroru 
ojlendere iuuat . ^ Manife/ium ejl itaque ex pramiffojegmentorum 

proportionalium calculo , decimumoElauum /egmentum proportionale 
ipfus dimetientis ac 3 continere unius partu minuta jexagenaria i, 14, 
^^3tf>3^':^,^:quorumpars Jedecimajhabet minuta o, 4^40,21, 1^3 fere: 
qua diuifaper Condant minuta 0,0^4, 40jZ2,,i5>.Q«/We’iri»7«»2 porro 
figmentum^jlth his connneturminutis : quorum pars 

quintaefiminutorui3^32.03^^3^i‘t-^‘^ quibus f auferantur minuta o, 
03i^,^03^Z3i9 relinquentur in primis minutai3'^3i^ 3^^ 3 41,5); qua 
dempta ex dimidio Jegmenti duodecimij ex minutis uidelicet 113 10, 48, 
50^ 10,7,32, 55, 25,3 . Tantaejl igitur lineola 

de:quafuhdu6laexj^partihus 3 minutis 93^03^03 55», 18, 14,/^- 
fusjeffnenti maioris a d3relinquunta€ partium 73, minutorum 59, 



43,8,3,53,11. Efm"o- 
4’| ? • ) ^ • I inde reliqua e c habe- 
59 |i8 |i4 1 bit partes mi- 

.PL Z I nuta o, 1^,51 , 56 , 63 
. | jL^.Si ducatur autem 

—7 — -r—l aerettaiin reliquam 
)4( 4^ 1 9 II ^ f 

ec: pet quadratum 

3 ) 55 1 n I ipfas e f3partiu qui- 
56[g I49 8 dem^^ 043 &’minu- 
torum 7, 5 2,, 9, i 4 3, 


Se^entum matus a d. 


fevmentt 


\je^entt 


I Prtmum refiduum. 


59,5,47,57,45,31, 59 . 'Ejlenime fmedia proportionalis interae^ e C3 
perij, Jexti elementoru:g^ quod fub ipfsae gst‘ e c continetur reEia^- 
lum3aquale ei quod ab ipja effit quadrat03periy eiufdem fexti elemen - 
torum.Quadratu porro ipfius a e , habet partes 5475, & minuta 18, 23 , 


58,19,28,0,54,12,2,14, 28,1 . Eo: quadratu autem ipjarum ae0^ef3 
conjurgit quadratum ipfius af3per 4j primieorundemelementorum: 
paniu quidem 8879,^^^ minutorum 2<>,i(j,7,4<> ,22,o.riZ«M eflreEla 
af. Totidem autem partium3atque primorum,Jecundorum3g^ tertio- 
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Tum minutorum iCflreEici quadrann circunferentice atjualii iperprimte 
^ropojitionis huiufce lihri Jecundi demonfhrationem : /ed quartorum 
minutorum quintorum 13 . T>iffertitaqueprapnscalculus,abip- 
jius prima ^ro^ojitionis calculo 3 tribus minutis quartis 3 quintis 

minutis 50 :qua faciunt 3&s -«l el dei 3 reuocamur prope- 
modumadjjfsg^ unius integra partis . \iacitaquediJferetianonobJld- 
te (cum ft adeo mnuta3 ut animaduerfone cenfeatur indigna) exfolito 
irrationalium fegnentorumiatque radicum non quadratarii contraBa 
peccatoxoncludemus , uelutifupra , reBam a f aqualem ejje quadranti 
a bpropoftacircunferentia circuli. Quod rurfumfecife oportuit. 

^ Idem rurfum aliter. 

^POTERIT INSVPER EIDEM CIRCVNFE- 3 
rentia quadranthdari reBa aquatu :in hunc qui /equitur modum. Ex- 
ponatur uelut antea Jemicirculus ab Ci fup er a c diametro conjijlens cu- 
ius fegmentum maius proportionale ftae , minus uero e c : quod rur- 
fum in totfegnentaproportionaliaj^ eodem ordine diihibuta partia- 
tur 3 ut in prima parte huiufce propoftionis diBum atque obferuatum 
extitit . Excitetur po/hnodum femidiameterdb fuper a c diametro per- 
pendicularis.CoapteturinfuperreBa quada linea b ftqua confiet ex di- 
midio fegmeti proportionalis ordine tertpf3autex ipfa d CifubtraBo prius 
dimidio fegmeti decimiquartiyminus fexa^fima parte unius fexta par- 
tis tpfius decimiquartifegmemi:0‘ conneBatur demum a f linea reBa. 

Aio 
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Ato itaque yYe^am a f aqualem ejje circunferentia quadranti a h.^'^er 
ea etenim^quf^rima huius pane tradita atque fupputata funt,§qualiu 
partium diameterac ejl izo,talium fe^entum proportionale ordine 
tertium minutorum 1^3^1)11, 5853^^.28 : quorum dimidium ^ 

hahetpanes minuta • Totidem etiapartium, 

atque minutorumycflipja de: namfiexmaiorifegmento ae^auferatur 
60 partes ipjtus a d femidiametri, idem partium atque minutoru relin- 
qUetur numerus . i)imidium aute decimi quarti Jegmenti proportiona- 
lis yfuhhis contineturminutis , 0" jexraiUiusp^enti 
parsyhac minuta cotinereuideturyiyi.<),z^,^^y^y±o:quoru pars fexa- 
gejima yeijdem exprimitur numeris ,/ed mutatis fedihus per unum ordi- 
nem uerjus dextrdyin hucmoduyOyiy^^yZ^y^^y^-^yZO.HacauteJuhdu- 
Slaexminutis ^yiSji^y/^iyi^styrelinquuntminuta 4 , i4,48,i<J,35)ji<?, 

^o:quafidetrahdtur exprafatisi4.partihus,0 minutis ^,py^0y^Sf3 

iSyi^yrelinquent tandem panes i^y0 $5, 52342,38,57, zo.Ta* 

tidem itaque panium 0 minutorum efi ipja h fxuius arcus y per ea qu§ 
de reHis in circulo juhtenfis tradidimusyhahetgradus \^y0minuta 
zjyiOyiiy%^3’jy^,qualiumgraduum(uelim intelligas ) tota circuliperi- 
ph§ria ejli6o.Totus proinde arcus a h fycji graduum 103 , 0 minuto- 
rum 25),2i,io,2i, 55,7, 4 : quorum JuhtenJa chordaafy continetpanes 
9^y0 minuta i3,55,45,44,i5,^rf.Re^4 i^turafy quadranti ahco~ 
uincituraqualis:cum jolis propemodu 25 minutu quanis , ah ipjtus pri- 
mapropojitionis calculodifferre uideatur,quafaciut-k «o «o eoi0 redu- 
cuntur ad 715553 , uicio radicum non quadratarum ( qua ueris nunquam 
exprimuntur numeris ( ueluti fapius diSlum eByad/crihendum . Q«4- 
dranti i^tur circuliyre^lam aqualem iterum dejignauimus . 

^Idemrurfum aliter. 

4 f QVArto, poterit idem CIRCVNFE- 

rentia quadrans, in lineam re6lam hocmodo reuocari.Sit igitur ohlatus 
circuli quadrans a h c,hifariam diuifus in punHo h per^o tenij elemen- 
torum: 0pert^ ipjtus tertij yinueniatur centrum circuli, cuius datus 
arcus ejiquanaparsyftque illud d:cone^anturqj ac0h d line§ reB§, 
qu§fefeinuicefecentinpunflo e. Diuidaturpojimodu/emidiameterdh 
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proportiofialiter media ^ extrema ratione , atque pgmentufn il- 

lius minus iterum f>roportionaliter,gp^ deincegsin hunc modum^ per 
pxti elementorum : donec in totopmidiametro db , oBomaiora , toti- 
demque minora pgmenfa colligantur , omnibus pgmentis minoribus in 
unum commune punBum fcilicet d uel b terminatis : ut in prima huius 
parte 3 de fegmentis proportionalibus diametri diBu aeque obpruatum 
extitit. Secetur conpquenter ex ipp d b femidiametro ^ reBa quadam 
linea bf, qua refultet ex duplo fegmenii minoris ipfis d b femidiametriy 
oBauo , atque duodecimo' plento proportionali , una cum pptem 
trigepmispgmenti ordine quindecimi.Sicut autem dbadipfam b f, pc 
pataeadipfamegiperdecimampxti elementorum: (pr conneBatur 
dg linea reBa, cui aqualis pcetur d h . 'Deinde ,per punBum h ipp a c 
linea reBa parallela ducaturkl,per^i primi elementorum :pceturque 
hkg^ h lippa e uelec aquales . Tangat autem reBa quadam linea 
m n ipfum datum quadrantis arcum ab c inpunBo b , utrique ipfarum 
ac g^kl parallela. Et connexis dk&dl lineis rcBis, utraque in di- 
reBum continuetur uerfus k l: donec conueniantipfam m n,in eip 
dempunBts mg^n. Erit enim reBa m n inter d m atque d n compre- 

henp, aqualis 


numero- 


\ / huncquipqut- 

/ tur modum de- 

/ monBratur . 

p / o ^Sit uelutija- 

% f / W pius diBu efi, 

b partium 6o. 
Huius itaque 

femidiametri p^enta proportionalia illico pentnota , p proportiona- 
lium pgnentorum totius diametri, in prima huius parte depriptorum, 
acceperis dimidium . "bAinus itaque p^entum proportionale ippus d b, 
habetpartes ^2,g^ minuta ^0,10, 53 : quaduplata, efficiunt 

partes 45^6^ minuta , 45) . oBauum porro pgmentum 

habebit 



1 m. 1 i. 

?• 

+•1 1- 


3-1 

ij.ll 45 [50 jp 

19 

0 1 41 

46 

° 1 

''“>■'1 I 1 )S 7 

49 

37 1 18 

33 

0 

Xijjl 0 1 II |io 

48 

50 7 

11 

0 1 

ferenti, xv.j 0 | O j 36 

37 

0 117 

36 

ZO 1 

Ifitcai. bf.i47| 18 1 34 

54 

18 1 35 

7 

10 


LIBER SECVNDVS. 37 

: & duodecimum Jeg~ 

mentumifuh his tantum continebitur minutis 11,10,48,50^7, 
decimum denique pgmentum proportionale , hac minuta comprehen- 
^/^’^i,38,^IJ^7,4I,IO : quorumpars trigejjma 3 ejb minutorum 0,5, 10, 
zOj^^jZijZOjqu^JeptiesJumptareddut minuta 03^6, jjyZj3^C,io.H^c 
autem 7 trigefmayUnd cum duplojecundi fegmenti proportionalis 3 & 
o^auoyatque duodecimo fe^entOyin unum conflata numerum,reddut 
partes ^minuta 18,34,54,18,35, {cateraenimahfqueiaBura 
calculi reiici uel faalepoffunt) tanta efi i^tur ipfa b f, linea re6ia: 

quam ji multi- 
plicaueris per 
re6lam a Cjqug 
efl partiu 41, 
& minutorum 

.iS' 35 > 3 > 53 » 
pe dimidium la 

teris injcripti quadrati) conjurgent partes 33,17, & minuta 10, 45), 
34,47,io,48,57,55),55 iquadiuifaper 60 partes ipflus db^reuocan- 
turin partes minuta 17,10,49,34,47 (catera nanqueminum^ 
resjrafhonesydbfque iaBura calculi reiici pojjunt) tata efli^turreHa 
egyperuulgatam quatuor proportionalium numerorum regula: cuius 
quadratuhahet partes ?wi««f4<S',i5,i8,50jii,5i,48,55,5i,49. 
Qj^dratumporro ipflus d Cyqua efl aqualis ipji e ayjub his tatum con- 
tinetur partibus i%oo : quaflmul iunilay conficiunt quadratum ipflus 
dgyper primi elementorumypartium quidem x^i^.e^minutoruju- 
pr4i://(^or«<J3i3,i8,50,ii,5i,48,55,5i,45>. Huiusaute quadratiradix, 
hoc eflyipja dg,reSla30" proinde illi aqualis d h 3 habet partes 

minuta 1,43,15,44. Si ducantur tandempartes j^ZyCt' minuta 15, 
^^3^3^l,ipflus Ak ( qua poflta efl aqualis ipfl e a) pereo jpartes ipflus 
db 3^!^ produBumdiuidaturper partes , minuta 1,4,15,44, 
ipflus d hynajcentur partes 47,^^^^ minuta 6,55,13,4,15, ipflus b m, per 
eandem quatuor proportionalium regiam : Triangula enim d b m^?^ 
d h kjjunt inuicem aquianguUyper i9,c^ 3 1 primi elementoru:& per 
4 fexti eorundem elementoru, efl fleut d h,ad h k,^c d b,ad ipjam dm. 
Totaproindemn,eflpartius>4.3&‘minutorum 13,50,46,8,50. Atqui 
totidempartiumyatq; primoru,flcundoru:^ tertioru minutorUiinueta 
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tji re6la ipji quadranti aqualis ^per demonjlratam drcunferentia ratio- 
nem adipfum diametrum-.jed quartorum minutorum ^3^ quintorum 
ij^.Qt^rumdijferentiaeflquintorumminutorum z^iqua faciunt Hi» 

« I0I03& reducunturpropemodumad unius integra parttStni- 
hili prorjus exi/limandum yf irrationalium Jegmentorum , atque non 
quadratarum radicum ( quapracifis nunquam exprimuntur numeris) 
natura confderetur.KeSta igitur m n , aqualis efi circunferentia qua- 
dranti ahc: ^uod numeris confirmandum fujceperamus. 

^Idcmrurfum pluribus modis. 

PLACET TANDEM, ALIQVOT SVBNECTERE 5 
modos conuertendi profatum circunferentia quadrantem in lineam 
veBamyd nohis (dum hoc jcriheremus) ohiter exco^tatos ; nuUis qui- 
dem aliis in prafintiarumiqudm ocularibus demdflrationihus (euitan- 
da prolixitatis gratia) pramunitos. Sit igturrurfum datus circun- 

ferentia quadrans a h Cibifariam diuifus in ipfo punBo bicuius chorda, 
fit a cjinea reSia . Ef compleatur femicirculus, cuius centrum fitpun- 
Shtm dy^ dimidium ipfius diametride : conneflaturque dbfemidia- 
meter fuper-ipfo diametro perpendicularis . Tangat injuper eundem 
femicirculumeb c, inipjb quidem punBo b, latus circunfcripti qua- 
drati fbg 3 eidem chorda a c , atque diametro parallelum : ^ conne- 
Bantur dafe^d cgylinea reBoyeiufdem circunfcripti quadratifemi- 
diametrL is in hunc modum confiruBis, diuidatur in primis ^ 
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d ejemidiameter^er extremam ^ mediam rationem,jeHp‘o^ortiorut~ 
liter in pun^ohjCfiiuspgmentum maius Jit dh, per fk^ius allegata 30 
/extielementorum.EtapunSlo h, perpendicularis excitetur h i, cadens 
in circunferentiapun^um i . Connexa nanqsdijinea reBa^direSleqi 
produSta inpunilu k.,ipjius f gylinea reSla-.eritre^a h k^aqualis dimi- 
dio quadratis a h proinde dupla ipjius h k^utpote k l,eide quadrati 

B coaqualis.^ idem habebis jji per idem punHu iyUtrique ipfarum ac^g^ 
fgyparallela ducatur i m, per primi elementoru, inter df^O^ dg» re~ 
Has coprehenfaierit enim eade parallelayaqualis ipji dato circunferen - 
C tia quadranti a bc. ^ltem,Jiperfe6lionem eiujde parallela cum dbyje- 
midiametroyqua Jitinpunllo n, refla ducatur en, in direfiumqs pro- 
ducatur ufque ad circunferenti§ punflum oierit rurfum e 0, line a refla, 
D eidem quadranti aqualis.^ Autji inter d d bjreflas,dua media li- 
nea refla Jub eadem ratione continue proportionales inueniantur,illa- 
rum maior ordine Jecunda 3 erit aqualis ipji dk tunde rurfum bk, 

refla limitabimridimidio quadrantiab c(utfuprd diflum eji) aqualis. 
£ ^ Adde,quod fconneflatur a b^refla illi aqualis Jeceturbp, refi- 

duaquep d,proportionaliter diuidaturinpunflo r, cuius fegmentu ma- 
ius ftp r,atqueipfip r^aqualis Jeceturfsterit rurfum ds,refla,aquaUs 
ipf dkyUnde prodibit reflabk,aqualis (ut diflum efi fupra) dimidio 
P quadrantis ab c. ^Tandem fi d b,femidiameterydiuiferit re fiam a c, in 
punfloty^ dkylinea refla in pun flo utatque inter ayg^ dt,reflas, 
dua media linea refla Jub eadem ratione continue proportionales inue- 
nianturtillaru maior ^ ordine fecunda, erit aqualis ipfi duyg^ in di- 
reflum produfla coincidet in punflum k,limitabitque rurfum eandem 
G bkydimidio prafati quadrantis aqualem . ^'Notademumyquodgm,ejl 
aqualis ipfib tthinc dufla per m, punflum ipfifg,paraUelayCoincidetin 
punflum i,erztque aqualis ipfi quadranti ab c. 

^ Corollarium I. 

C Vnius itaque circuli quadrante,in reflam lineam conuerjo : dati cu- 
iujlibet alterius circuli quadrans, in reflam itidem lineam uel facile re- 
ducetur. Quam enim ratione habet diameter ipfius circuli, cuius qua- 
drati data eJl aqualis linea reflayad ipjam lineam reflamteande obfer- 
uat alterius circuli diameter ad eam lineam reflam, qua quadranti e- 
iufde circuli coaquatur. Atqui tres prima linea jnota fupponuntur.nota 

g ? 
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erit igitur ^ iffi <juarta proportionalis, per li Jexti elementorum. 

^Corollarium II. 

Totiprxterea circunferentia circuli,ac cuilibet ordinatte eiufdem dr~ 
cunferetia partita dato quouis numero denominata,dabitur aqualis li- 
nea reB-a . Q^drupla enim eius reBa, qua circunferentia quadranti 
efi aqualis ^toti circunferentia de necej?itate coaquatur . 'Et ah eadem 
reBa toti circunferentia aquali, pars ordinata potefi ahfcindi,et 'iam a 
dato quouis denominata numero, per 9 fexti elementorum: qua ipf or- 
dinata atque fmili parti circunferentia erit aqualis. Sunt enim partes 
aqualium ^aque multiplicium ,f miles adinmcem : proinde ipfis 
aque multiplicibus proportionales, per propoftionem libri quinti ele- 
mentorum : ciT* aquales propterea adinuicem. 

Corollarium III. 

^ Katio injuper circunferentia circuli,ad eius diametrum,uel femidia- 
metrumiqua linea reBa, ad lineam reBam data erit.Datur enim linea 
reBa ipf circunferentia aqualis,per antecedentem prima propofitione, 
uel 'immediatum corollarium : ^ aquales ad eandem uel aquales, ean- 
dem habent rationem, per feptimam quinti elementorum. Quami^tur 
rationem habebit linea reBa circunferentia aqualis, ad ipfum diame- 
trum uelfemidiametruieandem obferuabit^ prafata circunferentia. 

PROPOSITIO III. 

A T A linea rc£ta,defcrit>erc circulum, cuius circu- 
fcrentis quadrans eidem lineae redis Iit squalis. 

ChANC propositionem, TRIBVS MODISj 
abf luemus: in primis adminiculo fgmentorum proportionalium ipfus 
data linea reBa , in hunc qui fequitur modum . Sit igitur data li- 
nea reBa a b , qua per mediam ^ extremam rationem , proportiona- 
literue diuidaturin punBo c, cuius fgmentum maius ft ac, minus 
uero c b : quod rurfum in tot fegmenta proportionalia fubdiuidatur , eo 
quidem modo & ordine difiributa , ut de circuli diametro proxima di- 
Bum atque ohferuatum fuit propoftione : donec uideUcet in tota linea 
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ddta,fntnouem maiora^totidemque minora /egmenta proportionalia, 
omnibus figmentis minoribus in ipJiimpHnBHmh terminans. Secetur 
pofimodum ex cb,minori figmento, addaturue fiegmento maiori a c, re~ 
Sid quadam lineola cd: qua conflet ex dimidio quinti figmenti propor- 
tionalis, tertia parte tredecim,necnon fiptima parte figmenti ordine 

d€cimio 6 iaui,und cum fixageflma parte trium quartorum ipfius deci- 
mioEiaui figmenti,atque eiuf 
1^ dem Partis 


dempartis fixageflma parte 
rurfum fixageflma. '^t centro 
d,interuailo autem d a,circuli 
quadrans defiribatura e d, e- 
reSlo d e ,fimidiametro per- 
pediculari fupera b. Aio ita- 
que circuferentia quadrante 
a Ciaquale effi data linea re- 
fla a b. id aute numerali fup- 
putatione probandum ejfi 
^ duxi- 
mus. 


^ Supponatur igtur data linea refla a h, partium inuicem aqualium 
60 . Ef quoniam proxima,^ ordine fecunda, huius fecundi libri pro- 
pofitione, diameter circuli coajfumptus efi partium inuicem aqualium 
110,0^ in 18 figmenta proportionalia diflributus, quorum numeripro- 
pria tabella ibidem fiunt exprefii: fi dimidq propterea eorundem fegne- 
torum proportionalium ajfiumanturnumeri , profilient illico fiegmenta 
proportionalia eiufidem numeri fiexagenarij , cum is fit dimidius eorun - 
dem 110. Sicutenimtotum,adtotum:ficparsflmilis,adpartemfimi- 
lem. Hacigiturfigmentaproportionaliaipflus abylineadata (quam 
Jupponimus effi partium 60 ) iuxta praficriptum ordinem diflnbuta, 
ineam qua fiquitur redegimus tabellam , tum ingratiam huius, tum 
aliarum fimilium demonflrationum paratifiimam . Confiat igitur (ut 
adfiuficeptamperueniamus demonfirationem) dimidium quinti figmen- 
ti habere partem i, & tninuta 4.,^^,zo,z9,39,y : & unum tertium 
figmenti decimitertij, hac cotinere minuta iji8,ii,4i,58,3,4o. Ynum 
porri) fieptimumdecimioflauifiegmentiyhistddem uidetur refiultare mi- 
nutis 0,5,10^15,37530,17 . Lttria ipfius decimioflaui figmenti quar- 

g ^ 



rervm mathe. 


taiConttnent minuta 0^18,1, 
_ 4,31,54 : quorum pars Jexa- 
gejima prodibit, fijingulinu- 
meri per unicum ordinedex- 
team uerfus reuocentur , in 
huncmodum o,o,i8,2„4,3i, 
54 ; eir horum rurjum pars 
fexagejimajjic pendenterha- 
hebit, o, o, o, z8,i, 4,3 

Jtmul de more coniun- 
6ia, conficiunt partem i , 
minuta-fji^, 11,8,11,17,13: 
tata efiigiturrefiacd. Qui fi 
addantur partes 37 , mi- 

nuta 4,55,io,i5),35>,7,^//«# 
fegmenti maioris a c, reful- 
tdbita d,reBa,femidiameterue propofiticirculi partium quidem^Big^ 
11,14,47,38, 0,14 ,15 .Totus propterea diameter habebit 
partes minuta \(;,o, ^^,^6 : (^ipfius diametri tri- 

plum, partes 
ziS) > 

nutai^ii8,p. 


pars fiptua- 
gefimaofla- 
ua , continet 
minuta 58 , 
4<>, 31,50, II, 
i9>y. qua un- 
decies Jum ~ 
pta , reddunt 

partes io,g^ minuta 4(3, Atqui triplum diametri, 
una cum ipfis undecim feptuagefimisoflauis : reflituunt circunferetiam 
circuliyper primam huius fecundi libri propofitionem : partium quidem 

140, 


41,1, i<J, 18. 
'Eiufdem por- 
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^ 4 C>>& minutorum OjO,o,o, 15,43,4 ■ ^t^roinde quarta pars eiuf- 
dem circunferentU,qua ejia e^cominehitpartes minuta 0,0,0, 
o>43 iiifere:qudi reprafentat ^ «l 4 «oj H «l «l 4 «o «oj 
Jvnplicem jraBionem reuocata, conjiciunt »af 880478 uniusints^a par’' 
tiSj quod animaduertatur ( nedum ohiiciatur J prorjus indignum nem - 
pe ex irrationalium /ementorum) radicumue no quadratarum imper- 
feSlo calculo de necepitate procreatu . Data i^tur linea reHa a hyda- 
tus eji aqualis circunferentia quadrans a e, Qmd facere oportebat. 

^ Idem aliter. 

^ fPOTERIT RVRSVM, EIDEM OBLATAE LI- 
nea reSla aqualis circunferentia quadrans y alia ratione def gnari', Rf- 
Jumaturergo data linea reBa a h. : qua per decimam primi dementoruy 
bifariam diuidatur in punBoc. htcentro CyinteruaUo autem c Uyfemi- 
circulus dejeribaturadb: cuius circunferentia bifaria diuifaft in ipjo 
punBo dyper^o tertq eorundem elementorum.lnueniaturpofimodu li- 
nea reBayqua ft aqualis quadrati a dyUeld b, per antecedente fecunda 
propoftione: utpote a f , eidem femicirculo a d b,per prima quarti eleme- 
torucoaptata. c^conneBaturebylinearefia. Angulus igitur a ebyre- 
Buserityper^i tertij elementoru.KeBa confequentera e, 'in continuit di 
reBumq; producaturyadpartes quide e:^ ipf a bylinea data^ aqualis 
Jecetur a fper tertiam primi eorunde elementorum. Deinde per punBif 
fipfie byparallela ducatur fgyper 31 ipf us primi elemetorit.KeBus erit 
i^tur angulus a fgyper eiujdem primi elementorUytT b afy anulus 



g ili} 
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reElo minorxonuenienrpropterea a h,tTfg,in direHumgrodu^a,ger 
quintum gofiuUtHm geometricum. Conueniant igitur in ^unSlumg: 
triangulum grogterea afgjCritreSlangulum,^ proinde in Jemicirculo 
conJiitutum,perigJius 31 tenij elementorum cduerfone. Diuidaturergo 
ag^reSia l/ifariamjn gun^o h,ger decimam primi eorundem elemen- 
torum. 'Et centro hjnterualloaute h a,uelh g,jemicirculus defcrihatur 
iifg: cuius circunferentia hifariam diuidatur in punBo l,per ipjam 
30 tertij elementorum. ^ His in hunc modum conjlruBis , aio circun- 
ferentia quadrantem aUautlg^ aqualem ejfe data a hjlinea refla. 
Triangula enim aeh^g^afg ,Junt inuicem aquiangula : quoniam 
angulus qui ad a, utrique triangulo communis ejl^gp^ is qui ad e^ ei qui 
ad f aqualis ( nempe reflus reflo ) proinde reliquus angulus ahcj 

aqualis reliqup agf.Ver quarta igitur Jexti elemetoru, erit ut ha, ad a 
e.fcga,ad a f.Etpermutatim igitur per 16 quinti eorunde elemento- 
rumtUt h a, dimetienstad dimetientem ag : fcaerefla , adreflamaf. 
Sicut rurfum dimetiens ah, adcircunferentia quadrantem ad: ficdi- 
metiens ag,ad circunferentia quadrantem a l. Wt autem dimetiens a h, 
ad dimetientem ag : pcpraojienfa efla e,refla , ad re fiam a f Etfcut 
i^tur per undecima quinti efemetorum a e, re fla , ad re fiam afficad, 
quadrans ad quadrantem al . Etpermutatim deniqucyper eandem je- 
decimam quinti elementorum ,utae, refla,ad quadrantem a d:fc af, 
refla, ad quadrantem a Ifedaerefla, aqualis ejlquadranti ad,peri- 
pfam conjhruflionem : refla i^turaf,g^ proinde a h, linea data, a- 

qualis efl quadranti a l.Dat§ i^tur linea refla a h, aqualem circunfe- 
rentia quadrantem dedimus a l.Qupd rurfum oportuit fecijje . 



C Idem rurfum aliter . 


ALU 
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eamque duplicem, qua datajinea reBa,in circunferentite quadrantem 
promptij^ime reuocatur.Sit i^tur rurjum data ImeareBa a L' qua li- 
fdriam in primis diuidatur , inpunSlo quidem c.lUius aute dimidia c h, 
proportionaliter diuidatur : cuius fegmentum maius , und cum unius 
nona partes eiufdem ferenti maions parte JexageJima ( qua jacit ^ 
unius integi) efiocd.lpjipojhnodum ad, aquales [ubtendanturae, 
atque h e,jefe inuicem contingentes in ipfb punBo e : ^ conne6iatur 
ce,lineareBa,quaperZpropojitionem, gsf 10 dijfinitionem primi ele~ 
mentorum, perpendicularis erit Juper a b . Centro igitur e, interuallo 

- , autem e c, de~ 

a c <3 h , . 

. ^ ^ ~y jcnbatur cir~ 

\ 1 / culi quadrans 

, /\ 

^ C ' / ^ peri6 tertij e- 

\ / lementorum, 

// tangeipfaahy 

«9 \ / ♦.• linea data . 

\ / igitur 

\ / ■ circunfertntis 


cunferentia quadrans ( quem habet reprafemare data ab ItneareBa) 


per antecedentem prima propofi- 
tionem.KeSia igitur cb,ipjius ab dimidia, erit parttu fimiliu 

minutorum 6,^^,z^,t\.,^6,^o:quoru fe^entu maius proportionale, per 
ea qu§ numero ^prim§ jppojttionis antecedetis libri primi junt annota- 
ta,eritpartiu minutoru 7,8,4,11544,30. Hori* aute pars nona, 
habetpartes minutai4.,-7,i^,49,7: quadiuijdp 6o,reuocdturin 
minuta ^,i^,'j,'^^,4.p,y.Quaiu^apr^Jatis 19 partibus,^minutisy) 
8,4,11,44,30, ipjiusje^eti maioris, coficiut partes minuta 10, 

11, II, 55,33,13 . efi igitur linea c d:qua una cum ac, eidem ab a- 
quali,cdjicitreHam ac d, partium quidem yG,gfy‘ minutorum I7,t7,35- 
Totideitaqi partium minutoru,ejlipJa a e, uel e b : cuius quadratu 
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hahet partes 53,31,41,59,10,15. AquihusfrydHBo 
quadrato ipjius a c^quodefipartium ixip3& minutorum 51,34,4, 57^ 
^^3'i7:relinqmtur quadram ipjtus e Cjper^y primi elemetoriifre^issejl 
enim angulus a ce) partium uideUcet ^600 minutorum 1^57^38,1, 
36',58: quoru radix quadrata hahet partes <>o,^ i fere minutu primu, 

£x irrationaliu legmentorum^pirdarumue radicu ineuitahili defeSfu co 
traBumjgp^ proinde nihili faciendum.KeBa igitur e c,efi partium 60: 
gsr quadrans propterea circunferentiaf cg ( uti fupra diximus) erit f- 
miliumpartium^^igp^ fninutorumi^, ^0,^6 Atqui totidempar- 

tium atque minutorumfuppofta ejl a h, linea reSla.Qj^adrans igitur 
circunferentia f cg,eidem a hiUnea reSia coaquatur: quod faciendum, 
atque numeris confrmandumfufceperamus, 

^ Idem rurfum alio modo. 

flVVAT ET ALIVM DEMVM, AD IDEM, SVB-^ 
neEiere modum . Kefumaturergo data a h, linea re^aMfariam diuifa 
in punSlo c:gp* dimidiaillius pars ch,diuiJaproportionaliterin pun^o 
dycuius fegmentu maius ft h dominus uero d c: quod rurfum proportio- 
naliter diuidaturin pun6io efttq; illius fgmentu maius d e, minus aute 
e c. Super data pojhnodu a h, linea reBafdefcrihatur femicirculus a fh: 

ipji a e yfuhtedatur aqualis afconneHaturq;fh,linea reBa. ^re6la 
demum perpendiculari cg, eidem f h, aqualis fuhtendatur hgyCoincides 
in cgiperpendicularem ad ipfum punctu g. Erit enim reBagcfemidia- 
meter circuli, cuius circunferentia quadrans tUelmi hcl,eidem a h, li- 
nea refla eJl 
aqualis. H«- 
iufce autem tra 
ditionis fdem 
facit, couemes 
adamufim i- 
pfius cgyfemi- 
diametri,cum 
proxima de/cri 
ptione ma^i- 
tudo , 





^ Corollarium. 



LIB ER SECVNDVS. 41 

^ Ex ju^radi^Us fit manifefium^quam facile ft , data quauis linea re~ 
ila in circun ferentia quadrantem in primis refoluta^ oblata cuicunque 
linea reB§iaqualem circunferentia quadrantemitaquam ex archetj^^o 
defcrihere.Nam f eadem linea refla a principio data,pofta fuerit in pri 
mo ordine : & Jemidiameter circuli^cuius circunferentia quadrans a~ 
quaturipf linea data,in fcundoitertium porro locum pofideat ipfa li- 
nea propofta, cui uidelicet quadras circunferetia defderatur aqualis : 
Cir per 12 fxti elemetoru^quarta proportionalis inueniatur.ea erit dia- 
meter circuli^cuius circunferetia quadrans y eidem propofta linea refla 
coaquatur . Sunt enim prafata linea, atque femidiatri , inuicem pro- 
portionales. 

PROPOSITIO ini. 

VILIB ET infuper lincx redxj liberas quotcun- 
que diuerlarum circunferentiarum partes , a datis 
quibufuis numeris denominatas, integram ue cir- 
cunfercntiam squalem delineare. 

j ^VT SI DATA FVERIT LINEA RECTA, AB; 
illi in primis dabitur circunferentia quadrans aqualis jperantecedetem 
tertiam propoftionem,cuiu/modi efi arcus a c,eius qua fequiturdefcri- 
z ptionis. ^Etf eadem ab, linea data, in tres partes inuicem aqualesdi 
uidatur,^ duo illius tertia in circunferentia quadrantem refluatur 
peripfam antecedentem tertia propofitionemiidem circunferentia qua- 
drans, una cum dimidia eius parte ( %eluti arcus a djciufdem Jequentis 
3 defcriptionis) eidem oblata linea refla coaquabitur. ^ Item f dimidia 
parti eiufdem a bjinea data, per antecedentem tertiam propoftionem 
quadrans aqualis defcribatur, Ijqi gemineturfoc efl,compleatur Jemi- 
circulus : erit ipfa dimidia circunferentia ( cuiujmodi ejl a e f) aqualis 
^ ipfab,lineadata.^Y*raterea,fprafatalineadatain quinque partes 
inuicem aquales diuidatur,(^ duo illius quinta in circunferentia qua- 
drantem, peripfam antecedentem propoftionem tertiam refluantur, 
gemini quadrantes , ^dimidium quadrantis eiufdem circunferentia 
( quhs reprafntat arcus alm) ipf toti linea data a b erunt aquales. 

5 ^ Q^od f eadem linea data,in feptem partes inuicem aquales fuerit 
diflributa , ^ duobus illius fptimis aqualis circunferentia quadrans. 





per eandem tertiam propoftionem defcrihatur : treshuitijcemodi cjua- 
drantes, una cum ipfus quadrantk dimidio (cuiujmodi eji arcus anO) 
Jiihfcripta delineationis) coaquahuntur eidem a by linea data. 

^ ConJequenter,ubi quarta parti eiufde linea dataycircunferetia qua- 
drans dejcripm fuerit aqualis per fapius allegatam propofitionem ter- 
tiam : erit idem quadrans quater fumptus , hoc efl , integra circunfe - 
rentia (qualis efi arcus ars) eidem linea data ad amufim aqualis. 

■ ^(EtdeincepSyinhuc 
modum quantumli- 
het progrediendo : 
exdiuerjis partibus 
quotis ipfus a b, li- 
nea data in circun- 
ferentia quadrante 
refolutiSi diuerfa coi 
ligentur circunfere- 
tiaru partes i eidem 
Unea data penden- 
ter aquales. 

^Corollarium. 


^"Etproindeftmanifejhim i daripoff diuerjarum circunferentiarum 
arcuSitum inuicemytum integris circunferentiis aquales . Ver ea etenim 
qua nunc exprejfa funt^arcus a c^a d^ae fagh^a l m^a n o^atque inte- 
gra circunferentia a rs(quorum diuerftas ejieuidetifima ) eidem ab» 
linea data funt aquales : proinde aquales adinuicem. 

^Incidens notandum. 

^ Qualiter autem data linea reSla , in quotcunque partes inuicem a- 
quales diuidatur : alibi /ujficienter edocuimus, id etiam ex nona fixti 
elementorum , uel facile colligitur : Docet enim a quauis linea reEla 

ordi- 
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vrdinatam^artemyhoc ejiyd dato puouU numero denominata ahjcinde- 
re. Hinc per tertiam primi eorundem elementorum , rejidua pars ipjius 
linea data yin reliquas partes Jimiles tandem juhdiuidi poterit : donec 
oblatus earundem partium abjoluatur numerus . 

PROPOSITIO V. 

V A ratione circulus fub dimenfionem cadat, ilii- 
ufuc colligatur area,pcndcnter reddere certum. 

I fCVM AREA DATAE CVIVSLIBET REGVLA- 
ris atque multilatera figura,Jtt aqualis parallelogrammo reflan^lo, 
quodjuh perpendiculari qua ex centro inferiptiaut circunferipti circu- 
li Jn latus ipjius multilater§ figura cadit,^ dimidio eiujde multilater§ 
continetur ambitu : jit confequenter,uf- comprehenfumjub dimidia cir~ 
cunferentia, ea qua ex centro circuli parallelogramum reSlangulu, 

area ipjius circuli jit aquale . Circulus enim omnium regulariumj^ 
intra eundem orbicularem ambitum dejeriptarum multiUteraru jigu- 
rarum^maxima atq; capacijlima uidetur ejje jigura: utpoteyintra cuius 
circunferemiam , fngula data cuiujlibet multilatera jigura coincidanf 
latera,perfecundam terti] elementorum.Circulinanquecircunferetia, 
ex infinitis yatque intiicem cofufis uidetur refultare lateribus : numerus 
jiquidem laterum regularium figurarum, qua in eodem pojjuntdejaribi 
circulo 3 in infinitum progreditur. Winc fit:, ut jemidiameter circuli, in 
jingulalateratUius circunjerentiam conflituentia ( qua funt omnium 
minima) indifferenter coincidere uideatur: 0‘ proinde contentu fub di- 
midia circunjerentia, ea qua ex centro parallelogrammu reSlangu - 

lum,area ipjius circuli de necejiitate coaquatur. Cum enim illud de mi~ 
nima:,atque intermediis omnibus multilateris ^ regularibus figuris ue 
rificetur : necejjum ejt confequenter,idem habere uerum de ipjo circulo, 
ornnium multilaterarumyC^ intra eundam orbiculare ambitum (utiju 
pra didtum eji) dejeriptarum maximo atque regularijlimo. 

C Affumptum,dc multilatcrarum atqueregularium figu- 
rarum dimenfione . 

ifQVOD AVTEM RECTANGVLVM SVB PRAEFATA 

h 




R E R V M M A T H E. 

perpendiculari,^ dimidio cuiujlihet multilatera regularis amhitu ca- 
prehenjum, aream haheatipji multilaterg figura aqualem:in hunc mo 
dum cofirmatur.Sit clarioris ineelligentia grana,datu hepeagonu a^ui- 
lateru & aquiangulu a h cd efgjcuius cetriiftthid quo in Jingulos an- 
gulos ipfius heptagoni , reBa ducantur linea ha,h hj) c,h d,h e,h fy 
hgfdem heptagonum in feptem ifofcelia ^ inuicem aqualia triangula 
diuidentes . In latus porro d e, perpendicularis incidat h k .* Jitque fuh 
eadem perpendiculari h hj^ipfo latere d e,contentHm reBangulupa- 
rallelogrammum dlme. Confiat i^tur, per primi elementoru,ipJum 
dlm e,reflangulu duplum effi trianguli dh e: funt enmtn eadem bafi 
d e y atq; in e^dem parallelis d e,^ l m,cdfifientia.Quod i^turfuh h k 
perpendiculariy(^ latere d e cotinetur reBangulu,duplum efitpfius tri- 
anguli dh e. Haud aliter concludemus, quodfuh profata perpediculari 
hk,^ quolibet eiufde heptagoni latere continetur reBangulu, duplum 
effi trianguli quod fupereode latere ad centrum h confHtuitur.Qi^tu- 
plexefiaute unum prodiBorum reBan^loru unius trianguli , utpote 

dlm e, ipfius ah e : totupli- 
ciafunt omnium trian- 

f ulorum omnia reBangu- 
typer prima quinti elemen 
torum. Quo igiturfub h k, 
perpediculari, omnibus 
eiufdem heptagoni lateri- 
bus continentur reBangu- 
Uydupla funtomnium tri- 
angulorum,/uper eifdem la- 
teribus ad centrum h, con- 
fifientium : gr ipfius pro - 
pterea heptagoni dupla, ut- 
pote, quod ex eifdem refultet trian^lis. KeBan^lum itaque parallelo- 
grammum ,fub h k, perpendiculari , g^ dimidio laterum ambitu corri- 
prehenjum , oquum efi areo ipfius heptagoni abcdefg. quod fuerat 
ofiendendum. De coteris quibufcuq; regularibus , g^ in infinitum pro- 
gredientibus figuris multilateris , fiue polygonis , haud alienum haben- 
dis eBiudicium . Area itaque circuli, g^ dati cuiuflibet polygoni regu- 
laris, eadem uia colligitur. 



^Qubd 
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C Quod circulusnoncftmaior rcdanguIo,fub dimidia 
circunfercntia,&: fcmidiamccro comprchenfo. 



3 rEANDEM QVOQVE CIRCVLI DIMENSIO- 
nem^ay impopihili confirmare licehit . Sicigiturdatus circulus a y cd , 
cuius centrum e : reclangulu uero fiuy dimidia illius circunferentia, & 
eaquaexcentrocontentumjfighV.. ltaquefiaycdcirculus,igfi re- 
Slangulofgh k,«o» fuerit aaualis : erit igitur uel eo maioriaut minor. 
Sit in primis (fi ^ofiihile fuerit) maior: excejjus eiufdem circuliyju- 

ferififum reSlangulum , magnitudo l . Eritigimr magnitudo l,eodem 
circulo ahc dyminor.Kuferaturita<jue d circulo a dcdymaius quam di 
midiumyg^ drefiduo maius quam dimidium,c^ fic deince^siquatenus 
id quod relinquetUTyfi.t maius ipjdlmagnitudine.ld autem fiet, tollendo 
■ in primis quadratum ayc d,in dato circulo per Jextam quinti elemeto- 
rum defcriptum:iUud enim dimidium ejl quadrati eidem circulo circu- 
firiptiyg^ proinde maius quam dimidiu ipfius circuli. Deindeyd relictis 
quatuor circuli JeHioniyusyquatuorifoJcelia ^ inuicem aqualia aufe- 
rendo triangulayd limitiyus cuiujhy et lateris in medium punSlum fid?- 
tenfi arcus injurgentia (cuiufinodieji triangulum a i y) erit uniiquodq; 
triangulum, dimidium parallelogrammi y quod fuy eifidem laterdus 
fagttis fiBionum coprehendituryg^ proinde ipfius fiBionis dimidio ma 
ius. Sint igitur (uen>i gratia) oHo circuli/eBionesfuper latera oBogo- 
ni aquilateri aquianguli, in eodem circulo defcripti, minores ipfa l, 
— magnitudine.Maius erit itaque prafatum 

^ oBQgQnum,eodemfghV.,retlangulo: con- 

/j / tinebit enim ipfium reBagulumfg hkyC^ 

7 partem ipfius l , magnitudinis y qua 


profata oBo JeBiones, eadem Imagnitudinefuntminores . Verum fi 
ex centro eyin unum ipfius oBogoni latus perpendicularis inteUigatur : 
contentum fuy ipfaperpendiculariy dimidio laterum amVitu reBa- 
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gulumiCidem oBogono^ger antecedentis lematis demonjhrationem , erit 
aquale . Atqui perpendicularis ipfa minor efi circuli femidiametro, & 
dimidius laterum ambitus ipjtus o 6 logoni,dimidia circuferentia itidem 
minor : idem propterea oHogonumjJub eadem perpendiculan, & dimi- 
dio laterum ambitu comprehenjumtminus erit eodem fg h k, reBangu- 
lo,quodfuh circuli dimidia circunferentia ^ illius femidiametro con- 
tinetur.Sequebatur autem ex pramifis^quod ^ maius: qua jtmulim- 
pofibilia funt . 'Non eji igitur circulus ab c dtipfifg h k,reBangulo 
maior . 

^ Quod circulus non cft minor ipfo redangulo,quod fub 

dimidia circunfcrcntia &c femidiametro continetur. 

fAIO CONSEQVENTER, QVOD NEQVE MI- 4 
nor efi circulus eodem reBangulo Jub dimidia circunferentia 0 “ fimi- 
diametro comprehenfi . Sit enim rurfum (fi ^ofiibile fuerit) difieren- 
tia ipfius ahcd circuli,atque reBangulifg h k ,prafata magnitudo l . 
Er eidem circulo ab cd^ circunjeribatur quadratum mnop, ipfius in- 
firipti quadrati contingens angulos, per fipttmam quinti ekmetorum , 
Ipfum ergo quadratum mnopiCodem reBangulofghk) maius erit. 
Nam per antecedentem primam propofitionem huius ficundi libri, qua- 
lium partium diameter circuli efi 1x0 , talium dimidia circunferentia 
efiiSS, minutorum :qua duBain 6 o,partes dia- 

metri,producunt partes , 0 r minuta . QjMdratum 

autem circunferiptum , ex circuli diametro in fiipfum duBo procrea- 
tum,habet partes 14400. Auferatur igtur ex eodem circufiripto qua- 
drato maius quam dimidium,^^ d refiduo maius quam dimidium, 0 * 
fic deinceps : donec ipfum refiduum, minus fit eadem l magnitudine, id 
autem fiet,fiin primis auferatur circulus ah c d : qui maior efi inferi- 
pto quadrato,quod ipfius circunfiripti clarum efiejje dimidium. "Dein- 
de d reliquis quatuor triangulis , quorum bafis funt ipfius circuli qua- 
drantes, auferatur maius quam dimidiumtin hunc qui (equitur modii. 
ConneBatur e a,circuli femidiameter , in latus m p , circunfiripti qua- 
drati perpendicularis :pofiea e m eiufdem circunfiripti quadratifimi- 
diameter , qui circunferentia quadrantem a hficet in punBo r . Ittper 

punBum 
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pun^um r, ipjj a h Uteri parallela ducamrsrtiper^i primi elemento^ 
rum.KefH erunt i^tur anguli qui circa uerticem r,peri^ 15 ipjiuf 
primi elementorum . Tanget itaque reHa s tipjum ahcd circulum , in 
ipfo quidem punSio r per corollarium pdecima tertij eorundem elemen- 
torum . Connexa tandem ar y qua efi latus oflogoni reguUrU in dato 
circulo defcripti : eadem st erit latus oSlogoni regularis y dejadpti circa 
eundem circulumabcd: ^rs aqualis ipjxas y per ea qua ir quarti 
elementorum demonjhrantur. Ef cum angulus m rs,ft reflus : ma- 
ior erit ms,ipfa r s, per primi elementorum: 0* proinde maior eadem 
sa. TrianguUporro mrs & s r a y fe habentadinuicemy uthajesms 
& s ayper primam fexti elementorum . Maius ejl itaque triangulum 
mrs yipfbreBilineotriangulor su : ^ proinde longe maius triangulo 
rs ay cuius hafsefl arcus ar . ^t totum confequenter triangulum m s ty 
maius erit duobus triangulis rsayrtby quorum bafes funt arcus aryrb, 
Subduclo itaque triangulo m s t quater fumptoy dreli^is quatuortria- 
guliSj quorum bajes Junt circunferentia quadrantes: auferetur plus 
quam dimidium . hcdem modo conne- 
^ xaes linea reSiay qua fecet arcum a r 
punSio u , peripfum punHum 
\// y/ \ \ Uy ipfia r defcripta parallela x u;^: 

1 / \\ \ \ erit eadem xut latus fedecagoni 

[/ ^ \af ic 




eidem circulo a b c d circunfcripti , & triangulum s x maius re- 


hquu duobus triangulis a x u y ws^r, quorumbafes funt arcusa u cir 
» r . SubduBo itaque triangulo su:^ oElies fumpto , auferetur ab oSlo 
refduis triangulis 3 ipjt a s r u triangulo fmibbus inuicem aquaU- 

husyplus quam dimidium Tt deinceps in huncmodum,de catems agen- 
do triangulis , atque regularibus polygonis eidem circulo circunJcriptiSy 
^ dpariterparibus numeris denominatis. Supponantur igtur,facilio- 
ris intelligentia caupi , oSlo triangulares fup^cies , inter ipfum circu- 
lum ^ circii friptu polygonu regulare coprehenfa y ipfa l magnitudine 
foreminores. hrit igitur idem o^ognum yprafato re^angulofghk 

h itj 
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min.u£ : cum datum ab c d triangulum y & rejiduum ipfa ImagnitU'- 
dine minus comprehendat . ht <juoniam dimidius ambitus ipftus 
oHogoni circunjcnpti , maior ejl: dimidia circunferentia circuliy^ per* 
pendicularis in latus eiufdem eadem odlogoni y femidiametro eiufdem 
circuli aqualis y atque per antecedentis ajfumpti jiue lemmatis demon- 
Jlrationcmyfub ip/a perpendiculari ^ dimidio laterum ambitUyredlan- 
gulum comprehendatur ipji odlogono aquale : Maius erit propterea 
idem circufcripmm odlogonUyipfofghk reB.angulo yfub dimidia circu* 
ferentia & femidiametro comprehen/o . Inferebatur autem ex fupradi- 
dlkyquo ^ minus: qua fmul flare non poffum, 'Hon efl igitur circulus 
ah cd y eodem fg hkredlangulo minor . Ojlenfum etiamyquodneque 
maior . Aequalis efl igitur idem circulus ab cdy ipfi reflangulofg h k, 
quodfub dimidia circunferentia, ^ femidiametro continetur. 

^Conciufio propofitionis. 

^Kefultati^tur area circuli yCX duflu femidiametriin dimidiam «V- 
cu nferentiam . QiLod demonfhrandum fufeeperamus. 

^Corollarium . 

^ f:xhdci^ur quinta i eSr primahuius libri propoftione femanife- 
fum,qualium partium area circuli efln^oj imminutorum 
z 6 :talium partium circunferiptum quadratumeffe 14400, inferiptum 
uero 7100- 

PROPOSITIO VI. 

Irculo dato,^qualequadratum,ex pr^oftenfa ratio- 
ne circunferentix ad ipfius circuli diametrum at- 
que ucrfione quadrantis in lineam rcdlam, in pri- 
mis deferibere. 

fPRIMA ET OMNIVM SIMPLICISSIMA i 
drculi quadratura , ex praofenfa ratione circunferentia ad diametrUy 
m Ipfus circuli dimenfone , infkccedentiutetragonifmorum circula- 
rium confirmationem , in hunc qui fequitur modum uenit in primis col- 
ligenda . Conflat i^tur ex prima huius fecundi libri propoflnone , cir- 

cunferentiam 




cun^entiam circuli , ai ipjitm diametrum rationem obtinere triplam 
undecupartientem jeptuagejimas oflauM: qualem propemodum habere 
uidenturpartes fexagenaria minuta^^,z^^^,^(jj ad partes 

\zo (qua ratione pmcijiorem aliquando inueniripojje , omnino dijfidi- 
mus : quemadmodum ex ipjius prima propojttionis demonjhratione jit 
manifejlum. ) Eximmediataporro quinta propojitione colligitur 3 re~ 
^angulum fuh dimidia circunferentia , femidiametro comprehen- 
jum3aquum ejje dato circuloxuius radix quadrata , efh latus quadrati 
quod eidem circulo coaquatur . Si i^tur inter re^am qua dimidia 
circunferentia jit aqualis 3& ipjius circuli jemidiametrum, mediapro- 
portionalis inueniatur3peri^ jexti elementorum-.ea erit latus quadratiy 
ipji dato circulo aqualis. Cum enim tres linea re6la fuerint proportiona^ 
les,quodjub extremis continetur reHangulum,aquum ejiei quod a me- 
dia ft quadrato 3 per 17 eiufdem jexti elementorum. ^Ytfi datus fuerit 
(ucrhi ^atia) circulus a h CyCuius centrum dy dimidia illius circun- 
ferentia aqualis fteflineareSiayjemidiametroautemreSlafgy grf*- 
per totaeglineareiia jemicirculus dejarihaturehgy exciteturque a 
punBo fperpendicularisfh 3 per undecimam primi elementorum : erit 
ipjafh media proportionalis interafg^fgyper ipfam jexti elemen-r 
torum 3 g^defcriptum ex eadem fh quadratum/ h kf eidem circulo 
ab c dpendenter aquale. 



^ Siiuuetautemin numeris facere periculum 3 ajjitmatur circuli di 
meter partium inuicem aqualium izo( qualem fecunda huius libri pro- 
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pofttonejHp^ofuimus)femidiaineterigitiirf erit partium 60 : 0*triplu 
confiquenter ipjius diametri , partium ^6o . Vnum porro feptuagejt^ 
mumoHauum eiufdem diametriihaheyit partem i , ^ minuta fexage- 
naria ^hiS, zy^ 41^3 1 : & proinde undecim feptuageJimaoBaua ^ con- 
tinebunt partes 16,^ minuta 55 >23 j 4 j 56^ , 5 1 . Hac autem undecim fe- 
ptuageftmaoSlaua , iunHapra fatis -^60 partibus triplaii dimetientis 
conficiunt circunferentiam ipfius circuli^partium quidem mi- 

nutorum 55^13,4,36^51. Dimidia itaque circunferetiajeritpartiumi^Sj 
minutorum 17,41,31,18,16; qua duHa in 6 Cipartesfemidiametri, 
reddunt partes u^oy,^ minuta 4ii}ZyiS^ 16 . Tanta efi igitur area 
ipfius circuli, per antecedentem quintam propofitionem . Huius autem 

I are^ radix qua 
drata , uero 
( quantum ars 
ipja patiturntt 


partesioc 3& 
minuta zo, 15, 
28, sp.Tatum 
efi itaque latuf 
quadrati, eide 
circulo aqua- 
lis ipfius 

propterea lateris dimidium,habebit partes 55, minuta 1 0,7, 44 , 15. 
^iufdemporro quadrati fimidiameter, erit partium 75 , minutorum 
iij3Ij2.5, 10,35. pradiSiarumfupputationuofiendit formula. 

^ Idem aliter. 

^EIDEM INSVPER OBLATO CIRCVLO, AE- j, 
quale quadratum aliter dabitur.medianteuidelicetreSia, qu§circufe- 
renti§ quadranti,per antecedente fecundam propofitionem defignata efi 
aqualis. Isam fi inter eande re fiam, gp^ circuli diametrum, media pro- 
portionalis inueniatur, per iifextielemeioruiea rurfum eritlatus qua- 
drati, quod ipfi dato circulo efi aquale. id enim quod fub dimidia circu- 
firentiaygp^ femidiametro continetur refiangulu,ipfi dato circulo efi a- 
quale tigitur gp^ illud fub quadrate , gp^ toto coprehenditur diametro. 


merorumjpro- 
xima , habet 
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^ 1« exemplarem huiujce fartis confirmatione idejcrihatur figura prio- 
ri haud dif^imilis : hocfolum excepto^quod re^aef, quadranti circun- 
fer entia fit aqualis ^fg autem dati ab c dycirculi diametro. Sitque rur- 
fum media proportionalis inter e &fg3 reiiafh : cuius quadratum f 
h\il, aquum efl contento fuh ef» &fg reBangulo, ^ proinde ipfi da- 
to circulo ah cd. 


^ %iiuuetautemynumerali fupputatione periculum ficere : fit uelut an- 
tea, circuli diameter partium i zo . EnV igitur reHa e f,qua ipfi uidelicet 
circunferentia quadranti efi aqualis, fimilium partium minuto- 

rum 13,50, ^6,9,1^. per antecedentem primam, autfecundam propofi- 
tionem-.qua duHa in ilo partes ipfiusfg,feu diametri circuli, procreat 
rurfum partes 11307, ^ minuta 41,31, 18, 1.6: quanta uidelicet 
per antecedentem primam partem , inuenta efl area ipftus dati circuli. 
Hinc latus quadrati eidem circulo aqualis, hoc eft,reSlaf h, atque ipfius 
quadrati femidiameter,d pramiffa quantitate non difcrepahunt . 
PROPOSITIO VIT. 


I A T O rurfum circulo , inuenirc latus quadrati cidc 
l^circulo squalis : & rc6tam iimul,qus quadranti cir- 
s cosquctur circuli. 



j^QVANQVAM CIRCVLVM IN QVADRATVM 
aquale, & tumexpraofienfa ratione circufereeia ad ipfius circuli dia- 
metru,tum ex uerfione quadratis eiufdem circunferentia in Unea reEla, 
proxima docuerimus reuocare propoftione: iuuat nihilominus hoc pr§- 
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clarum ^ ha^enus dejideratum ^rohlema , pluribus modis a nobis 
reces excogitatis &adinuentis,hoc loco pertraBare :idjuein primis be- 
neficio duarumreBarum, inter datas extremas continue proportiona- 
lium . Sit igitur datus circulus abcd, cuius centrum e 3 in quo dime- 
tientBac,gp^ b d^ad reBos fefe inuicem diuidant angulos. ht dijcinda- 
tur diameter b e d, in tot fe^enta proportionalia, & eodem ordine di-- 
flributd , ut in prima parte antecedentis fecunda propofitionis declara- 
tum, atque ob/eruatum extitit. Tripleturpojhnodum figmentumpro- 
portionale ipfius diametri,ordine quintum : ^aconfurgentelineare- 
Bafiecetur dimidium fe^nenti duodecimi: ^ quinta pars decimioBa- 
ui figmenti , atque fixagefima pars unius centefima uigefimaoBaua 
partis ipfius figmenti decimioBauijnecnon pars fixagefima unius par- 
tis fixagefima centefima fexagefima partis, & par infuper fixagefima 
unius fixagefima partis alterius partis fexagefima unius oBuagefima 
panis eiufdem decimioBam fignenti : una cum parte fixagefima unius 
fixagefima panis alterius partis fixagefima, qua rurfum partem fixa- 
gefimam ejficiat unius quadragefimaoBaua panis figmenti proponio- 
nalis ordine decimifiptimi . E/- ei qua tandem relinquetur linea reBa, 
aqualis ficetur e f, per tertiam primi elementorum. Aut(fiu€lis) ex 
quarto figmento proportionali ipfius diametri bed, auferatur fignen- 
tum ordine undecimum:^ inde reiiBa linea reBa, addaturpar quin- 
ta decimioBaui figmenti , und cum nuper exprefiis jragnentis ipfius 
decimioBaui atque decimifiptimi figmenti proportionalis eiufilem dia- 
metri.^t inde refultanti linea reBa, aqualis ficetur af. VerpunBum 
infuper faltero duorum modorum defignato,ipfi dimetienti b e d,paral- 
leladucaturgfh,per^i primi elementorum, utrinque fuos applicans 
limites in circunferentiam ah cd. Inter ipfkm confiquenter bed, di- 
metientem, reBamgfh,dua linea reBa fub eadem ratione conti- 
nue proportionales inuenUntur , per aliquam antecedentis primi libri 
propojitionem : quarum maior ordine ficunda fit klm, minor uero 
fiue tertia proportionalis no p . Hif inhuncmodum confiruBis , aio 
reBam klm, ejfi latus quadrati, quod ipfi dato circulo efi aquale : re- 
Bam porro n op , aqualem ejje quadranti circunfirentia eiufdem cir- 
duli dati,utpote ipfiab,uela d . Q^d numerorum officio jin hunc qui 
fiquitur modum, fiet manifiBum . 


^Kefii- 
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48 



^ Kefkmanmri^turex pcunda huiits lihrifropoftionei figmentorum 
proportionalium ipfius diametri h e dfupputatajg^ in numeralem ta- 
heUam redacta quantitates y in partibus uidelicet qualium idem circuli 
diameter efi izo: LtconeBaturegfimidUmeter. Clarum efiitaq; fig- 
mentum proportionale ordine quintum triplatumyejficere partes 43, 
minuta i^,53,35>j4(j, 4^40 . Dimidium porro ficeti duodecimifitb his 
continetur minutisyiiyio,^%y<^o,-jjiz . Ef pars quinta decimio^iauifig- 
mentiyhahet minuta 0,14,57,11,45,0^48. Centefima deinde uigefima- 
o^aua pars ipfipis decimioBaui figmentijo ac minuta comprehendit, o, 
o,35,z,48,9, ^Zy^oiquorum parsfixagefima eifdem exprimitur nume- 
ris fid mutatis fedibus per unicum ordine uerfus dextram yin huc modii, 
0,0, 0,35,1, 48,f),5i,30.jEi«/^^r*effrf<i decimioBaui fidenti pars cen 
tejimdfixagejimafitb his copreheditur minutis 0,0 fiS,i,!i^,^^,'^^:qu^ 
his per 60 filitomore dijhibutajuertunturinminutao , 0,0,0,28, 2, 
14,35,54 . Ipfius pratereafi^nentidecimioHaui pars oBuagefima, efi 
minutorum o,o, 5 (», 4 , 25>»4 • qute ter per 6 o,dextram uerfus difiribu- 
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td,reuocanmr in minuta o iO ,0,0,0, . Vars tandem ^fia- 

dragejimao^aua fegmentidecimifiptimiJyaccompkBiturminutaj o, 
z,^iy\^,y.qua ji^erquatuorfexagenarios ordines dextram uerpts reuo- 
centuryuenentur in 0,0,2,, 31,15,5. H^ec autem omnia in 

unum collega numeroruordine,e^iciutminutan,zy^Sy^jj 14,1,48, 
i03},y qua jlihdudia d^rafatis gartihus 43 }Cj7 ^ minutis ip,53,35),4«» j 4> 

40 , i- 
^fus 
quinti 
Jegme - 
ti triqfli 
cati,re- 
linquut 
partes 
43 

‘ minuta 
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yzjiS^ly^y^Oj^ZyUndcum iz^ropemodumminutisfeptimisycitracalcu- 
liiaHuram reiiciendis,utpote qua ad fummum faciant R^- 

Ba igiturefefipartium 4 3,c^ minutorum 5,2.7,53>8,4o,38 . QMm 
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intur reBa a fqua fkhduBa ex a e femidiametro , relinquit ef partiu 
ap,yCp^minutoruyz-jyy%y^Oyi%.Quius quadratu hahet partes iS^GyCt 

minuta 
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e g^efi^amt(^ 6 oc:a fi aufefaturide quadratu quod fit exe f^ 

relinquetur quadratum ipfift^ elementorum , parttum 

i 743 jC^ 31 ^ 57i44i4ij5ij44>45>34i2.o,55,5<>. 

Qmrum radix quadratathahet partes 4 minuta 45,4,9, i8,39,<>: 
tanta ejl i^tur re 6 iafg. Hac autem duEla in 60 partes ipftus h e femi- 
diametri, c3r producum iterummultiplicatum per eafdem Copartes, 
ejfictuntpartes minuta 9,18, 39 , <> ; quorum radix cuhica, 

efipartium^^iCf minutorumiOy-jj^/Sf., Tanta eji itaque reBak l, 
per nonam propojitionem antecedentis libri primiEt proinde tota klm, 

• hahetpartes 106,0“ minuta 20,15,18, 50 .* quantum uidelicet per an- 
tecedentem propojitionem fextam inuentum fuit latus quadrati ipfi da- 
to circulo aqualis,cuius diameter eft partium 120 . Dato itaque cir- 

culo ahc djdatum efilatus quadrati eidem circule aqualis:quodin pri- 
mis faciendum fuerat. ^ Qufdautem reSta n op,fit aqualis quadranti 
circunferentia ahuelad, fit aque manifefium . Nam fi partes 53 , O* 
minuta io,y,4<n.iZ'^, ipfiusk .1 j ducantur in partes 41, ^minuta^^, 
j\;^,i^,^9,6,ipfiusgfy producentur partes minuta ,34,4, 

57,33,33,7,8,41,30 ; quorum radix quadrata habet partes 47,eir wi- 
(>,55,23,4,36^, jfere . Tantaefiigiturre^ano,periofeptimi 
elementorum: O ^ota proinde n 0 p, erit partium 94, minutorum 13, 
50,46,9 , 13 : quanta uidelicetinuentaefireBa aqualis quadranti cir- 
cunferentia , cuius diameter efipartium 12.0 , per antecedentem fextam 
pTopofitionem. Dato propterea circunferentia quadrante , datur re£la 
nop eidem quadranti aqualis: quod feciffe conjequenterpportuit. 

aliter. 

2 ^POTERIT ET VTRAQVE PARS HVIVSCE 
propofitionisjuia chordarum et arcuum , reBarumue in circulo fuhtefd- 
rum, ad eandem ofienfionis pracifionem uel facile reuocari. Kefumatur 
ergo datus circulus a b cd^cuius centrum e , dimetientes «ero acO^d, 
in eodem centro e fefe orthogonaliter interfecantes.ln quo quidem circu- 
loyCoaffumatur arcus a f graduum ^^(qualium uidelicet tota circunfe- 
rentiaeil^6o)&minutorumfexagenariorum^,/^Z3^iiZ^,^t,% . Cu- 
ius quidem arcus a f, finus regius fitfg : O* tota proinde chorda ,fiuh- 
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tzn^ens arcum duplum , efioreSiafgh . Inter ipfumpofiea dimetien- 
tem hedy^ chordam fue reBam fg h , dua linea re 6 ia fuh eadem ra- 
tione continue proportionales inueniantur, per quam lihueritipfus an - 
recedentis primi libri propojitionem. Quarum maior ^ ordine fecun - 
da,Jtt rurfitm k Im: minor uero^jiue tertia proportionalis ^nop. His ita 
conflruHis , aio rurfum eandem k Im ejje latus quadrati ipjt dato cir- 
culo aqualis:re 6 lam uero n op , aqualem ejp quadranti a b ipjius data 
circun ferentia ab cd . ^ J^ereaetenim^ qua de re flis in circulo ftb- 

tenfs conjmpfmus , nofham fnuum reEiorum tabulam minutim 
fdeliterque pipputatam,Jinus reflusfg ipfius propofti arcus a f habet 
partes i\.i{qualiumfemidiametereEi 6 o)& minuta , 6 '. 
quantam uidelicet proximo calculo offendimus ipjdmgf. Ef quoniam 
pmidiameterb e Jupponitur partium COiCritrurfum k Ipartium^^y ^ 
minutorum lo ij,^j^,zy.reila uero n o f milium partium minu- 

torum <fj55>i3,4,3<>,3o. Cum enim extrema pnt eadem qua prius : ^ 
ipfa media proportionalia kl^ no» a prius inuentapartium ^ mi- 
nutorum 
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nutorum quantitate non dijarepahmt . Tota igitur klm^ eritrurfum 
^artiumioC^ey^minutorumio, iZ%3<j^o:KeBauerono^ Jimilium 
f artium 30 ^ minutorum^i^Oi 4(>j 9, 13 . Et proinde reHa klm, 
eji latus quadrati ipjidato circulo aqualis ^ip/d uero nop, aqualis qua- 
drati circunferentia eiujdem circulijperea qua nuper deduila funt, & 
antecedenti/exta propojttione confirmata . Vtraque i^mrpars huiufce 
propofitionisfit rurjum euidentifiima. 

C Idem rurfum aliter . 

^ fIDEM QVOQJ/E LATVS QVADRATI DA- 
to circulo aqualis, utpote klm ohtinehitur : fi arcus a k Jumptus fuerit 
graduum 62. ( qualium , uelim intelligas , tota circunferentia eB^6oJ 
C^' minutorum fexagenariorum 23 , 25, 2.8, 50 - Quoniam huiufce- 
modi arcus finus reHus k l, per nofiram de replis in circulo fuhtenfis 
traditionem, efi partium minutorumxo 44, 25 .* quadupla- 
ta,efiiciunt partes 106 , cpr minuta zo , , zZ , : quantum uideli- 

cet nuper inuentum fuit idem latus klm. ^T^tfi coajjumptus fuerit 
arcus an graduum^\ 3 ^ minutorum , 30, \o,(inusre^ 

Slus n 0 ipfius arcus a n, expraallegato finuum reSiorum calculo , con- 
fiat fartibus ^ minutis (f, 55, 23,4,3^, 30 ; qua dupluta 3 con- 
ficiunt totam no p quadranti aqualem 3 partium minutorum 

1^3^0,463 ^3 13 . Quam facilis i^tur3g^ methodica fit utriufque ha- 
rum duarum reBarum adinuentio , cuilibet dextro leBori relinquimus 
diiudicandum . ^ Qhorda itaque arcus \z graduum 3 minuto- 

rum 4(j , 50, j7, 40 j eB latus quadrati ipfi dato circulo aqualis : qua 
autem fubtendit arcumioi graduum, ciy* minutorum isf ,11,11,03 20, 
quadranti circunferentia eiufdem circuli coaquatur . Hinc fit, ut ex 
unaquaque harum trium partium , quemadmodum ex proxima colli- 
gitur propofitione 3 gminafuboriatur circuli quadratura . 'Namfiex 
reBa k Im uno trium modorum adinuenta, dejeribatur quadratum 
rkms 3 illud erit aquale dato circuloabcd. Aut ft inter dimetien- 

tembedg^ reBam nop 3mediaproportionaliseliciatur:eaeritlatus 
quadrati,quod eidem aquatur circulo. 


* ^ 


PROPOSITIO VIII. 
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Irculo iterum dato, kcusqiiadrati eidem circulo 
squalis, cxfegmcntis proportionalibus ipfius col- 
ligere diametri. 


CfN PRIMIS IDEM QUADRATI LATVS, i 
perfoUm proportionalium pgmentorum dimetientis ipfus circuli elide- 
mr compojitionem . "Nam ji primo ^ maiori plento , iungamr ter- 
num, und cum dimidio pxti, atque dimidio fegmenti decimi, necnon 
^ quarta parte ferenti ordine fedecimi, parte pxagepma dimidij 

ferenti defimipptimi, atque centepma nonagepmafecunda partis de- 
cimioEiaui fegmenti parte fexagepma , & parte demum fexagepma al- 
terius pxagepma unius nonagejtmafextie partis etufdem plenti de- 
cimioBaui : conflabitur tandem reBa quadam linea , cuius quadra- 
tum aquum eflipji dato circulo . ^ Kefumatur enim ob oculos, tabella 
pgmentorum proportionalium ipflus dimetientis , quam in demonflra- 
tionem antecedentis peunda propoptionisppputauimus: ne fufficienter 
expreffam ipflus dimetientis partitionem , toties inculcare uideamur. 
clarum efi igitur exip/a tabella ,pgmentum maius ^ ordine primu, 
conflare partibsfs y ^ ( qualiumippdiametereflizo)^minutispxa~ 
genariis , 40 , 59 , 18,14 : tertium ueropgmentum, habere par- 
tes 2 . 8 , 6 ^ minuta i 5 >, 4 i , zj , 58 , 3 (?, iS. Dimidium confequenterfegmenti 
ordine pxti,CDntinet partes 3,^ minuta 20,57,1 <>,2,47, 4 ; ipflus 

decimi plenti dimidium, hac tantum minuta comprehendit , 29 , iS, 

12 , 49 , 8 , 35 . Vnum porro quartum fe^Tienti decimipxti , eB minu- 
torum 0,48 , ,^,45,55, 30. Etdimidiumpgmenti decimippti- 
miihaccompleBitur minuta i , 0,29,14,9 , 19 : quorum parspxagefl- 
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tinetHrmiriHtls 0,0,13, Cyiy.quortim jexagefma^ars etfdem ex~ 

^rimiturnumeris fjedper unicum ordinem uerpis dextram reuocans. 
Nonagejtma denitjuejextagarsigjtusdecimic^aui/egmenfi , hac ha^ 
her minuta o i o,4<j,45,44jI3 :<^ua his dextram uerjua per Codijlri- 
huta y uertuntur in minuta o, o , o , o , 4<> , 43 , 44 , 13 . H.fc autem 
omnia Jimul iun6la , in unumue coadunata numerorum ordinem, con - 
fidunt partes 106 , minuta 10 , 15 , i8 , 50 : deefi enim folummodo 

i minutum quintum , reprajentans unius integra partis , ex ui~ 

dojb irrationalium jegmentorum , radicumue non quadratarum calcu^ 
lo de necejlitate procreatumyrelatione ( nedum aliquid fiat) prorfus indi- 
gnum . Atqui totidem partium atque minutorum, repertum eji latus 
quadrati,ipji dato drculo (cuius dimetiens efl partium 60) aqualis, per 
antecedentis /extapropofitionis demonfirationem . Satis gitur huic pro- 
pojitioni fa6lum ejje uidetur . 

^Idcm aliter. 

i f IDEM PRAETEREA LATVS QVADRATI 
ipfidato drculo aqualis, ex prafatis pgmetispr^oportionalihus diametri, 
in hunc modum colligetur. Sit itaque datus pmidrculus a h c: cuius dia- 
meter ac in tot fegmenta proportionalia g^eode ordine dijhihutapar- 
tiatur,ut in prgfata fecuda propofitione luculeter €xprefiimus,&^pria 
eorundem fegnentoru tahella continetur . Suhtedaturpojhnodum reHa 
qufdd linea ch,qua confiet ex refiduo femidiametri:fuhtraBa in primis 
quarta parte fegmeti proportionalis ordine quarti, g^ dimidio nonifeg- 
meti,atq; fexagefimapte dimidij fe^eti dedmiquarti, g^ parte infuper 
fexagefima unius terti§ptU fegmeti dedmi/eptimi , g^ fexagefima itide 
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f te unius quadrageJim^ffartUpgmeti decimioSiaui,undcufeXeig€jima 
gte unius gartis fexdgejimg alterius fexagejim§ unius decim§gtis ferc- 
ti ordine fedecimilEt coneSlatur demu a b linea reEla: qua aio fore latus 
quadratiiquod igf dato aquum efl circulo.^Claru eji enim(ut idjolito 
numeroru probemus examine ) ex fepius allegato fgmentoru proportio- 
nalium ip/ius dimetientis calculo , unum quartum Jegmenti proportio- 
nalis ordine quarti, habere partes minuta ix, 

dimidium fegmenti noni,hacfolum minuta continere o, 4 7 , 
48,p,^S.Dimidium autem jegmenti decimiquarti,hahet minuta 4 j iC, 
13,41^13^1 : quorum pars jexagefma,eofdem compleSUturnumeros ,fed 
per unicum ordinem dextram uerfus reuocatos,in huncmodum 0,4,1^, 
13, 41,13,1 . V num porro tertiu jegmenti decimijeptimi , fub his contine- 
tur minutis,o,j^o,i^,x^3i6,\x, 40 : gy' horum pars jexagejimajub his 
o,o,40,i5>,i5>,i(3',ii, /^o.Qupdragefma deinde pars fegmenti decimi- 
oSlauiyhac uidetur habere minuta 0,1,51,8,58,7,3^: qua difributa je- 
mel per 60 , reJUtuunt minuta o, 0,1,51,8,58, 7, 3(> . Ipfus denique fi- 
decimi jegmenti pars decima,his minutis exprimitur o,ii> , 3 4 , , 41, 

fere: qua ter uerfus dextram per 60 dijhibuta ,reuocanturmminuM: 
o,o,o,o,i5>,34, 1^,41 . Hac autem ommafUto more in unmtco.mpo-^- 
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^Refidaum de 60. 

40 

41] I 

18 

4^ 


CtlS ex 60 . 


partihus femidiametri , relinquunur partes 55 , g^ minuta ^6 , 30, 
40, 41 , I, 18 , fere. Tantaefi igitur reBa cb: cuius qua- 
dratum habet partes , g ^ minuta 18, 17, ,^4yferh deficiunt 

enim circiter x-j minuta fexta, qua faciunt h m k la loy gst* reducun- 
tur ad unius integra partis y ex fapius allegato irrationalium 

calculo de necef itate peccante generatum . Qtiadratum porro quod ex 
cbyjubduStum ex quadrato dimetientis a c: relinquit quadratum ipfius 
a b yperotj primi elementorum Subtra6lis ergo partibus ^o^Xygsr mi- 
nutis 
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nutu iS > 2.y , 4^ 3 34 ^ ^ T4400 ^ani- 

btis quadrati ipfius dimetientis a c : relinquuntur partes 11 ^ oy, & mi- 
nuta ^i,^x^\%iZ 6 .Tantumejii^turquadratum 3 quodexa hreBade- 
Jcrihitur . Atqui totidem partium atque minutorum inueta ejiarea 'dr- 
culijcuius diameter eji partium 110 ,per antecedentem fextam propoji- 
tionem. Manifejlum eji i^turiVeEiam ahefje latus quadrati^quod dato 
aquum eficirculo.Qmd rurfum jujceperamus inueniendum. 

^Idemrurfiim aliter. 

3 cesto RVRSVM DATVS SEMICIRCVLVS 
ah c iCuius centrum d,^ diameter a dc, in quem perpendicularis in- 
cidat pemidiamster dh : jttqite latus circunferipti quadratiehfjiUiuf- 
que/emidiametri deatquedf.Etdiui^a dediametroin totfegmenta 
proportionalia , & eodem ordine dijhrihuta , ueluti fecunda huius hhri 
propojttione diSlum atque ohpruatum extitit ijecetur ex ipfdh e reEla 
quadam linea hg , qua fit aqualis dimidio fegmenti minoris ipjius dda- 
metriyg^ dimmoje^entiproportionahs ordine quartiiaut fegmento 
tertio, 0 * dimidio fexti fegmenti proportionalis eiufdem diametri : mi- 
nus tamen fexagefima parte ipjius fegmeti proportionalis ordine quar- 
ti , atque parte itidem fexagejima medietatis ferenti duodecimi, 0 * 
parte infuper fexagejima unius quarta partis quindecimi ferenti, 
detraSla priiis eiufdem pxagefma partis parte rurfum fexagefma. 
Et conne flatur dg linea reEla ^qua fecet circunferennam ipfius cir^ 
culiin punEloh . Confequenter , per punElumh dimetienti ac atque 
ipft e f parallela ducatur hl> qaa utrinque produEia, contingatde. 
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<itque d fjemidiametros in punSlis n. Er/f enim m n reflay Utus 

quadrati i^Ji dato circulo <x(jualis . C Kefumanturnanqueexjecunda 
huius profojltione , fegmenta proportionalia dimetientis , in partibus 
qualium ipfe diameter efi 12.0: uelutobieSla tabella continetur. Dimi- 
dium itaque fegmenti minoris ip- 
jtus dimetientiSihabet partes 2.2., 
minuta 55^4^39 j 30^ 2,0 , 53; 
0‘ dimidium fegmenti ordine 
quarti , partes 8 , minuta 45, 

iliS^%,^\y^t^<).QuajimuliunBay 
efficiunt partes-^i ^ minuta 
40,18^38,1,23,31. idemetiam 
coUigeturfx^ partes y g^ minu- 
ta ip, 41,11 , 58, 3<>, 28 ypgmen- 
ti ordine tertij y componantur di- 
midio fextife^entiy partibus ui- 
deliceti y gfr minutis xOyyjyiCy 
2,47,4; confurgent enim rurfum 
partes 3 1, minuta 40 , 1 8 , 5 8, 

1,23,32. Quartum porro figmen- 
tum proportionale, eli partium 
ijy&minutorumiOyZjy^-jy^y^yiZ: quorum pars fixagefima filUui- 
detur conflare minutisyin ^««cw^)^/»w,o,l7, 30,27,57,1,5, 18 . Dimi- 
dium autem figmenti ordine duodecimiyhahet minuta n,io , 48 , 50,7, 
ixN numinfuper quartum quindecimi figmenti , efl minutorum i, 
10,43, 50, 35 ; quaperCofilitomore dfhributa y uertuntur in minuta 
<t>3iy^9yiOy^^ j 50^35 . Hi porro tres minutorum ordines in unumcom- 
pojitiy conficiunt minuta 17 , 42 , 5 7 , 5<»j3<?j3 »5.* ^ quibus fidetrahatur 
prafata fixagefima pars unius quarti figmenti quindecimi iterum per 
60 difiributa y qua erit minutorum 0,0,1, 15),i2,43,50, 35 , relinquen- 
turminuta 17^41, 5(>, 37^ 2.5, , 14,15. Qua fubduBa exfu- 
pradi^is partibus y ^minutis 40,18,38,1,13,31; relinquunt 
partes yiyg^ minuta i%y^<^ySf\, , fere . tanta efi igtur ipfdbg linea 

re6ia : cuius quadratum habet partes <>84 , g^ minuta, 15) , 13 , 18, 
2.1,33,57, 36. Quadratum autem ipfiusdb fiemidiametriyeli 

partium 
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53 

pdniu-^ 6 oo. 
Hi£C alite f- 
mul iunBa, 
conjiciut par- 
tes 

minuta 157, 
Z3 ,i8, i3 ,iz, 
353 57 > 3<^- 
quorum ra- 
dix quadra- 
ta, uerO:,qua- 
tu ars patitur 
numerorum. 


proxima, ejl partium minutorum ^z,-^j,^i,^i.Tantaefiippi d g, 

per^y primi elementorum : rePius efi enim angulus qui fuhdbg. 'Et 
quoniam triangula bdg 0 ^h dl, funtinuicem aquiangu!a,per 2.^ g^T* 
31 ipjius primi elementorum-.efl igitur per quartam fexti eorundem ele- 
mentorum , utgdaddb ,Jich dadipjam dl ."Ducdturergoh dindh, 
fent partes ^ 6 qo (nam utraque ePi femidiameter , proinde partium 

6 o)qua diuifaper partes 6 y,& minuta reHituunt partes 

minuta 10,7,44,25 . Tanta efiipft dl,peruulgatam 4 propor- 
tionalium regulam-.cui utraque ^ml&lnePi aqualis . Et tota pro- 


pterea m nefl partium ■io 6 ,& minutorum 20,15,28,50 ; quantum ui- 
delketinuentum efl latus quadrati circulo aqualis , cuius diameter efi 
partium 120 ,per antecedentem Jextam propojitionem . Ejl igitur rePla 
m n latus quadrati ipji dato ci rculo, cuius dimidium efi ab c,aqualis. 


^Iterum idem aliter. 

4 f IDEM PRAETEREA LATVS QVADRATr 
ipji dato circulo aqualis , in hunc rurjum poterit inueniri modum. Re- 
Jumatur ipfius dati circuli dimidium abe, cuius centrum d , dime- 
tiens a d c.Ef fubtendaturipfi a dfemidiametro aqualis a h,hoc efi, la- 
tus hexagoni aquHateri aquianguli in dato circulo deferipti: ggyco- 

nePlatur rePla b c,qu^ efi latus trianguli aquilateri fimiliter g^aquia- 
guli in eodem circulo defaipn . Diuifipofimodum ac dimetiente in to- 
tidem figmenta proportionalia , eodem prorfus ordine dilirihuta. 



R E RV M M A T H E. 

utjecunda huius libri ^ropofitione diBum extitit,atque proxima circu- 
li quadratum rejumptum-.jecetur exab latere reBa quadam linea h e, 
qua confiet ex duplo figmenti proportionalis ipfius diametri ordine 
quinth^ dimidio noni^e^ quartaparte duodecimiyatque oBauapar- 
te decimifiptimiyUna cumpartefixagefima quarta figmenti ordine de- 
cimioBaui , uniufque trigefima ficundapartis eiujdem decimioBaui 
figmentiparte fixagefimajqua fimul ejficiun f tjH) & conneBatur de~ 
mumreBa e c, qua erit latus quadrati ipfidato circulo aqualis . Quod 
folito numerorum examine ^duximus ejje confirmandum . 



^Kefumanturenim fiepius expreffa ipfius dimetientis figmenta propor- 
tionalia, in panibus qualium prafatus diameter eB 120:«/ in proxima 
partis tabella continetur.Segmentum itaque proponionale ordine quin- 
tum,habetpanesio,^ minuta 45», i3,24,5(?, 31,10: qua duplata, ejfi- 
ciunt panes minuta 20 . Dimidium autem noni 

fignentifiib his tantum comprehenditur minutis 47,2i,3(>, 48,9, 58: 

CiT' quarta pars 


\ Duplum v.| 

f'"- 

\n,. 

i.| j. 

4- 

J- 

s . 

7 . 

8. 

21 

3» 

16] 49 

53 


20 

0 

0 j 

IDimidtum ix. 


47 

21 [^6 

48 

9 

S8 

0 

0 

\tfe^enn xif. 

0 

5 

35 M 

^5 

3 

36 

0 

0 1 

\^(evmenu xvif. 

0 

0 

JO 14 

37 

4 

39 

30 

oll 

ik =^"s- 

° 

° , 

I jio 

? 

36 

19 

45 

° 


° 

° 1 

o| 2 

20 


12 

39 

3°1 

1 b e . 


3 >l 55 |i8| 

9 

8 : 

S |54 

30II 


I cimi, habet mi- 
nuta^,^^, 24, 


’ fixti, minuta o. 


30. Varsuero fixagefima quana figmenti decimioBaui: his exprimitur 
minutis o,i,io,5,3(>,i9, 45 : ^ unius trigefimaficunda panis eiujdem 

decimi- 
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decimioStaui Jegmenti fars JexageJima ^ hac Jolum uidetur continere 
minutAy 0j0,ZjZ0,ii,i2,3i),30 . in unum comj^ojitd numerum, 

ejiciunt gartes Jninuta^\,^^,i%iS>,S,6 ,jere .Tantaejii^turigjk 

h e : cuius quadratum hahet partes minuta 41,31,18, z6 ,pro- 

pemodum : deefi enim Jolummodo | Io « «0 «» unius integra partis qua 
reuocantur ad , relatione prorjus indignum, ji irrationalium 

fe^entorum, furdarumue radicum perpendatur calculus . Q^lium 
autempartium diameter a c efi ixo , taliumah efido. Quadratum 
porro ipforum 120, ejlpartium 14400: quadratum ipjorumCo, 

partium ^600 . Dempto autem quadrato ipjtus a h,ex quadrato di- 
metientis ac, relinquitur quadratum ipjtus h c, per^j primi elemen- 
torum : reflus eji enim angulus qui ad h,per 3 1 tertij eorundem elemen- 
torum.SuhduBis itaque ^600 partibus , ah ipjis 14400 , relinquuntur 
partes loZoo ; tantum efi igitur quadratum ipjlus h c . ^x quadratis 
tandemipjarumeh atqueh c, refultat quadratum ipjius e c, per ean- 
dem primi elementorum. \ioc autem erit partium 11307, comminu- 
torum 41 , 32 , 18 , -lC : quantum uidelicet inuentum fuit quadratum 
aquale circulo,cuius diameter ejlpartium izo, per antecedetem fextam 
propoftionem , qua dato circulo aquale quadratum ex praoflenja ra- 
tione circunferentia ad ipfius circuli diametrum pttU fideliter exprefiijje 
uidetur. Bjli^turecre^a latus quadrati, quod ipfi dato aquum esi 
circulo . 


^ Aliter rurfum idem - 

jCADDE QVOD IDEMLATVS E C, ALIA 
ratione promptif ime coUigipoterit . 'Nam refitmpta priori figura ,Jtex 
punSlo h in hafim ac trianguli reSlan^li ahc , perpendicularis de- 
ducatur y fper duodecimam primi elementorum: & /egmeto proportio- 
nali dimetientis ordine tertio , hoc efl , fi^ento maiori Jegmentimino- 
ris tonus dimetietis ac ( ipfi uidelicet gh) aqualis feceturfk. ,c0Tcon- 
neSlatur c k linea reSla: coincidet eadem cis. in direSlu continuata uer- 
fusk, in pun^um e ipfius lateris a b : entque rurfum eadem e c latus 
quadrati,quod ipfi prius dato circulo coaquatur. 



rervm mathe. 

f AVT, SI VELIS, DIVIDATVR SEGMEN- e 
tum aghifariamiin ^unSio quidem U^er decimam ^rimi elementorum: 
^ ipfi a Ipu lg,aqualis juhtendatur ^ aut coaptetur a m ^ per primam 
quarti eorundem elementorum^qua tangat circunferentiam ahc inpu- 
Bisa0’m. Nrf»i jtconneflaturcmlineareBa^tranfihitinduyitanter 
eadem cm, per ipjum pun6ium e prafati lateris ah:erit^ue propterea 
illius pars e c, propojttum quadrati latus , quodipjtdato circulo ejia- 
quale . 



Nec hic alia opus effe reordemonjlratione , cum utroque modo latus ip- 
fum coincidat in re^am e c : quam fore latus propofti quadrati , nu- 
merali fupputatione fuit praojlenjum. 


PROPOSITIO IX. 

Ompcndiarias aliquot circuli quadraturas, tu prius 
oftcnfis , tum inuicem ad amuffim conucnicntes, 
pendcntcr elucidare. 

^QVA-NQJAU EX SVPR A DICTIS MVLTI- 
fartam colligi uel facile pof it, qua ratione circulus in quadratum a- 
qualereuocetur : perutile nihilominus duximus , & fludiops omnihus 
futurum non ingratum, ji compendiarias aliquot, d nobis recens adin~ 
uentas circuli quadraturas,prius demonjhratis , atque inuicem {fi dili~ 
genter examinentur) conuenientes, familiariter elucidemus. Qt^ nuU 
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lis^rorjks aliis , quam ocularibus ojlenjionihus in prajentiarum confir- 
mabimus : neprafins uolumen in iniullam molem producere cogamur» 
ncue illorum confundamus ingenia » qui talibus inuentis Jolent utcun- 
que deleSlari. 

1 CSIT IGITVR IN PRIMIS DATVS CIRCV- 
lusab CjCuius cetrum d» diameter uero a c: cui quidem circulo expediat 
quadratum aquale dejcribere . Diuidatur itaque diameter a c pro- 
portionaliter in punfloe»perio fexti elementorum » cuius figmentum 
maius fit a e, minus autem e c. "Excitetur deinde perpendicularis e b» per 
undecimam primi elementorum: quaperi^ipfius fixti elementorum» 
erit media proportionalis inter figmentaa e ^ ec . Connexis pofimodu 
a b atque b c lineis reSlls , Jubtendatur , coapteturue ipfi b c aqualis b f» 
aut ipfi a b aqualis b g 3 fer primam quarti eorundem elementorum: 
hoc efiyinuertatur triangulum refian^lum ab c. N4w fi perpunHum 
fipfi b e parallela ducatur fh^qua fecet diametrum a c in ipfo puntlo h: 
autperpunfiumg» eidem b e parallela gk» qua ficet eundem acdime- 



k 
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tienteminip/opunSio k: erit utraque dh i quadrati 

quod ipp dato aquum efi circulo, & proinde tota h k eiufdem quadrati 
latus.Defcribatur igitur ex ipjahk, quadratum hlkm. 

C Nifc te ignorare uolumus ,pa h progortionaliter diuidaturinpunSlo 
riyg^heinpunBo o,atque b cin punHor tpgmenfum maius bnejje 
aquale perpendiculari b e,c^ n afegmentum minus aquum ejjefegme- 
to maiori b o, atque b rfegmentum maius coaquari plento minori e c: 
nec non ipfam b c aqualem epe fegmho maiori a e ippus dimetietis aec. 
Mirabilis propdo in a b ctriangulo^ proportionalium pgmentorum re- 
ciprocatio. 

CSIT RVRSVM DATVS CIRCVLVS A B C, 2, 
cuius centrum d diameter a cdiuipis proportionaliterinpunSlo e, 

cuius [ementum maius pt a e, minus uero ec. Ef ereBa perpendiculari 
ebiConneclatura blineareBa: cui aqualis fubtendatur aut in ipfo coa- 
ptetur circuloj qua ptbp ut in proxima diBum eB circuli quadratura^. 
Secet autem reBa b f femidiametrum dem, punBo g : & pgmentog c 
aquaiispeetur ex e b,qua pt b h, per primi elementorum . ConneBa- 

tur 
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tur demum reEia a, h, qua direSie produBd ad partes h,caddtin circun- 
jierentia punElum k.Enf enim ahk. linea. reBa , latus quadrati ipjida-- 
tocirculo aqualis. \{ac igitur hifariam diuidatur in punBol,^ dimi- 
dia illius partilaaut / k, fecentur aquales dmg^ dn : atque ex tota 
m nfqua ipjt a kefiaqualis)quadratumdeJadl^aturmonp eidem cir- 
culo ab c aquale. 

^CRESVMATVR ITERVM DATVS CIRCV- 
lusahcy cuius centrum d, diameter autem a c diuijus ( uelutifupradi- 
Bum ejl ) proportionaliterin punBo e . Ef ereBis e f lineis reBiSy 

Jitper a c diametro perpendicularibus, connexaquefc linea reBa:diui- 
datur quadrans circunferentia bc bifariam in punBog, per tertij 
elementorum . ConneBatur pof modum reBa dg, qua fecetfc reBam 
inpunBo h:g^ aqualis fecetur d k . Connexa tandem a k linea 

reBa, ea direBe producatur in circunferentia punBum l. Quoniam al 
erit latus quadrati dato a b c circulo f qualis : exipfa igitur al^aut illi 
fqualimn, quadratum defcribaturm nop. 




R E R V M M A T H E. 

fESTO RVRSVM DATVS CIRCVLVS AB C, 4 
cuius centrum d, & diameter a c diuifus ^rojyortion aliter in punSlo 
una cum e h perpendiculari juper a c: ut in pracedentihus diBum atque 
ohferuatum fuit circuli quadraturis. Et diuidaturjegmentumdepro- 
portionaliterin punBofy cuius figmentum maitis jitdfy minusuerof 
e,perfipius allegatam ^ofiexti elementorum . EtperfipunBum, ipfi 
eh parallela ducatur fg,per primi eorundem elementorum . Conne- 
xatandemaglineareBa yfultendaturiUiaqualis ah, quafiecetehre- 
Bam in ipfi punBoh . Quoniam e hreBa, erit dimidium lateris eius 
quadrati , quod ipfi dato aquum efl cirado . Secentur itaque dkgp* d 
lycidem e h aquales : & ex ipfia k / quadratum ipfum defcrihatury quod 
fitkmln. 



CDETVR CONSEQVENTER IDEM CIRCV- , 
Ius ah CyCuius centrum dy dimetiens uero a c, diuifus ( ueluti fiepius di- 
Bum efl) proportionaliter in punBo e, cuius figmentum maius fit 

a e. 
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ae,minusueroec:cni aqualis ficeture f. Etere^o dh Jemidiametro 
juperac q>erpendiculari , ipjiafaqualtsfuhtendatur, coa^temruehg, 
Verpunilum deinde g,ipjt dimetienti a c parallela ducatur g h , qua Je- 
cetd h femidiametrum in piiSio h. Nadh eritfemilatus quadrati,quod 
ipji dato coaquatur circulo. Viat igitur utraque dk.& dlaqualtsipjt 
ah: & ah ipja k / dejcrihatur ipfum quadratum hhml eidem circulo 
ab c aquale. 



^CSIT VELVT ANTEA DATVS CIRCVLVS 
ahci illiufque centrum d, ^ diameter a c : cui quidem circulo opera^ 
pretium jit dare quadratum aquale . Diuidatur itaque dimetiens ac' 
proportionaliter in punHoe 3 cuius figmentum maius Jit rurfum a f, 
minus autem ec: erigaturque perpendicularis eh . Connexa dein- 
de ah linea re^la , fuhtendatur latus quadrati in dato circulo defcri- 
pt't,Jit(3Ue illud fg dimetienti a c parallelum : cuius interfeBio cum 
ipja e % perpendiculari Jit h . £f conneBatur c h linea reBa, 

k iij 
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^uain dire^nm ^roduSla ad partes h t cadat in punilnmV.ipJiUS ah 
lineareBce. Connexis pojhnodum dfcrdgfemidiametris, 0^ in con- 
tinuum direHum^ue groduBis U€rfusl0 w, reBum comprehendenti- 
bus anulum quifuh l d m:fecentur dl0dm aquales ipji ck.Conne- 
Bamr tandem re6la Im, ex qua dlejcrihatur quadratum Imno : siiud 
enim aquabitur datocirculo ah c. quemadmodum per aliquam antea 
demonjhratam circuli quadraturam, confirmari uel facile pote^i. 



fRESVMATVR ITERVM CIRCVLVSABC, 
cuius centrum e , dimetientes uero ac ^hd^ ad regios angulos circa 
idem centrum eyfife inuicem hifariam difejcentes. Subtendatur itaque 
latus quadrati m eodem circulo defiripti fg, ipfi diametro b dparalle- 
lum : quodficet a e femidiametrum in punSio h . Lt diuidaturfhpro- 
portionaliter inpun^o k, cuius fegnentummaius fitfk. , minus uero 
k h . Connexa poil modum e k linea reHa , fceturilli aqualis e 1:0 
conneHatur demum reHabl.lpfi autem bl aquales ficetur em 0en, 




LIBER SECVNDVS, 
ad angulum reflum fuh me n conjtjhntes. Nrfm connexa m n Unea re- 
6la,erit latus quadrati , quod dato aquum e^i circulo. 


8 fEXPONATVR TANDEM PRAEFATVS CIR- 
culus ah c d,cuius centrum e, dimetientes uero acO^b d,in eodem cen- 
tro e ad reBos fefe inuicem dirimentes angulos . Er fubtendamur af 
&bg linea rena , ipji a e jemidiametro aquales : qua fefe inuicem fe- 
cent ingun6lo h . ConneBatur deinde h e linea reBa,qua direBe pro - 
duBa ad partes e > uerfus i0‘ , contingat circunferentiam in ipfo 

punBo k . KeBa poB modum h k bifariam dmidatur in ipfo punBo i: 
^ dimidia parti h iueliky aquales fubtendantur fl atque g myin 
femidiametros aec^eb coincidentes, 'Erit enim utraque e Ig^ em y di- 
midium lateris propojtti quadrati , quod ipjt dato aquatur circulo . S^- 
centur icture ng^eoy ntrique ipfarum elg^em aquales: & exip- 
faln aut mo quadratam defcribaturlmno : quod 'ipji dato circu- 
loabcdy ex praoflenfis circuli quadratura aquumeffe conuincetur. 



rERVM mathe. 




PROPOSITIO X. 


Ato quadrato, inucnirc diametrum, aut iemidia- 
metrum circuli, qui eidem quadrato uerrauicefit 
«qualis. 

fO^EMADMODVM CIRCVLVM, IN QVA- 
dratum aquale multifariam remeare docuimuSyf e dato quadrato cir- 
culum aqualem uerfa uice nitemur defrihereddque compendiaria rur- 
fum , atque per feje manifefia traditione j ut in proximis diSlum atque 
ohfruatumfuit circuli quadraturis, ^ Sit igitur in primis datum qua- 
dratum ah cd,cuius diameterac& b d,fe diuidant hifariaminpun- * 
Boe . 'E.tabfcindaturexablatereparsilliusfptima^pernonamfxti 
elementorum y quaftaf. Ipfipojlmodum afiaqualtsfceturag, per 
tertiam primi eorundem elementorum . Er centro e, interuallo autem 
egi circulus deferihaturgh k / ; quem aio aqualem ejfe dato quadrato 
ab cd. Huius autem quadrati circulatur a probationem , aut nume- 
ris 
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nf examinandam, aut jnius demonjhrata circuli quadraturi confhen^ 
dam hreuitati caufa relinquimus. Si enim circulo gh k l, aquale qua- 
dratumger antecedentium progojitionum dejcrig feris, offendes illud da- 
to quadrato abc d adamuffim conuenire. 



CSIT RVRSVM DATVM OVADRATYM A 
h c dyCHius utrunque latus ahe!^ cd bifariam diuidatur, per decimam 
primi elemcntorumta h quidem in punlioe, ^cdin punllof. ht con- 
nexa e f linea relia ( qua erit aqualis unicuique laterum, & ipfis a c ^ 
bd^araUela ) ea rurfum bifariam diuidatur in pun flo g. Dimidium 
confequer,terlater]sab,hocefae, diuidatur proportionaliter , feu per 
mediam & extremam rationem in punflo h , cuius fegmentum maius 
ftah , minus uero h e:quod rurfum proportionaliter diuidatur in pun- 
flo k, cuius fe^ientum maius fte \i,minus uero fegmentum k h:cui a- 
qualis feceturhl.Nam connexa g l linea refla,eritfemidiameter circu- 
li, qui dato aqualis efi quadrato . Centro itaque g, interuaUo autem 
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gl» circulfis dejcrihaturlm n,quadrato ab c dac^ualis. 



fESTO RVRSVM DATVM QVADRATVM 3 
ab cdic^diuidaturbc latus hifariamin j>unflo e . Voflea dimidium 
latus b eproportionaliter diuidatur in ^un^ofy cuius fegmentum ma- 
ittsjitbfy minus uerofe: quod rurjum diuidatur proportionaliter in 
^undlo gycuius fegmentum maius fg» minus uero Je^entumge. 
Dimidio tandem ipjtusge , aqualis fecetur eh: connediatur a h li- 
nea reBa^quam aio ejje diametrum circuli, qui dato quadrato efi aqua- 
lis. DucaturigiturpermediapunBaip/orum ab ^cd laterum, reBa 
quadam linea Im , ipjis a dg^hc lateribus parallela: cuius pars ihter 
prafata ab &cd latera comprehenp.,bifariam diuidatur inpunBo n, 
fechque n l ipfam ah in punBo 0 . Secentur tandem nlg^nm dimi- 
dioipjiusa h aquales yhoceflyipji a ouelo hinam eademlm , diuidetbi- 
fanam eandem a h in ipjo punBo 0 . Et centro n , interuaUo autem n l 
aut nm 3 circulus defcribatur Ip tn : quem dato quadrato a b cd, per 

antea 
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anted demon^hratas circuU quadraturas , haudduhie offendetur 



fDETVR ITERVM QVADRATVM A B C D 
^ in circulum aqualem reducendum . Ipjum et^o quadratum ah cd^ in 
5 quatuor quadrata 'inuicemaqualiajfub reBis ac&h dfuhdiuidamir- 
fuhtendaturque latus quadrati in eodem quadrato dejcri^tiffciliceta h. 
Diuidatur confequenter e h reBa qua eB aqualis dimidio lateri eiuf- 
dem quadrati ) proportionaliter inpunBof^ cuius fegmentum maius 
Jltefy minus uero fegmentum proportionale fh : quod rurfum propor- 
tionaliter diuidatur in punBogy cuius fegmentum maius fit hg, minus 
uero fignentumgf: quod bifariam diuidatur in puHo h.Dimidiapofi^ 
modum ipfius e h^utpote ipfi e k, autk. h^aqualisfecetur a l : &conne~ 
Baturdl linea reBa^ qua in direBum produBa uerjusly cadat in la- 
teris punBum m ifecetque reBam a b inpunBo n . Si conneBatur er- 
go tandem reBa e mjUa offendetur aqualis ipfib n: 0^ utraque erit fi - 
rnidiameter circuli , qui eidem oblato quadrato coaquatur . Centro 



RERVM MATHE. 

icture , imeruallo autem em , ad ^uantitatemue ipjiHs hn , drculus 
defcrihatur mo p : cui fi per fextam yfeptimam , uel oBauam pTOpo- 
fitionem aquale cjuadratum defcrihatur, id dato quadrato ah cd ad 
amufjim aquale comperietur. 



^EXPONATVR RVRSVM IDEM QVADRA- 
tumahcd, cuius dimetientes a c^hd fefe inuicem bifariam ^ ad 
reSios angulos diuidant in punSlo e. ht defcrihatur quadrans circun^ 
ferentia infcripti circuli , qui fitf gh : conneBaturque f h linea refla, 
qua erit latus quadrati in eodem circulo defcripti . Suhtendaturpofl- 
modum refiafd^qua ficet eundem circunferentia quadrantem in pun~ 
flo^ig^ conneciatur h k linea reHa . Ipfi deinde h k , aqualis fece- 
turhl: ^ conneciatur reCla e l, cui aquatu fecetur e m . ^idem ntr- 
fumh^S-^feuhl, aqualis ahfcindatur mn, per fapius allegatam ter- 
tiam primi elementorum . 'Erit enim e m femtdiameterchculi, qui dato 
quadrato efi aqualu . Centro igitur ejnteruallo autem e n , defcrihatur 
ipfe circulus, qui fitnop: ut in ipfa continetur figura. 


Voterit 
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<?fPOTERlT ET IDEM SEMIDIAMETER 
circuli, <jui dato quitdrato eft a^jualis 3 aliter rurfum obtineri , Sit igi^ 
tur oblatum uelut antea quadratum a bc d 3 cui expediat aqualem 
dejignare circulum . Qircunfcrihatur igitur ipji quadrato ab c dcir- 
cunjerenna quadrans a fd, und cum eidem circulo uel circunferentia 
quadranti circuhfcripti quadrati latere gf h ipji a d lateri parallelo ; in 
quodquidem latus gfh,dati quadrati femidiametriea&*ed,conue~ 
niaminipfipun6lasi&‘ h . ConneSlatur poflmodum reSla a h 3 qua 
fecet eundem circunferentia quadrantem afd in punflo k ; & conne- 
flaturre^a dk^cui aqualis Jecetur d l . t^am connexa demum reHa e /, 
erit jemtdiameter circuli, quiipfi dato quadrato efl aqualis . Centro 
icture, interuallo autem e /, circulus ipje defcribatur3qui Jitlmn .Yt 
igitur proxima quadrati circulatura, per in/cripti circuli quadrantem 
abfoluitur: hauddij^imiliterhacyd quadrante circunfcripti circuli pen- 
dere uidetur. 


l 
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^Corollariunijdcduobus quadratis, quorum alterum 
in dato circulo deferibitur, alterum uerb eidem circun* 
feribitur circulo. 

fDAXrS IGITVR DVOBVS Q^VADRATIS, ^ 
quorum alterum in dato circulo deja-il^itur, alterum uero eidem circun- 
ferihitur circulo : utrique quadrato j una eademque uia aqualts circu - 
lu^promptiJJimedeJcrihtur. Vt ex fequentipotes elicere figuraiin qua 
circulo fg h cireunferihitur quadratum a h cd^g^utin penultima di^ 
’6lum efiquadrati circulatura,femidiametercirculieidem quadrato a- 
qualii,ejie n : In eodem porro circulo dejeratum quadratum efhi» O* 
ueluti proxima quadrati circulatura di^um eH , /emtdiameter circuli 
eidem quadrato aqualu ejlel. ^ Adde quod (i re^a fl aqualis fecetur 
fo i ^ per ipfum punflum o ipjis a d ^fhparallela ducatur pr: ent 
eadem pr latus quadrati ^ quod ipjipnus dato aquum efi circulo. E? 
proinde nedum utrique quadrato 3 aqualis circulus dejaibitur : fed 
eidem circulo,quadratum aquale Jimul defignatur. 


PROPO- 





S ? Nomonem fic conftrucrc rcdangulum,ut illius ad- 
I miniculo , circulus in quadratum squale , datumuc 
$ quadratum in squalem circulum, citius dido tranf- 
mutetur. 

^PROPOSITI GNOMONIS COMPOSITIO- 
neniificunda proportione Uhri primi Jufftcienter exprerimus : cum quo 
uidelicet datis duabus lineis reSiis inaqualibus , duas medias lineas re- 
iiasfub eadem ratione continue proportionales jtmul inuenire docui' 
mus . Debeti^turipfegnomon (ut totum illius artijiciumhoclocoper' 
jhingamus ) confit ex materia quapiam Jolida , utpote aurichalcea, 
aut alia pmilhO- huic artificio congrua . Sit autem brachiorum ipfius 
gnomonis latitudo libera fid unius latitudo alterius latitudini adamufi 
fim aqualis : ^ lon^tudo tanta , quantam oblatorum circulorum gp* 
quadratorum inuicem tranjmutandorum uidebitur indigere magnitu- 
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tudo:crapititdoautemf fuerit tenuis i u/ui^r^fkti^omonUmd^ erit 
apta. Commodifimum itidem erit f alterum hrachiorum fuerit utcun- 
que longus reliquo . Yt autem ad inuentum no^irum paucis deuenia- 
mus , adipfus gnomonis angulum replum qui ad a quadratum fgure- 
turhde, cuius unumquodque latus §quum ftlatitudini brachiorum 
eiufdem gnomonts.^tdiuidatur alterum interiorum laterum ipfus qua- 
dratiyUtpote d e , proportionaliter in punBof, cuius fegmentum maius 
proportionale fit df^ minus uero fegmentum f ? : cui fqualis jecetureg. 
Conne6latur demum a glinea reBa , totius gnomonic§ conBruBionis 
thefaurus.Cgtera , tum ex profata fecunda propoftione libri primatum 
exfubfcripta figura colligenda relinquimus. 



TE X hac gnomonis confiruBione, atque illius ufu multiplicuex iis fimi- 
liter^qua tum libro primQ,de inuentione duarum reBarum, inter datas 
extremas continue proportionaliumttum hoc fecundo libro , de uerfione 
quadrantis circunferentia in lineam reBam,g^ econuerJb:atque ipfius 
circuli quadraturiSfCirculationibufue quadratiitam uarie a nobis adin- 
uentisfitmanifefiumiquam diuinafit illa proportio, qua fub linea data 
per mediam ^ extremam rationem diuifa continetur. 

fCVM HOC ITAQVE GNOMONE, CIRCV- 
lum in primis in quadratum aquale, hoc modo conuertes.Efio datus cir- 
culus a h kfCuius centrum l, dimetiens uero a k.Hunc itaque dimetien- 
tem. 
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tem,proportionaUter diuidere oportet in punBo ( '4erhi gratia ) m , otitis 
fegmentum maiasfita m , minas aero fegnentum m k : deinde fufcitars^. 
perpendicularem m h . His in hunc modum prceparatis^ applicetur lon- 
gus gnomonis latus, utpote a h,punBo a ipjtas dimetientis yfegnennue 
maioris extremo\(^€leuetur,deprimaturuepaulatim angulus a h c,do^ 
necre^d linea hgcoincidat in ipjam perpendicularem h m jnujqudm 
dimoto longiori brachio ^omoms a h ipjb pun6lo a . Quibus abfolutis, 
notetur cafus angtli qui ad b in ipfa perpendiculari h m , atque feSUo 
hrachtj minoris b ccumfemididmetroaV,Hamre6iab m,dutrefldlc 
erit dimidium latus quadrati ipfi dato circulo aqualis, Defiribaturigi- 
turipfum quadratum,fcilicetb noc. 



jfPOTERIT RVRSVM IDEM CIRCVLVS, 
ipjius gnomonis adminiculo, aliter quhn fitpra diBum Jtt,in quadratu 
aquale reuocari . Sit enim datus circulus h k l,cuius centrum m , dime- 
tientes uero hle^k m,ad reBos in centro m feje inuicem difjiefcentes 
angulos . Diuidatur itaque femidiameter mkproportionaliterin pun- 

l iij 
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^0 n , cuius (ementum maius ftmn, cui le^ualis fccemrex mkin di- 
reSium produSta uerjus b^tjua fit n b. In ipjo deinde pun 6 lo b collocetur 
angulus reflusabcdiuertaturque hinc^ indegnomon^ donecre^a 
bgcoincidatin reHam feu perpendicularem b k m.Tuncque notetur/e^ 
Bio lateris b c cum femidiametro m /, <j^uf jiat in punBo o : erit enim 
reBa m Oydimidium latus cjuadrati, quod dato §<juum e(l circulo. Adde 
quodfeBio lateris a b ipjtus gnomonis a b c^cum circuli periph§rta,fali^ 
cetpunBumrj ejiiranjitus Uteris ipjih Idiametro paralleli^ eiufdem 
quadrati ipji dato circulo §qualis. 



fCVM AVTEM DATVM QVADRATVM IN 4 
circulum §qualem reuocare fuerit operfpretium ,Jtcfacito.^fto datum 
quadratum bkl, fub binis reBis ImCrno ,pfe inuicem ad punBum 0 
hfariamdijjrefcentibusyin quatuor quadrata dijiributum. Etdiuidatur 
Utus h kproportionaliterin punBor^ cuius fegmentum maius jak r: 
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^ ipjamr iterum j>roportionahterdimdatHr in punfloSj cuius fe^e^ 
tum maius ft rs , minus uero (egmentum proportionale s m , per japius 
allegatam trige/imam propof.tionem fexti elementorum . Wis ita prtepa- 
ratis, applicetur latus ah ipjius gnomonis a hcipJipunSio s , ^ eleue- 
tur paulatim angulus qui adh , donec refia b g coincidat [olito more in 
reclam n o,immoto fempera h latere ah ipfo punclo s. Quihus ahfolutis, 
notetur tandem feHio lateris a hjCum 0 m in direclum producia uerfus 
a: qua jit in ipfo punSloa. Quoniam 0 a erit femidiameter circuli eidem 
quadrato aqualis : Centro igitur Ojinteruallo autem 0 a,d'.fcrihatur ide 
circulus, qui jit a u c. Adde, quoduhi reliquum latus gnomonis ,jcilicet 
h c, jecat latus ipfius dati quadrati,in ipjb uidelicet punclo ciextenja 0 c 
linea re[la,eB eiufdem propojiti circuli femidiameter. ^Vrerque prate- 
rea femidiameter 0 a 0 ‘o c,longe faalius collidetur, jioldiuifa fuerit 
proportionalium in figno t,cuiHS [egmentum maius jit 0 t:ji latus b c per 
jignum t tranjire cogatur, & refia bgjuper n 0 pendenter collocetur. 
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cidem rvrsvm obtinebitvr, si re- 5 

jumpto priori c^uadrato hk.1, latere hkin Je^enta proportionalia 

uelut antea difiributo , latus a h ipfipunSio s 3 relit^uum uero latus h c 
punSio l jtmul applicetur , & eleuetur paulatim angulus refbss <jui ad 
b 3 immotis fempsr lateribus gnomonis abeifdem punflis s ^ l : donec 
idem angulus qui ad b , cadat in fupremum quadrati latus quodpern 
punHum ducitur.Nam jeciio lateris ab cum reBa omin direBumpro- 
duBauerfusm, quajttrurfuma Imitabit propofti circuli jemidiame- 
trum 0 a.^QjiodJi reBa 0 Iproportionahterdiuidatur in fi^op 3 cuius 
/ementum maius Jitop 3 0* minorifegmentopl aqualis fiatou 3 con- 
neBaturque p u linea reBayCui rurfum aqualis fiat It 3 e:^ab ipjo pun- 
Bo t perpendicularis excitetur tb : erit eadem perpendicularis tbfijupra 
quam direBe locanda efi bg linea reBa gnomonis abci^ ipfiusgno- 
monislatus bcper punBuml fimul traducendum. Tuncenimlatus 
a h fecabit (uelut antea ) prafatum circuli femidiametrum oa:nec opus 
erit aliquo modo diuidere latus h k. diuidet autem ipfa perpendicularis^ 
dejcripti circuli diametrum proponionaliteTiin ipfo punBo t . 

PRO- 
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PROPOSITIO XII. 


«^5 



Enefido lateris pentagoni, atque heptagoni reguia- 
risjin dato drculo deferipti , quadratum eidem cir- 
culo aequale, modis hactenus inauditis colligere. 


^QVANQVAiA. PRAEOSTENSAE CIRCVLi 
^uadratura,unicuitjue rerum mathematicarum Jhtdiofi ( quantumuis 
etiam dijficiUjfatts ejle uideanturialias nihilominus excogitauimus ad- 
inuentioneSi quihus rurfum datus circulus in quadratum aquale mul- 
tifariam reuocatur, Qu^ huic fecundo lihro , commodifime cenfuimus 
anneflendas.-utpote, qua ftudiofis omnibus delegationem cum admi- 
ratione caufabunty ^ nofhra tum diligentia, tum dexteritatis fidem Ji- 
i mul facere poterunt. ^ Sit igitur in primis datus circulus ahc, cuius 
centrum e, in quo dimetientes aeg^h dfefe orthogonaliter interfecerit* 
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Diuidamr ergo pmidiametere If^roportionaliter, /eu media ^ extre- 
marationejin punSiofyCuiusfegmentummamsfitefjper^o pxtiele~ 
mentorum : gT conneSlatur aflinea re^a j qua efi latus pentagoni re- 
gularis in dato circulo dejcripti . J/p deinde a f aquales pihendantur, 
coaptenturue ag^ ah y per primam quarti elementorum :&conne- 
Siaturreflagh,qua pcet diametrum ac inpun/loh, Qonne/laturin- 
fuperreElag c:cui aqualis feceturex ipjdghy per^ primi elementorum^ 
qua ft h l.Keliqua pojhnodum Ig aqualis pcetur ipftg c^quf 
Kepduf tandem m c, §qualisfubtendaturex pu/h cin femidiametrum 
ehyqufptcn.Nam reBa e n erit dimidium lateris ipfius quadrati^quod 
dato equum efl circulo . Dupletur ergo en»0* defcrihaturipfum qua- 
dratumyUt in figura continetur. 

fPOTERIT ET IDEM SEMILATVS E N, IN t 
hunc qui fiquitur modum obtineri . Kejumantur fngula partes ipjius 
antecedentis figura , dempta g c linea reSla : fitque filiio ipfius af eum 
reHaghypunBum.ttdiuidaturfemidiameter e cbifariamin punBoo, 
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Jfer to frimi elementorum : atque per ii eiufdem primi, excitetur reBa 
op fupera c diametro perpendicularis , qua efi latus hepta^oni regula- 
rtsin dato circulo defcripti.lpji pojhnodumk. m linea re^a, aqualis fe- 
cetur ex eadem o p, qua jit p q.l^am fi expungo c ,peripfumpunSlum 
q,in femidiametrum e h, reSla coextendatur lineaiilla rurfum coincidet 
in ipfumpunSlum n , deJignaUtquepropterea idem pmilatus e n ipjius 
3 propojiti quadrati.^ Adde,quod eadem reSla cn, bifariam diuiditurin 
ipJopunHo qiutraque proptereacq & q n,aqualis ejl ipfk l. Et pro- 
inde eadem k l duplata,^ Jubten/a dpunSlocperpunilumq, coinci- 
detinipfum punHumn . Viincprafatumjemilatus e n ypoteritrurfum 
def gnari: atque eo duplato, dejcribi quadratum aquale circulo dato,ut 
^ habetur in f^ura . ^ Idem quoque femilatus quadrati prafato circulo 
abcd aqualis , in hunc obtinebitur modum . Auferatur ex afinfcripti 
pentagoni latere,re 6 iafr,qua fit aqualis ipfiglt Quoniam reliqua a r, 
j ipfi dimidio lateri en adamufiim aquabitur. ^ Aliter rurfum pra fa- 
tum latus quadrati dato circulo aqualis obtineri poterit.Kefumatur er- 
go prafatus circuius abcd, cuius centrum e, dimetientes uero acg^b 
dyorthogonaliter ^ bifariam (efe inuicem dirimentes : undcum afin- 
Jcripti pentagoni latere , cir iUi aqualibus ag^a h, atque fubtenfitg h, 
qua (ecetrurfum a e femidiametrum in punSlok, g^ipfamafinpun- 
Bo m:fitque femidiameter e c bifariam diuifus in punUo o, ut in proxi- 
ma defcripiione . Et diuidatur e b femidiameter per mediam & extre- 
mamrationem ,inpunBor , cuius figmentum maius fitb r,peripfam 
3 o fixti elementorum. Es : punHo deinde o,peripfum punHum r, in re- 
£lam ghyCxtendaturo s linea reila. Nam fi ab eodem punHo o,infimi- 
diametru e b,reHa fubtendatur ipfi o s aqualis: coincidet rurfum eadem 
reEia in ipjum punflum n , eritque propterea reEla e n fimilatus ipfius 
quadrati propofiti . Defiribaturi^turipfitm quadratu,ex dupla ipfius 
C eniutinjequentifiguracotinemr.^Aliarurfum uia,g^ admodum co- 
pediofa,prafatum fimilatus e n efficietur manifefium. Nam fi ex reEia, 
figmentoue diametri ok, tertia parsabfcindatur,pernonamfixtiele- 
mentorum,qua fit ot:eriteademparsot,aqualis ipfi fn.Etproinde fig- 
mentum maius proportionale femidiametri , utpote e f,iunElum ipfi o t, 
conficit dimidium larus quadrati,quod dato circulo efi aquale , hoceU, 
ipjam en: & cuius dupla , idem quadratum ( uelutin figura obferua- 
turjde/cribendum ejje uidetur. 
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fHAVD MINVS FACILE, SAEPIVS EX-^ 
^rejjum Utus quadrati aqualis dato circulo , ex iam defcriptu jiet 
manifejlum.Kefumaturenim profatus circulus abc d^una cum juis di- 
metientibus ac&‘b dyUtque re^u a f^ag^a h^atque jubtenfk qua 
fecet rurfum a e femidiametrum inpun^o k, ipjdmuerorelldmafin 
punHo l.Et diuidatur f l proportionaliter , feu per mediam & extrema 
ratio^^em yinpunElom y cuius fegmentum maius fit Im.lpjt autem am 
aquales fubtendamur a o a p. conneBaturque reUa opyqua fecet a e 

femidiametrum in pun6lo r. Erit enim opreSldy latus quafiti quadrati 
dato circulo aqualis : ^ utraque or elT rp y aqualis ipfi dimidio lateri 
e n. Defcribatur iptur ex ipjd o p reSla quafimm quadratum , ut in fi - 
gura . C idem quoque latus rurfum obtinebitur, fi connexa e l linea re- 
dla, eidem aqualis fecetur ex a e jemidiametro , dpunflo quidem auer- 
fus e, qua fitar: ^ per punflum r, ipfi diametro b d parallela ducatur 
opyper^i primi elementorum. Aequalis efl enim e lipfiar. ^ Adde 

rurjumyquod d punHo r, alterutro duorum modorum adinuentOy in fe~ 9 

midiametrum 
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midUmetTHm e h fhhtenfa linea, re^la^ qua jtt aqualis eidempmidia^ 
metro:i!la coincidetacUmupiminfa^iusdefignaeumpunSltim njimi^ 
tabitque^roptereagrafatumfemiUtuso^tatiquadratien. ^Itemjlgl 
hifariamdiutdamrinpun^os, ajfun^o CfperSjincircunferetiami 



reSld coextendatur linea ct:illa erit aqualis ipjtop 3 proinde latus 

11 eiufdem quadrati. ^Siiuuet tandem 3 adminicukdp^us Uteris inferi^ 
pti pentagoni, femidiametrum eiufdem habere quadrati dato circulo a- 
qualis: refumatur datus d principio circulus a b cd,prafatis dimetien- 
tibusaeg^r bdin quatuor quadrantes /olito more didhibutus, und 
rurfum cum af,ag,a h lineis reSlis inuicem aqualibus , atquefubtenfa 
ghyquafecetfemmametrum a e in ipfb punBok.His ita paratis, aufe- 
ratur in primis ex a finjeripti pentagoni latere refla fl, qua fitaqualu 
ipfek. Kefdua enim layefl latus heptagoni regularis in dato circulo 
dejerati. Subtendatur po^imodumTeflabm,ipf a figp^proindeaga- 
quahs,qua Jecet easdem a gin pua flo oig^r conne flatur e 0 linea refla, 

m 
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^ua/ecetghre^am in ^un6io r.VroducamrconJetjuenteri^faeo in di- 
reSium ^ continuum ucrfus s-.jeceturque o s linea. re{la,qua fit aqua- 
lis ipfior 3 dimidioue ipfiusa l,hocefii ipfius lateris injcriptiheptagoni. 
"Eritenimes linea reBayfemidiameter ipfius propofiti quadrati. 
^Colligetur ^ idem quadratifimidiameterjn hunc modum . Elio fi- n 
flio ipfius a ficum reBagh punSlum t ; diuidaturgtreBa bifariam 

in punBo u.Conne^atur pofimodum e u linea reflaxui ficetur aqua- 
lis ex ipfo eh femidiam€tro,quafite X . Quoniam fi connexa fiueritcx 
lineareBa,illaerit aqualis eidemes: proindeipfius quadrati femi- 

diameter.hincfiacileeritipfiumdefiribere quadratum, 'fiiam fiperpun- 
flumsy diametro ac parallela ducatur sy , per y primi elementorum» 
ea tranfiet ( fi iufleabfioluta fuerint fingula ) perfapius exprefifium pun- 
Bumr.Etpyoinde fi ny » fiat aqualis eidem s n^tota sy erit latus ipfius 
quadrati^quod dato abcd coaquatur circulo. 



^Hahes igitur» candide ac fiudiofeleBor » duodecim modos inuenien^ 
latus quadrati dato aqualis circulo »omnfqi ab eodem fonte fiaturihest 

nempe 
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nem^e ex lateris Pentagoni atque hegtagoni reflaris in dato circulo de^ 
fcrigti admirando Iteneficio.C^i quam gulchre ac utiliter in unum con~ 
ueniant,tihi relinquimus diiudicddum.Voterant enim fin^U,fuh uni- 
ca figura defcrigtione com^rehendiifed clarioris intelligentia gratia , il- 
los in quinque diflinximus .'Hecin grafentiarum aliam Jugeraddemus 
confirmationem (ne uolumen hocin immenfam ac inutilem molem pro- 
ducamus ) quam ipjorum duodecim modorum tum inuicem , tum cum 
prius demonfiratis circuli tetragonifimu euidentifiimam concordiam. 

PROPOSITIO XIII. 

Dem lacus quadrati dato circulo squalis ^ etiam ca- 
dens extra ipfum circulum,nouarurrum,mulciIque 
modis uariaca ratione defignare. 

^IVVAT CONSEQVENTER IDEM LATVS 
quadrati , quod dato aquum efi circulo , etiam extra ipjum coincidens 
circulu,noua rurfum , multifaridmque diuerfificata ratione colligere. In 
primis ergo radicalem quandam fuhiiciemus eiujdem circuli quadratu- 
ram y numerali fuppmatione confirmatam : qua Juccedentiumfcopusy 
j atque fidifiimum erit examen. ^ Sit igitur datus circulus yin quadratu 
aquale reuocandus,a hcdy illiufque centrum e yper quod tran/eant hi- 
ni dimetientes ac0^h dyud reiios fieje inuicem dirimentes angulos. Di- 
uidaturpoHmodumipfe diameter ac y uelhdy per mediam extrema 

ratione yfeuproportionaliter: jegmetu illius minus itide proportiona- 
liteTyCuius figmentum minus iterum proportionaliterdiuidatur, g^ de- 
inceps in huncmodum,per^o fexti elementorum: quatenus in toto dia- 
metro fint i8 figmentaproportionaliaynouem quidem maioraytotidem- 
que minora , ipfis minoribus fegmentis in alterutrum dimetientis extre- 
mum punBum terminans . Q^madmodum ficunda , atque feptima 

huius libri propofitione pradiflum y atque obfiruatum extitit .Secetur 
deinde ex ac diametro y reBa quadam linea a fi, qua conjlet ex quarta 
ipfius diametri parte y gsr dimidia parte figmentiproportionalis ordine 
decimi, a.tque dimidUyg^ ^40 parte fedecimi figmentiy ipfius praterea 
plenti proportionalis ordine decimio^aui parte ipio y atque 1457(5’, 
necnon ^%%iiooo.^er pun^um deinde fdpfi b d parallela ducatur fg, 

m ij 
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peryiprimi elementorum:^ua^er ^9 eiufdem primi, & decimam iUitfs 
diffinitionem,perpendicularis eritfupera e femidiametmm, ConneBa^ 
tur infuper e gfemidiameter y in direBumque producatur ad utrafque 
illius partesyuerfus h ^ i.PerpunBum confequenter a , utrique ipjaru 
fgparaUela ducatur ah,qua per quintum pojiulatum geometri- 
cum,coueniet tandem cum ip/a hiyadip/um uidelicetpunBum h : erit- 
que angulus e ah reBus, per ip primi elementorum . Er proinde reBa a 
h tangit circulum inipfo punBo a, per corollarium i6 tertij eorundem 
elementorum]. His ita confhuBis , aio reBam aheffe latus quadrati, 
quod ipji dato circulo efl aquale . Hoc autem uia numerorum , in hunc 
quijequitur modum fitmanifeBum . Vrafatananq. 


fegmentorum partes ipfus dimetientisine te lon- 
ga detineamus uerhorum amhagine ) quem de 
more fupponimus ejje partium iio, /e hahent, 
ut in fequenti connnetur formula, ex eorundem 
fegmentorum proportionalium taheUa deprom- 
pta. 
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j>ta, quam praaUegata fecunda , atque Jeftima huius lihri ^rofojitione 
con/crijfjtmus. 
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Qualium i^tur partium diameter a ceJiiio,talium re6ia afeflj,o,e!T 
minutorum fexagenanorum^Oi<^\y^6yi.Oy^i2.6y'jii.\i 35) 3 1<> , 5Z, 30: 
C^proinde reliquapars jemidiametri yUtpotefe,habetpartesx^ 3^ 
minuta itidem fexagenaria 2-5>j5i3j355 55>33i5ij35j2.o, 43,7,30. 'Etquo~ 
niamin triangulo a h e , ad latus ah aflae^iparaUelafgjfecatigitur 
eadem fg reliqua ipjius trianguli latera proportionaliteryper x fexti ele-' 
mentorum:jicutuidelicet e fadf affice gadgh . Atquitres prima ef, 
fa3egnotafunt (namipfafgejlpartium 60 J quartaproindeg h jper 
proportionalium regulam innotefcet : ducendo uideliceta fin egy ^ 
produSlum diuidendo per f e. 'Erit autem iplagh partium 3 ^mi- 
nutorum 5,45), 15, 10,41,11. Et cum punBum h extra ipfum cadat cir- 
culumy^ ab iUo gemina procidant lineare flah a &hi, quarum al- 
teraifciiicet h i circulum ipfum di^efcityaltera uerOyUtpote h a, eundem 
circulum tangit.Qtwd igitur Jub i h ^ hgcontineturreHangulum, a- 
quum ei quod ex ah tangente fit quadratum,per^6 tertq elementorum. 
liOta porro hiycfi partium i8i,ci7" 5,49,25,10,41,11 (nam 

diameter hi habet partes 110 ) quaduHain partes 6% & minuta iti- 
dem 5,49,15,10,41,11, h gyejficiunt partes 3,8,i7,yf« 11507, 
minuta iS^i,'^2.3\?>3%ij^,4f±3ferkTot'idemitaque partium,^ minutorum^ 
eji quadratum ipfius h a . Sed per antecedentem fixtam propofitionem, 
quadratum aquale circuloycuius diameter efipartium izo 3 habet itide 
partes minuta 3X6 .Eiuiufcepropterea calculi 3 

ipfius/exta propofitionis difierentia , efi quintorum minutorum \%3qua 
faciunt ^i ^ s^ unius integra partis. Toleranda proculduhioygir qaa re- 
prehendaturindigna calculi differentiafi tum illius adeo exigua quan- 

m iij 
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titas , tum irrationalium figmentorum grogortionalium ifiirdarumue 
radicum natura confideretur^qua ueris nunquam exprimuntur nume- 
ris. KeHai^tur a h,efi latus quadrati^quoddato aquum eji circulo . 

^Idem alicer,id(jue5> modis admodum compendiofis. 

f POTERIT ET IDEM LATVS AH, MVL- 2, 
tifariam ,fummatimque recolligi . 'Exponatur itaque rurjum profatus 
circulusah cd^cuius centrum e ^ una cum hinis dimetientibus ac 
dj in eodem centro fifie orthogonaliter dijfefientihus . Et excitetur latus 
quadrati eidem circulo aqualis a h ^ per nunc traditum artificium , aut 
aliquam antecedentium propofitionum adinuentum ,fuper a c quidem 
diametro conjifiens ad perpendiculum. Diuidaturinfuper diameter bd 
proportionaliter inpun^o Y^cuius figmentum maius Jit b Y^minus ue- 
roY dyper^ofixtielementorum . Se^entumproterea e Y itidem pro- 
portionaliter diuidatur in punHo hcmus fegmentum maius fitel , mi- 
nus autem l k . Conne^atur pofimodum a l linea reBa , cui aqualis 
fubtendaturag: 0 ‘conneSlatur rurfum eg femidiameter,m direSlum- 
que ad utrafque partes continuetur. "Nam idem femidiameter e g( ut ip- 
fa te docebit experientia ) cadet adamujiim inipfumpunBumgifupra 
firipto modo defignatum : ipfumpropterea latus ah, ut in proxima 

dfiriptione limitabit, idem obtinebitur , fi bgreSla fuhtendatur,qua 
fit aqualis dimidio ipfius al,g^ conneSlatur rurfum egfimidiameter, 
abfoluanturque reliqua, ueluti nunc exprefiimus. Coincidet enim pro- 
fatus fimidiameter e g, adpartes gdireSle cotinuatus, inipfumpun^iu 
h . Tota 'latura l , una cum dimidia illius parte ,fubtendent quadran- 
tem a b:ip/umque punBumgindifferenter notabunt. 

^idem rurfum punSlumg, ^ ipfum pendenter quadrati latus ah, in ^ 
hunc modum colligetur. Diuidaturfimidiameter e d proportionaliter 
inpunBomiCuiusfi^entummaiusfit e mjminus uero m d,peripfam 
30 fixti elementorum : convellatur am lineareBa. Seceturpoll- 
modum exeb fimidiametro, reSla e n,qua fit aqualis dimidia parti ip- 
fius am:^ convehatur cn linea reha.Nam/ieademrellacn, in dire- 
hum continuumproducatur ad partes quidem n,uerfusg : probabis 

illam coincidere in ipfum punhum g . Connexo itaque rurjum e g 
fimidiametro , catera non aliter ueniunt abfoluenda , quam Jupradi- 

hum 
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Sium efiy ut quttjttum latus a h tandem obtinea- 
tur: Quoniam prafatfts femidiameteregy in di- 
vexum ad utrafque partes continuatus ycoind- 
det rurfum in ip/um punSlum h , ^proinde fit- 
pradi^um latus a hjinduhitanter limitabit. 




i 

, N 





m 

/ 




^fRESVMATVR ITERVM IPSA NVPER DE- 
Ja-ipta figura, demptis <^^ygb,gCy^ a l lineis re^iSymanente tamen ip- 
Jd pur.Bo l : fubtendatur in primis reHa an y qua fit aqualis ipfi hU 

Viuidatur po^modum Jemidiameterec proponionaliter in punSlooy 
cuius fegmentum maius firco, minus uero 0 e ,perfiapius allegatam 30 
fixti elementorum : conneBatur reSia n 0 , qua fecet e h femidiame- 

trum in figno p . Quoniam eadem reBa n o,ad utrajque partes in dire- 
Bum continuata , cadet rurfum in punBum hyipftus lateris [eu perpen- 
dicularis a h : ht proinde fapius exprejjum quadrati latus a h , uelut 
antea diBum e(iynotificahit. 

m iiij 
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flDEM QVOQVE LATVS OBTINEBITVR. 5 
Ji manente qute nuncdejari^ta efl'fgura,ipjt dp aut cf linea re^a(funt 
enim aquales adinuicem ) aqualisre6iafuytendamrcqyindireHum- 
que producatur adpartes qyUerfus h. lUaenim conueniet tandem cum 
profato latere a hy adipfum quidem pun^umh : ipfumque latus qua- 
drati quod dato aquum eji circulo ,rurjumdefgnabit. Adde, quod 

eadem refla c h , fecahit exeh Jemidiametro dimidium profati Uteris: 
Utpote e r. Triangula enim cahc^ ce rfunt inuicem aquiangula ,per 
2.9 primi elementorum : hincper^ fexti eorundem elementorum, efiut 
c a ad latus a h ,fc ce ad eandem e r . Quemadmodum igitur ce ejl di- 
midium ipfus c a , fc er dimidium ipfusah: g^crconfequenter 

aqualis ipfrhyper 2. eiufdem fexti elementorum. 

C 

^■ITEM SI EIDEM C F AVT D P LINEAE 
refla aqualis rurfum fuhtendatur as, ( qua de nece f itate tranfetper 
punflumr) gr fegmento e m cum dimidia illius parte aqualis fuhten- 
datur a s: uelreflaqt ipfihl aqualis, g^conneflatur st lineare fla 
(coincident enimin unum circunferentia punflum , uidelicett ) eadem 
refla s t in direflum continuata ad partes s uerfus h , conueniet rurfum 
cum a h latere ad ipfum punflum h : eritque fuh thg^h s comprehen- 
fum reflangulum , aquale ei quod ex ah quadrato defcrihitur, perip- 
fam 16 tertij elementorumig^ proinde ipfi dato circulo aquale. Adde 

rurfum,quodf per punflum t, ipf diametro h d parallela ducatur, iUa 
fecahit ex jemidiametro e c dimidium ipfus a hfhoc efl, femilatus ipfus y 
optati quadrati . ^ Vraterea ,fi refla am( qua efi latus pentagoni 

regularis in dato circulo defiripti) aqualis fuhtendatur au, g^ jemidia- 
meterec bifariam diuidaturin punflo x , gsr conneflatur ux linea 
reflateadem refla u xin direflum ad utrafque partes continuata,uer- 
fus h g^y , coincidet rurfum in ipfum iampridem def gnatum punflum 
h, atque in circunferentia punflum y. Trit itaque rurfum quod fub dif 
pefcentey h, g^ extrinfecus fumpta h u continetur reflangulum,aqua- 
le ipf quadrato quod ex tangete h a defcrihitur :g^ ipfum tandem qua- 
dratum, dato circulo equale . idem quoque obtinebis ,fi fubtendas re- 
fiam dy , qua ft aqualis ipfi linea ; e fla ak.,gy connexa uy , abfol- 
uas reliqua uti nunc expreffumefi: fecahit enim uy femidiametrum e c 
bifariam, in ipfo quidem pu flo x. Adde infuper, quod fi per punflum y. 
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quajiti quadrati i quod dato circulo 
efi ^equale. quemadmodu ex ip/a po- 
tes elicere figura . Secahit autem u x 
feu hjy femidiametrum e h in eodem 
punHoiin quo cgipfius proxima de- 
firiptionis. 



^ 'Exponatur rurfum prima figura delineatio , in qua datus circulus a 
h c djillius centrum e , dimetientes orthogonaliterfeje diuidentes ac^ 
h d»undcumfg 3 C^hijatque'tnuento quadrati latere ah. Etdiuidatur 
ac diameter proportionaliter in punflo k, cuius figmentum minus fit a 
k: fimiliterdsr/egmentumekinpunSlo l, cuius fi^entum maius fitk 
Ifperip/am fixti elementorum . lpfipofimodumal»aqualufuhten- 
datura m: c3r conneBatur reBa k m. Hac enim in direBum ad utrafq; 
partes continuata y cadet in ipfumpunBumh: limitahitque propterea 
tpfum latus a hycuius quadratu (ut praofiefu efi) dato circulo fi aquale. 



R E R V M M A T H E. 

^ Manente ^rtetered eadem figurce dijfojttione ffubtenddtur re^aan^ 9 
continens k e ter, dimidiam eiusganem: ^ conne 6 iatitr re^la d w, 

^ua fecet a e jemidiametrum in gunHo 0. Hac enim in direHum produ- 
Ba ad partes n , uerfus h , perducetur rurfum in idem punBum h-.dejl- 
gnabitijHe profatum latus a h, cuius quadratum dato §quum efi circulo, 
idemfubfequetur^uhi k 0 fuerit aqualis dimidio ipfius ke:(^ connexa 
fuerit do linea reBa,atque in direBumproduBa ad partes 0 , uerfus h. 
^'Bxfegmento tande akfecetur aqualis ipfile,& refdua aqualis fuh- 
tendaturar.Subducaturpojhnodumeademle , ex ipfakl , refdua 

addatur ipfius circuli diametro: ac inde confurgenti line§ reB§, aqualis 
fubtendamras. 'Ham fi connexa fuerit reBa linea rs , atque in direBu 
continuata ad partes r ^uerfus h : illa tandem attinget fapius exprejfum 
E j; punBum h : limitabitque rurfum idem latus a h. 

Quod fi per punBum Syipfi diametro a c parallela 
ducatur, illa fecabit exed femidiametro, dimidiu 
ipfius a h : ut ex ipfa licet intueri figura . Habes 
igitur oBo reBangulafub diuerfis lateribus com- 
prehenfa , tum inuicem , tum ipfi dato circulo 
h 
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ae^ualia-.qiiorum laterum , media proportionalis eidem a h coaquatur^ 
cuius quadratum ipjtdato aquum efi circulo. 

PROPOSITIO XIIIL 

S Liquotrurfum circuli quadraturas admodum co- 
pcndiofasjrccens itidem adinuencas , paucis confe- 
qucncer exprimere. 

fDVM HAE.C, .SCRIBEREMVS fAMICE LE- 
6 lor J fuccurrerunt nobis adhuc in mentem aliquot quadrandi circulum 
non aJjjemanda,admodumqU€ compendioja adinuentiones, paucis qui- 
dem lineamentis exprejjk-.quas hoc loco pendenter anne^ere placuit. 

'J Sit igitur datus circulus in quadratum aquale reuocandus ab cd^ 
cuius Centrum e^dimetientes ueroa c^ bdjneodem centro e ad re flos 
fefe inuicem dirimentes angulos: ^xorineflantur inferipti quadrati la- 
teraabgT ^d . Seceturpofhnodumexab latere 3 ipji a e /emidiametro 
aqualis a f:e^ diuidaturreliqua f b proportionaliter in punClog, cuius 
Jegmentum maius Jit fg. Ver punflum denique gipjidiametro b dpa- 
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ralleU dueaturg- h,ger 3 1 ptriini eormd^m elementorum Si enim ex 
g h, quadrarum dejcribaturk: Imn^fer grimielementom.lllud enim 

quadratum klmntigji daaoxixculo ab c dinduh.itanter erit aquale. 
CE/?o rurfum datus circulus ^in quadratum aquale reuocadus, ab cd, ^ 
cuius centrum e j atque diametri ac g^b d jin eodem centro ad re flos 
angulos fefe inuicem dijj>ejcentes;utm proxima difhimefl figura: Sit 
praterea latus injcripti quadrati b c . Huic itaque b c, aqualis ficetur 
c fiper tertiam primi elementorum.Et expunflo byper punflumfy refla 
fubtendaturbfgig^ conne flatur aglinearefia : qua proponionaUter 
diuidatur in punfloh ^cuiusfigmentummaiusfitgh ^per^o fextiele- . 
mentorum.Deindeperpunflum hdpfi dimetienti b d parallela ducatur 
h k,per^i primi eorundem elementorum : qua fecet a ejemidiametrum 
in ipfo punflo k. Ipfi pojbnodum e k , aqualis fecetur el: 0 * ex ipfa k 4 
defcribatur quadratum m n op^per ipfius primi elementorum . En> 

enim ipfum quadratum m n opyrurfum aquale eide circulo dato ah cd. 

hdde 
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- Adde qiiodreBahfgdiuidit circunferentU quadrantem agdhifaria 
inig/opunSlog: proinde agreBaefllatusoflogonireguUrisineo- 

dem circulo dejcrigti. 

5 CSIT DATVS ITERVM CIRCVLVS A B C 
euiu^ centrum e, und cum prafatis dimetientibus a c d,orthogonali- 

terfeje inuicem dirimentibus, & injcri^ti quadrati Utere a b . Diuida~ 
mr po^imodu femidiameteraepro^ortionaliter,feuniedia extrema 

ratione,in punHof, cuius fegmentum maius Jitbfminusuerofe : quod 
bifariam diuidatur in punBo g.lpjipojhnodum bg,aqualispc€turbh: 
g^ reliqua ah , aqualis fuhtendatur , coapteturueak, per primam 
quarti elementorum.Conne flatur demum refladk:ex qua fi quadra^ 
tum defiribatur Imno, illud rurfum dato coaquabitur circulo. Cotinet 
autemak (fiad iufiam numerorum illam uolueris habere rationem) 
eam re fiam, qua fubtraflo infcripti quadrati latere ex dimetiente ac 
relinquitur ,fcilicet ar,g^ fixa^fimam partem duplifignenti maioris 
eiufdemar,utpoteip(iusas:hocefi,partes-^^, gj;‘minutaqt, 
i6 i qualium bdell iio. 
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fSiT RVRSVM DATVS CIRCVLVS A B C D, 4 
cuius centrum Jit e , atcfue dimetientes a c hd ^ inukem orthogoni: 

cum injcripti quadrati Utere a h. Ef diuidatur h e Jemidiameterper 
mediam extremam rationem, feu proportionaliterin punBof, cuius 
Jegmentum maius /ithf, minus uerof e: quod rurjumproportionaliter 
diuidatur in punBog, cuius fegmentum maius Jitfg, minus autem ge: 
quod iterum proportionaliter diuidatur in punclon , cuius Je^entum 
maius Jkgh y minus porro Jegmentum proportionale he, per fapius al- 
legatam 30 Jexti elementorum . His ita paratis yfecetur ipji hg aqualis 
h k: ipji autem b h aqualis fubtendatur b /. ConneBatur demum refla 
dk:qua in continuum dire flum producatur adpartes kyueifus re- 
flam b l,quam Jecet in punflo m . Ham Jiexipfadm, aut illi aquali, 
quadratum dejcribatur nopr: illud aquum erit dato circulo ab cd. 
Horum porro 4 tetragonijmorum circularium Jidem faciet ocularis ex- 
perietia: 0 * cum praojlenjis circuli quadraturis euidentijsima cocordia. 

Kefumatur 
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5 cresvmatvr CIRCVLVS a B C D, CV- 
tus centrum ejemidiametri uero ac^ h d,in eodem cetro ad reSlos fep 
dirimentes angulos . Btdiuidatur (emidiameter e h proportionaliterin 
punflo f, cuius fe^etum maius Jtt e f^minus autem fht per ^ofexti ele- 
mentorum : & conne^fatur a f linea reSla , qua efi latus pentagoni re~ 
gularisin dato circulo dejcripti. Ver pun^uminfuperadpjihd paralle- 
la ducatur a g,per 51 primi ipfbrum elementorum: fitque arcus a h [exta 
circunferentia parsjuhtendens dati circuli femidiametrum. ConneSla- 
tur pofimodum Jhnidiameter e hy in direBumque producatur ad partes 
hyuerfusgidonecconueniat cum agreBa,in ipfum quidem punBumg. 
i.rit autem agylatus trigoni regularis in dato circulo dejcripti:e gautCy 

K eiufdem circuli diametro aqualis. Ip fi autem a fy£- 
qualis feceturg kyper tertiam primi elementorum: 

reliqua ak,aqualis fuhtendatur hl,per prima 
quarti eorundem elemen torum . Ver l denique pu- 
Elum y eidem h d parallela ducatur l m yfecans a e 
femidiametrum in punBo m. Vjrit enim e m,dimi- 



t* 
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dium latus quadrati ijfjt dato circulo aqualis . ^iant itaque e o,ep, 

eidem e m aqualeSi& dejcrihaturipfum quadratum mno p,eidem dr~ 
culo dato ah cd aquale. ^ Voterit ^ idem quadratumydato circulo a- 6 
quale, alia ratione coUigiyadmodum compendiofa atque facili . Expona- 
tur itaque rurfum profatus circulus ab cd,cuius centrum e diame- 
tri fefe in eodem centro ortho^onaliterdiuidentesac^hd .Et ahjan- 
datur ex a e femidiametro pars ^,pernonam fexti elementorumyqua ft 
e fConneSlatur deinde redla b f cui aqualis fubtendatur y ccapteturue 
bg, per primam quarti ipfbris elementoru. Et per pundlugyip/i diametro 
b d parallela ducatur g hyper 3 1 primi eorundem elementorum . Quonia 
e h re^aycrit dimidiu latus quadrati , quod ipfl dato circulo eft aquale: 
fiant igitut e kyC he m eidem e h aquales, compleatur de more ipfum 

quadratum hklm, quod ipji dato aquum e]l circulo. 


Q. 



^Aliterrurfum circulo dato aquale quadratum colligere licebit: admi- ^ 
niculo uidelicet dimidij lateris trigoni regularis in dato circulo defcripti. 

Sit igitur datus iterum circulus ab cd,cuius centrum Cyfolitis acg^bd 
dimetientibus in quatuor quadrantes diihibutus . Etdiuidatureaje- 

midiameter 




LIBER SECVNDVS. ^5 

midiameter bifariam in pun!dof^er lo ^rimi elementorum . Ver^un- 
Slum deinde f, ipji diametro h d parallela ducatur fg, per primi ele- 
mentorum : qua eji dimidium latus trianguli regularis in dato circulo 
defcripti.DiuidaturconJequenterfgre^a proportionaliter in punSlo hj 
cuius fegmentum maius jit gh, minus uerohf, per^o Jextielemetorum. 
Ef coneflatureh linea reHa: cui aqualis feceturg k,per^ primi eorude 
elementoru.Verk deinde punSlum, educatur femidiameterekl . Nam Jt 
perpun^umU ipjidiametrobdparallela ducatur Im, quajeceteafe- 
midiamecrum inpunBomieritrurjumem dimidium latus quadrati^ 
quod ipji dato coaquatur circulo. Defcribatur igitur ipfum quadratumy 
fitque mno p:ut in ipja continetur figura. 



^ Kefumatur /aptus exprejpis circulus ab cd,cuius centrum e, dime- 
tiente fque ac^bdyin eodem centro ad re^os fefe diuidentes angulos: 
und cum refla fgduBa per medium pun^lum ea femidiametriy ipjib d 
parallela, qua proportionaliter feu media ^ extrema ratione diuifa jit 
tn punflo hiCuius fegmentum maius Jit gh, minus uero h fquodrurfum 

n iif 
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proportionaliter diuidaturin pun6lo /, cuius Jegmetum maius jit fi, per 
30 fexti elementorum.Sitpraterea circunferentia quadrans a l? diuijus 
bifariam inpun^fok.,per^o tertij eorundem elementorum . "Etconne- 
Slatur € k femidiameter^interfecansfgin punBo l . Connexa pojhnodu 
e i linea reHa , ^produHo e k femidiametro in direSlum 0“ continuu 
uerfusm: feceturetdemeiline<eref{:a,aqualislm . 'Erit enim re^a em 
femidiamcter quadrati,quod ipfi dato circulo ahcdefi aquale . Cowi- 
pleatur ergo folito more ipfum quadratum jfitque illud m n opiutin fi- 
gura continetur. 



c 


fESTO RVRSVM DATVS CIRCVLVS A 

c d , binis dimetientibus ac&bdiincentroefije orthogonaliter diri- 
mentibus, in quatuor quadrates folito more diflributus.Et difcindatur 
e a femidiameter bifariam in punfiof, per decimam primi elemetorum: 
aquo quidem pun^of 3 perpendicularis excitetur fg , perundecimam 
ipfius primi elementorum,qua (utifupra diximus) efl dimidium latus 
aquilateri trigoni in dato circulo dejcripti. Diuidaturcon/equenter ar~ 


cus 



cusdb bifariam in funtio h , 30 tertij eorundem elementorum : ^ 
conneHatur e h Jemidiameter , fcans ip/amfginpunBok . lj?Jtdutem 
ek aqualis feceturelyper^^iffius primi elementorum: ^ toti dl aqualis 
Jubtenditurd m, per primam quarti ip/brum elementorum . Verpun- 
^um deindem^ dimetienti b d parallela ducatum o^per^i primifu- 
pradiclorum elementorum: qua Jeceteafemiddametrumin punBon. 
N4w refla e n^erit rurfum dimidium latus quadrati,quod ipjidato cir- 
culo a b cdefiaquale:DeJcribaturigituripfum quadratum^ utinpra- 
mifis objeruatum efl circuli quadraturis, Jitjue illud rurjum nopq: ut 
in ipfafgura continetur . 



lofEXPONATVR RVRSVM OB OCVLOS 
datus circulus ab c d , undcum fapius exprefis dimetientibus ac(^ 
hd, in centro e ad reflos fefe inuicem dirimentibus angulos : (y ipfd 
perpendiculari fg , per medium punflum ipfius e a femidiametri , ipfi 
bdparallelice dejcripta.ktdiuidatur e [quarta pars diametri ac, per 
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mediam extremam rationem,feu proponionaliter inpun^o h, cuius 
^egmentum maius (tteh^ minus uero h f,per fapius allecatam 50 fexti 
elementorum.Conneflatur deinde re6iagc, latus utdehcet trianguli a- 
quilattri in dato circulo defcnpti , diuidens femidtametrum e h in pun^ 
6lo k. \pji pojbnodumjegmentoeh jXCjualtsfecetur^lyper^primieo-- 
rundem elementorum . En> reBa e l dimidium latus quadrati, 

quod ipft dato aquumejlcirculo.Viant igitur e myen,eo,eidem e latque 
inuicem aquales , & defcrihatur ipfum quadratum im no: ut in ipft 
licet intuerifigura. 



^Has porro compendiarias circuli quadraturas, praojlejis atque nume~ 
rts Confirmatis circuli quadraturis, adamujlim conuemre, ipfa te docebit 
experientia-.quapf opter illas quam breuiflima potuimus traditione per^ 
firingere libuit, abfque uidehcet ampliori demonflrationis examine : td 
enim in iniuflum atque odhfum uolumen producere foret operaore^ 
tium. Si quis autem morofus OrontiomajHx , his minime contentus fue-- 
rit,aHt ferat, aut meliores (f pofit)excoptet. 


Vropoftii 
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PROPOSITIO XV. 

R$fatum circulum, inquadracum^equale, admi- 
niculo trium lunularum hcxagonarum, multifa- 
riam rcuocare. 

j fLVNVLA HEXAGONA DICITVR, FIGV- 

ra curuilined ^ful (exta circmferentitx dati circuli parte , dimidia 

circunferentia eius circuli , qui dejcrihiturjuper hexagoni latus ,com- 
prehenjd. Haud aliter diffinienda efi trigona , atque tetragona lunula. 
Sit igitur datus circulus ab c d^cuius dimetiens Jit ac: g^fuper ipjb di- 
metiente ^ triangulum aquilaterumdefcribatur ac e iper primam libri 
primi elementorum. VroduBo infupera e latere in direBum gT conti- 
nuum, ad partes quidem e, circum e centrum, ad interuallum autem ip- 
Jius e a, femkirculus defcribatur a fg,cuius dimetiens jttag. Ipfi po fl- 
modum a e uel a c,aquales fubtendantur ch hg: fuger quibus dejcri- 

2, bantur femicirculi,tpjia b c dimidio circulo aquales. ^ ita conflru- 

Bis, mani feBum efl reBilineum achg, fore dimidium hexagoni regu- 
larisjin circulo cuius dimetiens ejl agdefcripti . Aio itaque primumdp- 
Jum reBilineum achg, aquum ejje tribus lunulis hexagonis , extra 
circunferentiam a fgcomprehenjis : ipf pratereafemicirculo a d c. 

Quadratuenim quod ex agdefcribitur, quadruplum eBeius quadra- 
ti, quodftex a CjUelae/emidiametro . Vt quadratum autem ad qua- 
dratum, fc circulus ad circulum ,per z duodecimi elementorum : atque 
per 15 quinti eorundem elementorum , femicirculus ad femicirculum. 
Quadruplus efi i^tur femicirculus afgfipfus femicirculi a b c:& pro- 
inde quatuor femicirculis ,fuper ac,chgy hg lineis reBis defcriptis a- 
quale. Quorum partes utrifque , achgreBilineo,^^ tribus femi- 

circulis communes, funt tres circuli feBiones,fub a c,ch, hg lineis reBis, 
g^ fsxta circunferentia parte comprehenfe : quibus ablatis , relinque- 
tur dimidium hexagonum ac hg,tribus lunulis fuperac,ch ,hgcir- 
cunferentiis dejariptk , dimidio circulo a de aquale . SubduBa 
ergo trium lunularum quantitate,ex ipjb dimidio hexagono: quod inde 
^ relinquetur, aquum erit ipfi dimidio circulo adc.^Keliquum ejl itaque 
inuemre reBilineum , quod uni trium pradiBarum lunularum fit 
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itcjuate. Hoc autem multiplici, plane diuino colligere docehimus ar- 

tificio. In primis en im fi ex ac dati circuli dimetiente,tertiapars abfcin- 
daturypernonam fexti elementorum , qua fitci, cui aqualis fubtenda- 
turckyC^ connstlamra k linea refla: ipji poflmodum a k aqualis fe- 
cetura l, ^ conne flatur c dl lineare fla: ^rit triangulum aci, aquu 
lunula hexagona ab c, cuius hajis e fi arcus ab c ,fexta uidelicet pars 
circunferentia. ^Yelinhunc modum coUi^ poterit eadem a l . Sub- 4 
tendaturlatus quadrati , in dato circulo cuius dimeties eji agdefcripti, 
Jitque illud afyCuiusinterfefho cum latere ce trianguli aquilateriace. 

Jit punflum m.lpfi deinde e m linea refla, aqualis coaptetur,fubtenda~ 
turue cd,per primam quarti elementorum. Nam eadem cdin direflum 
continuata, adpanes quidem ipjiusd,cadetin ipfum punflum hejfi- 
cietque rurfum triangulum pramemoratum a cl,ip fi lunula hexagona 
abcaquale. ^ Aut(filibuerit)ipfiemaqualisfeceturfn,refidua j 
poflmodum a nyaqualis fubtendatur a d,per:pfam primam quarti ele- 
mentorum . Nam connexa c d linea refla , in direflum produ fla ad 

partes ipfius d,coincidet rurfum in ipfum punflum l : eritque propterea 
triangulum a clyprafata lunula hexagona (uelutifupradiflumefl) a- 
quale. ^Adde, quodnotatafeflioneaefemidiametri,cumperipha- 6 
ria dati circuli abcd, qua ftt punflum o: fi pars lateris af, extra pra- 
fatum circulum a b cd reperta , utpotefp , bifariam diuidaturin pun- 
fio q, ^ dimidia parti f q aqualis fubtendatur od,^ conne flatur re- 
fla c d,in dire flumque ( uelutantea ) producatur ad partes d : coinci- 
det rurfum eadem cdin fapius memoratum punflum L 

CNEC PRAETE REVNDVM EST, TERTIAM 
^ 7 

partem ip fusam linea re fla, efficere adamufim reflamel, qua e fi 

fupplementumipfusal. Abfcindatur ergo ex ipfa a m pars tertia, per 
nonam fexti elementorum : cui pofhnodum ex a e femidiametro aqualis 
fecetur e l,^ conne flatur c l e fidens triangulum a c l.Vnoquoque igi- 
tur horum quinque modorum, colligetur rella a l, ipfumue triangulum 
a cljdque fub eademfigura contextura, ex ipfs nempe lateribus a c uel 
c e,^ af: artifdum profeflo admiratione non indignum. H/»c mani- 
feflum ef re fiam af latus uidelicet infcripti quadrati , continere pra- 
ciseadg^ dc latera, reflum angulum qui ad optatum punflum d 
confidentia. 


^Qupd 
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fOyOD AVTEM IPSVM TRIANGVLVM A 8 
cl<jUocunque antecedentium c^uinque modorum defcriptum , lunula 
hexa^onfjit aquale^fidem faciet qua indefuhfequituri^jius dati circuli 
quadraturaX>educatur igitur perpendicularis c o, per 1 1 primi elemen- 
torum : qua triangulum aquilaterum a c e , atque femidiametrum a c 
bifariam diuidet in ipfopunflo o. ht produflac hin continuum di- 

reflum uerfus r , perpunflum^ eidem c o parallela ducatur g r^per 31 
primi elementorum : compleaturque paraUelogrammum reBangulum 
corg, ipf dimidio hexagono a ch g prorfus aquale . Difcinditur enim 
dimidium hexagonum a c h g , in triatringula aquilatera atque inui- 
cem aqualia: unius trianguli area , utpote , area ipfius trianguli ac 
efub dimidia bafi ^ ipfa perpendiculari continetur ^per 41 primi ele- 
mentorum. Et proinde areatriplieiufdem trianguli 3 fub ipfius dimidia 
hafis triplo, cuiufmodiefiipfaogi eadem perpendiculari de necef i- 

tate comprehenditur. Aequum ejlitaque reHangulum c org, ipf dimi- 
dio hexagono achg.Haud difimiliterjtfefla fuerit 0 s bafs^qua dimi- 
diam hafn a l profati trianguli aci ter comprehendat , per punfl» 

s du^a fuerit linea reBa eidem perpendiculari co parallelaifict reflan.. 
gulum paraUelogrammum csy triplo ipf us trianguli a cUgp' proinde 
profatis tribus lunulis hexagonis aquale . Kepduum itaque parallelo- 
^ammum refiagulum rs ffemicirculo adede necef itate coaquabitur. 
Viat igitur styoqualis ipf gs:gp‘ per ipfumpunBumty ipf gr parallela 
ducatu rycompleaturque reBagulum r t, duplum ipfus rs: gpr dato pro- 
pterea circulo abed aquale . Inueniatur tandem latus quadrati eidem 
parallelogrammo r taqualisper ultimam f eundi elementorum, ftque 
illud u x:ex quo deferibatur quadratum uxyT^ sptr^6 primi eorunde 
elementorum.lpfum enim quadratum u xy :^,eidem circulo dato ab cd 
pracise coa quabitur.Nam f per antecedentem fextam,aut aliam qua- 
uis fuccedentempropof donem, ipf dato circulo abed, aquale quadra- 
tum defcribatur:iUud eidem quadrato uxyg^ adamufim conuenire ip- 
ft te docebit experientia . Dato itaque circulo abed , defriptum efi 
aquale quadratum uxy quod faciendum receperamus. 

CIdem aIifcr,officio uidclicctnumcrorura. 

CSED NE HABEAS QVO SVBMVRMVRARE i 
pofts,iuuatidem quadratum dato circulo §quale,uia numerali rurfum 

colligere. 
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colligere. TUt igitur reBa a l, qua hajis eft trianguli aci, partium ^1, 
minutorum , 53 , 21, qualium uidelicet partium diameter 

ageB 120 i 0 ' pars qualibet minutorum 60 : Coincidet enim finis 
huiufcemodi partium , atque minutorum,in ipfumpunBum f quinque 
modis antea declaratis adinuentum : ut ipfa te docebit experientia, 
ea qua inde fubfequetur dati circuli quadratura confirmabit. Colli- 

gitur autem prafata bafis a l ipfius trianguli aci, ex pgmentis propor- 
tionalibus femidiametri aeuela c( eo quidem modo, ordine difiribu- 

tis, ut antecedenti propofitione tertia huiufce libri fecundi tradidimus) 
quemadmodum in fubfcripta numerorum tabella continetur . 


1 

3 . 15. Is. Ilo- 

\SeginentHmiitiS femidiametri I37 1 4 

55 

5 « 

40 

'w 

20 Us 

39| 7 

ol o| ol 0 

\Di>nidium [eo^inenti iiij. 

\Dimiimmfex'nenti ix. 

4 |Z2 

o|zj 

5^'” 1 

3 ' 1 'S 

4 li? 

55(17 

3o|^i_o|_o 
ol o[ o| 0 
io| o| ol 0 

\lfeo^menti ordine xv. 

o| ° 

l^^fe^menri xiiij.l o] O 

2 

27] 4 ' 

0- 

0 

0 

0 


0 

0 

81 9 

21 i 7 

0 

0 

2^ 



0 

a\i6 

23 (34 

36 |^| 4 o| o| 
37l_4l3S>)^ 


° 

0 

o| 0 

5 °li 4 

53(21 

Horum fumma,fettre6ia' dl.\\ 41 

5 ' 

55 

0I28 


^fAREA ITAQVE CIRCVLI, CVIVS DIA- 

meterejl partium 12.0, habet partes g^ minuta per 

antecedentem fextampropoftionem: g^ proinde femicirculus afg , erit 
partium minutorum ^0,4^6 ,$, . Sexta uerb parseiufdem cir- 

culi, utpoteak ce, habet partes i%Z^,g^mmuta 36',55,23, 4,20, Ver- 
pendicularis autem c 0 , offenditur effe partium y , gf;^ minutorum yj, 
4i,46,j\.:qualiumpartium unumquodquelatustrianguliacefuppof- 
tumefi 60. ht proinde area ip/tus trianguli a c e, habet partes 1558 , g^r 
minuta 50,44, 37 . Quibus detraBisex fexta circunferentia parte a k 
c e,relinquiturfeBio eiufdem circuli,cuius feBionis bafts efia c, partium 
quidem 325, minutorum 4.(>,io, 46, 4,zo.Etquoniam/emicirculus 
afg, praoflenfus efl quadruplus ipfus femicirculi ah c , gp^ proinde 
quarta partis femicirculi afg, qua eji partium t4\i,gp’ minutorum 
27, 41, 32 , 18, 15 ; Si auferatur feBio a k c,cuius bafs eB a c, ex pra- 
fato femicirculo a h c , relinquetur lunulahexagona ab c , cuius bafs 
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ellakc, panium <juidem\oZj ^ ^ minutorum 4^1 , 4^,15, 55. 

tantum quoque aio fore triangulumacl . Qumemmtriangulaacet 
a c Ifuh eodem jint ueniceife habent icitur ut lafes a e Ct* al ,perpri^ 
mam jexti elementorum . Sicut igitur haft a e adhafn a l, fc trian" 

gulum acead triangulumacl. Ducendo itaque fecundum inter-' 
tium, producum diuidendo per primum , hoc efi , multiplican- 
do partes 1558 , minuta 50 , 44 , 37 , ipftus trianguli a ce ^perpar- 
tesj^j , ^minuta 51 , , o , 2.8 , 53 , zi ipfus hajis a l, produclum 

diuidendo perco partes ipfits ae : fiet quartum y hoc eji y triangulum 
aci ipartium quidcmioZj,^ minutorum 41,50, 4(> , 15, 55 •' defunt 
enim tantummodo [exta minuta ch citer lo, qua faciunt u- 

mus partis integra ,uicio non quadratarum radicum, irrationaliumue 
fegmentorum ipjius a e femidiametri, de necef itate tribuendum . Ter 
autem\c%-/ partes , & minuta ai , , ^6 yj^y^^yquatresprafatas 

lunulas hexagonos reprafentant , efficiunt reBangilum cs , partium 
quidem ^^6 ^ , & minutorum 4 , 51 , 18 , 4 i, 4^ . C^uibus fubdu^is 
ex triplo trianguli ac e, aut (f mauis ) exre^angulocorgy expar- 
tibus uideiicet y ^ minutis 31, 13, relinquentur partes 

^ minuta 17 , 41 , 31 , 18 , 15 hfiusre^languli r s : qua duplata,con ’ 
fidunt reHangulum rt,part:um y ^ 5^,13,4,35,50. 

Sed totidem partiumy atque minutorum , efi datus drculus abcd: fa- 
cit enim quartam partem totius circuli , cuius diameter efi ag panium 
izo i qui praofienfus efi habere partes ii^oj y (^minuta 41,51, 18, 
zC . Kadix porro quadrata ipfdrumzZ 16 parttum , minutorum 

55, 13, 4, 3^, y offenditur eff e partium y minutorum 10 , 7, 44, 

15. T artum efi latus uXy ipfius quadratiuxyT^: quod ipfi dito cir^ 
culo ab c dpradiximus aquale . E/? autem u x , dimidium latus qua- 
drati y quod circulo dati circuli abcd quadruplo coaquatur . Qmd 
quidem latus y inuentum efi habere partes \o6 , cS'* minuta 10 , 15,18, 
50 : qua bis continent ipfas partes 55 , & minuta 10 , 7 , 44 , 15 . Id 
porro nullo modo poffet euenire , ni fupradi^um triangulum a cl, ipfi 
lunula hexagona ejfet aquale . Dato itaque cinuloabcd,defcri- 
ptum efi aquale quadratum uxyT^: idque trium lunularum hexago- 
narum adminiculo. Qmd numeris confirmandum fuerat. 

Supradiefa- 
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1 SHpr4dici(trHm fupputationum compendtofa formula. l 

! 1 

in . 2 . j . 4 . y . tf .7. 

^^Diameter a e g. 
iScmidiameter ae , uel a c. 

lio 

60 

0. 0 . 0. 0. 0. 0.0 

0. 0. 0. 0.0, 0.0 

l^Area aradiyCuiu-s diameter eji a g. 
\SemiarcHlm a fg . 
t ^Quarta. 

\\Eiufdem circuli pars^ Sexta. 

1 Oclaua. 

11307 

5*^53 

2826 

1884 

1413 

41. 32. 18 . z6. 0 . 0.0 
50.46. 9. 13- 0 • 0-0 
55. 23.4 .36.30. 0.0 
36. 55.23. 4.20. 0.0 
27. 41. 32. 18. 15 . 0.0 

\Perpendicularis co. 

\Bafiscl trianguli aci. 

5 ^ 

41 

57. 41.29 .14 . 0 . 0.0 
51. 55. 0.28 . 53 . 21 . 0 

^rtangulum aquiiaterumace . 

\Se6iio circuli a ^c. 

WLunula hexagona abc. 

\Triangulumacl' 

1558 

1087 

1087 

50.44.37 . 0 . 0 . 0.0 
46. 10.46. 4.20 .0.0 
41. 30.46. 13. 55. 0.0 
41. 30.46. 13. 55. 0.0 

1 Refiilmeuma c hg,feu redtangulu corg. 
\Tres lunula, feuredianguhtm cs . 
\Re6iangulumrefiduum r s. 
jRedfangulum r t,dato circulo acjuxle. ^ 

4676 

3265 

1413 

2825 

32. 13. 51 . 0. 0 . 0 , 0 
4 . 32.18 . 41.45. 0. 0 
27. 41.32 . 18 . 15. 0.0 
55. 23. 4.36.30. 0.0 


PROPOSITIO XVI. 


Dem rurfum quadratum dato circulo squale, uni- 
ca hexagonajcum trigona lunula opitulante,multis 
itidem modis reddere notum . 

^SIT RVRSVM DATVS CIRCVLVS ABC, 
cuius diameter ac: Ju^er quo fiat triangulum tequUateruma ce 3 ^ 
compleaturfemicirculus a fg , cuius diameter ftag, una cum infcripti 
quadrati latere af: ueluti proxima ohferuamm fuitpropojitione . Con- 
ne flatur poflmodum refla cg , qua Jecet eandem af inpunflo h . Er/f 
itaque diameter a c, latus hexagoni ; eguero latus trigoni regularis , in 
dato circulo (cuius dimetiens e fla g) deferipti. Diuidaturergocgbifk- 
riaminpunfloi: ^ centro i,ad interuallum icueligidejcnhatur fe~ 
micirculusckg. 

^HIS ITA CONSTRVCTIS, MANIFESTVM 
eslinprimU , quadratum quod jit ex ag^aquum effe duobus quadratis ^ 

0 q 
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fiunt exa.c& cg, fer 47 primi elementorum : reSius ejl enim an- 
gulus c^ui fuh acgyper^t tertij eorundem elementorum . Sicutporroje 
habent dimetietium quadrata, Jic gsr circuli, per z duodecimi pradidlo~ 
rum elementorum ipji pendenter femicirculi adinuicem,per 1 5 quin- 
ti eorundem elementorum. Semicirculus itaque afg,duohusfemicirculis 
ahc^ckgefl aqualis. Detraflis porro feBiombus,eifdem femicircu - 
lis communibus itemanent dua lunula JuperJextam,atque tertiam cir- 
cunferentia partem defaipta, aquales triangulo reBilineo a cg . Ytri- 
que igitur pradiBarum lunularum , aquale triangulum exipfoacg, 
triangulo feparetur. 

fIN PRIMIS OyiDEM IPSI LVNVLAE H E- ^ 

xagona triangulum aquale defcribatur aci, per aliquem fex antecede- 
tium modorum proxima propofitione declaratorum:nam reliquu tria- 
gulum Ice, ipfi lunula trigon§ de necef^itate coaquabitur. ^ Vel in 4 

hunc modum . Diuidaturh i reBa bifariam in punBo m , per 10 pri- 
mi elementorum : gr ipfhmuel mi aqualis feceturel , conneBatur- 
que reBa c l . F/V/ enim prafatum triangulum aci, lunula hexagona 
ab c indubitanter aquale. Aut f libuerit, auferatur femidiameter 5 

e g ex ipfo latere trigoni g c : gjr refdua utpote c n , aqualis fubtendatur 
cd. VroduBa nanque eadem cd, ad partes d:n continuum dire- 

Bum,cadetin ipfum prius inuentum punBum l . 

fiDEM QVOQVE SVBSEQVETVR, SI EX^ 
afjcidemcn aqualis feceturfo : atque reftdua ao , aqualis fubten- 
datur a d^am connexa c d linea reBa, in direBumque produBa,coin- 
cidet rurfum in punBum l: fihque prafatum triangulum a cf, aquale 
eidem lunula hexagona. ^ In idem quoque redibit, fi diutfa fuerit hi j 
proportionaliter in fgno p , cuius fegmentummaius ftp i , minus uero 
ph ; cui f aqualis fubtendatur d q , ab ipfb uidelicetpunBo in quo cir- 
cunferentia dati circuli ab cd fecat a e femidiametrum.Quoniam f co- 
nexa fuerit c d linea reBa, in direBum continuata , coincidetrur- 

fum in ipfum punBu l. ^ Habes itaque non fne perpetua admiratione, g 
unuquemque horum quatuor modorum colligendi bafn a l ipfus tria- 
guliacl, cum unoquoque fexmodorumipfius antecedentis xiq propof- 
tionis adamufim conuenire. Keliquum itaque triangulum l c e , ut re- 
deamus 
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deamus unde fumus digreJ^iJunuU trigon<e c kg, aquum erit. Vraofie- 
fumeftautemitrUngulumace , aquumeffe prafata lunuldehexagontit 
a hc)^ tertia parti femicirculi a d c,qua efl triangulum Ice .Jit quo- 
niam triangulum c eg,eidem triangulo ace y per^S primi elementorum 
ejt aqualeiillud aquum itidem erit uni lunula hexagona , atque tertia 
parti eiujde /emicirculiadc . SeceturigitureripJie laqualtSy& conc- 
iatur c r linea refla-.Keliqua propterea rgy reliqua a h erit §qualis:& 
ipfumpropterea triangulum c r g aquale tnangulo a cl, uniconfe- 
quenter lunula hexagona aquale. ^t proinde reliquum triagulum ecr, 
uni tertia parti Japius nominati femicirculi adc aquum erit. T riangu- 
lum itaque l c ryduo tertia eiufdem femicirculi comprehendet. Viat igitur 
rsyipfileueleraqualisig^perpuniumcytpjidimetientiag aiapa- 
rallela ct,excitentura puniis Ig^Sy fuper eadem agperpendiculares, 
compleaturque parallelogrammum reiangulumtl. Si conndatur er- 
go cs linea reia , erit triangulum crs , unum tertium femicirculi adc: 

totum proinde triangulum l cs , aquale femicircuio adc. Cum au- 
tem triangulum parallelogrammum eandem hafin habuerint y in 
eifdemque fuerint parallelis, ipfum parallelogrammum trianguli duplu 
eflyper primi elementorum. Parallelogrammum itaque 1 1 duplum eji 
triangulilcs : g^ ipfi propterea dato circulo aquale . Inueniatur ergo 
tandem media proportionalis inter Isg^ st latera , feu latus quadrati 
eidem paralelogrammo 1 1 aqualis, per ultimam fecundi elementorumy 
qua ft rurfum ux:ex qua defc rihatur quadratum u xy ‘g^yUtrique g^ 
parallelogrammo reUangulo 1 1 , gsr ipfi dato circulo ahc d aquale. 
Qmd autem ipfum quadratum u xytg^, eidem circulo dato Jit aquale, 
ipfa te docebit experientiaiNam fi per fextam, aut aliquam anteceden- 
tium propofitionumhuius fecundilibri, quadratum eidem circulo dato 
collegeris aquale : id nunc dejcripto quadrato uxyg^ adamufiim coa- 
quabitur. Dato proinde circulo a bcd, datum efl aquale quadratum 
u xy tg^iquod rurfum officio unius lunula hexagona , cum ipfa trigona, 
feciffe oportuit . ^ Quadratum iffttur quod ex ag dimetiente, Jefqui- ^ 

tertium eJl eius quod ex cg: g^idem quadratum quod ex cg, triplum 
eius quod fit ex a c. hunula infuper hexagona, ad lunulam trigonam 
phabet, utbafis dladbajinls : nempe ut triangulum aci, adipfum 
triangulum Ics. 


Idem 
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^idcm uianumcrorum confirmare. 

1 fPOTERIT ET IDEM QVADRATVM DA- 
to firculo aquale alia ratione ynem^euia numerorum ( ut proxima fa- 
^um ejl propofitione ) confirmari. Cum enim hafis a l trianguli acU 
pr^eojienfa fit hahere partes minuta z8,53, qualium 

partium femidiametera ee§l 6 o,totufue diameter a g itoiKeliqua pro- 
ptereale, hafis uidelicet trianguli cl ederit partium 1% , & minutorum 
8,,4,55),3Ij(?j35) . Etproinde hafis is trianguli cis ( quatriplaefi ipfius 
l e) hahehit partes minuta 14,14,58^35,19,57; qua duSlainper- 

pendicularem s tyquaefi aqualis ei qu§ ex uertice cin hafin a e ducitur y 
epr hahet partes minuta 57,41, 19 ,-14 y faciunt aream parallelo- 

grammire^angulitly& proinde aream ipfius a hcd circuli datiipar- 
tium quidem i8i<r,e37^ minutorum 55,13,4,36'. 30 fereiahundant enim 
jolummodo % quinta fere minuta , qua reuocantur ad ^gg gdo o ol unius in~ 
tegra partis y ex calculi diuerfitate contrarium y nihili proptereafa- 

ciendumiSed totidem partium atque minutorum efi quarta pars circu- 
liycuius diameter efi a g:g^ proinde areaipfius ah cd circuli dati. 

^ fVEL IN HVNC MODVM, IDEM COLLIGE- 
relicehit.Vraoflenfum efi antecedenti 13 propofitionCy triangulum a ce 
hahere partes y ^ minuta py^^-y : Triangulum uero ac l , fore 

partium ioSjy& minutorum i^iy^Oy^Cyj-^yfj^.Keliquum itaque trian- 
gulum c Icyhahehit partes minuta y ^ 6 ,^ y qua faciunt 

tertiam partem femicirculi adc: & proinde fexies fumpta , conficiunt 
totum circulum datum ahcd, partium quidem i8i<? , gsr minutorum 
55,i3,4,3<?, ^opracis^. quantum uidelicet offendimus eundem circuluy 
per trium hexagonarum lunularum fuhtrafhonem. 
j ^Ytroque igitur modo, hahetur area ipfius dati circuli ah cd : pro- 
inde latus quadrati eidem circulo aqualis. Qmdprafata 13 propofitio- 
nCyinuentum efi hahere partes 53, & minuta 10,7 , 44 , 15 : dimidium 
uidelicet lateris eius quadrati , quod aquum efi circuloycuius diameter 
efiag. Hac autem pradifharumfiipputationum concordia, per trian- 
gulum uidelicet a c l y aut per ipfum triangulum c l e , fidem facit aper- 
tam exafla y atque multifariam tradita defcriptionts ipfius trianguli 
a cfquod hexagonf lunul§ adaquetur. 

0 iiij 
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\ ^^nrecedentif calculi fummaria formula. | 

1 \parres |in. i. s - «. 7.j 

jj ^ Semidum eter a e . 
iBaJis a l trianguli a cl. 
iReliqua bafis l e. 

60 1 o. o. o. o. o. o. o| 

4tl 51. 55. 0. zS. ;3. 21. oi 

i8| 8. 4. t9. 31. 6. 35. o| 

\B<ifislsTn<inguh cis. 

\perpendiCHlaris s t. 

1 ^ Reciangulum t l,<equale circulo abed. 

54 

9 

1S16 

24.14. 58, 33. IJ. 57. 0 
57. 4r. 29. 14. 0. 0. o| 
53. 23. 4. 36. 30. 0. o| 

50.44-37- 0. 0. 0. ol 
41 30.46. 13. 33. 0. 0 

9. 13. 30.46. 3. 0. 0 
55. 23. 4. 36.30. 0^0 

iTri.wgulitm ace. 

\Triangulum acl,hexagon£ lunuU aquale. 
\Triangulum c l e,fexta pars circuli dari. 

1 ^Sexruplu eiufde trianopilii/eu reSlang.t l. 

1558 

1087 

47 ' 

iSt6 

iTriangulum ac g, duabus lunulis aquale, 
^^Tnan^ulumclg, lunula trigona aquale . 
\Lunula autem tetragona habet. 

3117 

20Z5» 

1800 

4r. 29. 14. 0. 0. o- 0 
39.38.1746. 3. 0. 0 
0. 0. 0. 0. 0. 0. 0 


PROPOSITIO XVII. 


Irculum datum in triangulum arquilatcrum cidc 
circulo zqualc tribus modis reducere; Se triangu- 
lum demum, in quadratum. 

CNON ABSVRDVM TANDEM ANNECTERE, 
qua ratione circulus datu^ in triangulum aquilaterum & aquiangu- 
ium , in primam uidelicet reflilinearum atque regularium figurarum 
tranfmutetur . Ipfius nanque trianguli adminiculo ,prafatus cd culus 
in quadratum atquale uel facile reuocabitur . Stt igitur datus circulus 
ah cd, cuius certrum e,dimetientes uero ac&hd,in eodem centro ad 
re flos angulos fefe dirimentes . Subtendantur pofimodum af^ ag li^ 
nea refla, ipfia e femidiametro aquales , per primam quarti elemento- 
rum : in hunc quidem modum, ut uterque arcus af ^ ag, fextamcir- 
cunfirentia partem comprehendat . Diuidatur rurfum arcus aghifa- 
riam,in punflo h:^ conne flatur a h fuhtenfa chorda, cui aqualis fece-- 
tur a i, per} primi eorunde elementoru.Conneflatur poflmodu b i linea 
refla, in dtreflumque producatur ad circunferentiapunflum k..Verip- 
fium deinde punflum k,ipfi dimetienti h d parallela ducatur Im , per^i 
ipfius primi elementorum i quaconueniat cumef^ egfemidiametris, 
in direflum itidemcontinuatis,adpunflal &m. Super refla tandem 

Im, 
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Im, triangulum aquilaterum defcrihatur l m n:per primam ipjius primi 
elementorum : produBo e c jemidiametro in punBum n , notatd<^ue fe- 
Bio ne Uteris l meum a e Jemidiametro iquajit 0. 

a 


^His ita conBruBis , aio triangulum aquilaterum Im n y aquum efje 
dato circulo a c d . Nam (i interno perpendicularem , ^dimidium 
latus 0 Umedia proportionalis inueniatury per Jexti elementorum ‘ ea 
erit latus quadrati , ipfi triangulo aquilatero l m n aqualis . idem porro 
latus yfimiil erit latus quadrati, quod per Jextam , aut aliam quanuis 
antecedentium propoJttionum,ipJi dato circulo colligetur aqualis: ut ip~ 
fa te docehitexperientia.Datus itaque circulus ahedy triangulum 
l m nycidem quadrato, uel aqualibus quadratis erunt aqualia: ^pro- 
inde aqualia adinuicem. 

CIdem aliter. 






R E R V M M A T H E. 

fESTO RVRSVM DATVS CIRCVLVS A B l 
c dyCuius centrum e, undcumfHhtenJts chordis af(^'agjipji aefhni- 
dtametro ^xqualibus , ^ connexis ef & e gfemidiametris : ut in proxi- 
ma ohferuamm extitit figura. dimetiens itaque h d proportionaliterfieu 
media ^ extrema ratione diuidaturin pun^o h : ^ figmentum e h 
iterumproportionaliterinpunBoi , cuipts figmentum maius fit ei ^ mi- 
nus uero i h ^ per ^ofexti elementorum . Subtendatur pofimodum ipfi 
d i aqualis dk^ per primam quarti ipforum elementorum . 'Et per idem 
punUum kjipfi diametro b d parallela ducatur l m,per primi eorun- 
dem elementorum : qu§ rurfum conueniat cum ef& egfimidiametris, 
in direBum continuati 3 ad ipjd punBa l^m. Etcompleaturtrian- 
gulumfquilaterumlmn,0^ reliqua qu^Junt in figura : ut in proxima 
diBum efi circuli triangulatura . 'Roc itaque triangulum gquilaterum 
l m ntipfi dato circulo abcd aquum ejfe,pari quo prius ar^mento con~ 
uincetur. 



«4 
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^Idem rurfum aliccrjbencficio numerorum. 

fQVOD SI IVVET IDEM TRIANGVLVM 
<equiUteriim,uia numerorum inuefti^are>Jicfucito.^^io rurfum datus 
circulus ab cdycuius centrume, unacumfolo dimetiente ac , c^fuh- 
tenfis ah & a d,connexl/que e h e d femidiametris , pxtam circun- 
jcrentia partemfubtendentihus . Abfeindatur ^ojlmodum tertia pars 
ipfius dimetientUyper nonam fexti elementorumyqua fit a ficui addatur 
unius 40 partu ipfus a fpars fexa^fma, atque ipfus partis fexagef- 
ma zl j. 15 praterea fexagefima unius fexagef ma partis eiufdem 
partis fexagef ma , una cum | fexagef ma partis unius pradiS^arum 13 
fexagef marumihocef I primum minutum» 33 fecunda»i^ tertUygp* 40 
quinta . Et inde rejultanti Irnea reBa , aquales coaptenturag^ a h: 

conneBaturgh linea reBa» cum diametro a c 
['^ orthogona»qua ad utrafque partes direBe produ^ 

1 \ Ba» conueniat cum e he!T sd itidem produBis, 


he!ts^ed itidem produBis» 
ad punBal&m.SeBa deinde e n utrique ip faris 
ebe!^ em aquali» compleatur triangulum aqui- 
laterum Im ni^ reliqua»Ht in figura. 
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fHIS ITA CONSTRVCTIS, AIO IPSVM 
triangulum aquilatcrum l m n,aquum efje dato circulo abc d.Sitenim 
de more diameter ac partium izo : erit i^tur a fjimiltum partium 
qua unacumprafatis minutis ejficiunt o 3 40. Tantaejl 
igitur utraque ip/arum a g& a h, Secet autem g h aut Im» dimetiente 
acin punaok. Et quoniamgk perpendicularis efifuper ac : eritigi- 
turagreBai media proportionalis interca &ak.3per corollarium S 
fexti elementorum. Si ducatur ergo aginfeipfam , produflum diui- 

datur per a c : najcetura k . Qttadratum porro ipjius ag ^ habet partes 
1601,0- minuta \-j ,10,16 , 40 : quadiuifaper 

120 partes ipjius a Cidant pro quoto numero partes 1^,0- minuta iiyi, 
^,^1,^1 ,ii,i 6,^2 ,j^o,i^ , 10. Tanta ejl igitur eadem ak : 0-reJidua 
proinde femidiametri, uidelicetek, habebit partes ^6, 0;- minuta 
57j50,7j8,38,33,2i,i5>,4<?,40. ^ His pramij^is,per datum punBum 

a,ipjilm parallela ducatur a o,per 31 primi elementorum , qua conue- 
niat cum e m direSle producla in ipfum punBum 0 . Ef quoniam e ao 
0- ek.m triangula juntinuicem aquiangula( ut ex 1^ primi elemen- 
torum fitmdnijcjlum) erit per quartarnfexti eorundem elementorum, 
ut e a ad a o,jic ekad ipfam k m.Eji autem a 0 partium 103 , minu- 

torum 5532.1, 58 , ,qualiumprafatus diameter ac ejhio : nempe a- 
qualis lateri trianguli aquilateri in eodem circulo dejcripti . Ducenda 
eji igitura o,in ek,jientpartes 4847,c^w/««^4 5(3,51,47, 51, 50, ii, 
17, 36’, 45, 44 : qua diuija per 60 partes e a femidiametri, reddunt 
partesZo , 0;- minuta , ^6, ,<^1 fere:( nullus enim fubfequetur 
error,!! reliqua minutiorum fradiionum omittatur multitudo .) Tan- 
taefligituripfakm: 0- tota proinde Im, eritpartiumi6i,0- minu- 
torum . Quorum quadratum habet partes 110^1^, 

0r minuta ^9, ^S,i6,4.4,^^,i^,ii 16,^6, 40. Tantum efb 

proptetea quadratum ipfius m n,cum eidem Imjit aqualis. A quo qui- 
dem quadrato, ji auferatur quarta pars,utpote partes C^jiS , 0r rninu- 
tai^,yj, 6, 41,8, 3(J, 5, 37, 57, 6, ^1,^40, auferetur poteEiate qua- 
dratum ipfus k m: Et proinde relinquetur quadratum ipfus perpendi- 
cularis n kyper^-j primi elementorum, panium quidem 19585 , 0^- mi- 
nutorum 29 , 51 3 2.0 , 3 , 25 , 48 , kT, 53 , 51 , 20 , 5 . Quorum radix 
quadrata , habet panes 139 , 0- minuta 5(5’ , 53 , 30 , 21 , 31 fere : tanta 
ejli^turipfa perpendicularis n k. Ea: duSiu autem perpendicularis n k, 

in ipfam 
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in ipjkm k m,Jit area trianguli l m n^per 41 primi elementorum :partiu 
quidem 11307^^^ minutorum At^ui totidem partiit, 

atque primorum,fecudorum, & tertiorum minutorum ^ reperta eji area 
circuli, cuiu-t diameter eJl partium ixo,perJextam propojitionem huius 
fecundi lihri-.fed quartorum minutorum . 'Differentia efi igitur, u~ 
nius propemodum quarti minuti: quod ad unius integra partis 

reuocatur, nihili prcrfus faciendum, ji calculi diuerjitas , atque irratio- 
nalium radicum natura debite conjideretur. C Kadixporro quadrata 
ipfarum panium ii^oy minutorum ^i,^t.,iZ,z6,efimediapropor- 

tionalis inter ipfam perpendicularemnk& dimidium latuskm 3 
fmul latus quadrati eidem aquilatero triangulo Imn, &ipji propterea 
circulo dato aqualis. Hac autem offendetur eff partium 106, minu- 
torum 10,15^18,50, quanta uidelicet ex antecedentu ^ praaUegata 
/exta propoftionis inuenta efi calculo. Dato itaque circulo ahcd, non 
modo triangulum aquilaterum , fed & quadratum aquale fmul de- 
fcrihitur. Qmd oportuit feciffe. 

PROPOSITIO XVIII. 

Riangulo squilatcro dato, circulum eidem trian- 
gulo xqualemjuerfa uicc deferibere. 

I rsiT DATVM TRIANGVLVM AEQVILA- 
terum ah c, cuius perpendicularis ex a uertice in hafn h c dedudla ft 
a d . Hac igitur perpendicularis a d , proportionaliterjeu media 0 * ex- 
trema ratione diuidatur in punSlo e , cuius fegmentum maius ft de, 
minus ueroea : quod rurfum proportionaliter diuidatur in punclof, 
cuius fegmentum maius fit a f, minus autem f e,perfapius allegatam 30 
fexti elementorum. Ahfcindatur poflmodum ex ipfa perpedicularipars 
tertia dg, per nonam ipfus fexti elementorum : aut diuidatur angulus 
ah d bifariam fub refla hg,per nonam primi eorundem elementorum: 
coincidet enim bgrefla, in ipfum punflumg.Centro itaque g, ad inter- 
uadum autem ipfus gfcirculus deferibaturfh k:L enim circulus, dato 
triangulo aquilatero ab c erit aqualis. Nam f per antecedentem pro- 
portionem, triangulum aquilaterum eidem circulo aquale deferibatur: 
illud ipfi dato triangulo abead amufim coaquari reperietur. 

f 
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Cidcm aliter. 

€Licehit & eandem circulum , ipji dato triangulo aquilatero a hca~ % 
qualem, alia ratione colligere. Kefumatur itaque datum trian^luah c, 
una cum a d perpendiculari: punHog alterutro duorum anteceden~ 

tiu modorum adinuento.Et diuidatur latus a h proportionaliter in pun- 
Sio l,cuius fegmentum maius jith l,minus uero l a, quod bifariam diui- 
datur inpunSlo m : gs^ dimidia Im proportionaliter diuidaturin pun-- 
Sio n, cuius fegmentum maius fit m n, minus autem n l: g^ conneSlatur 
reSlagn. Centro rurfumgJnteruaUoautemgn , circulus defcrihaturn 
hkfJs enim circulus, eidem aquilatero triangulo ah c duobus argu~ 
mentis conuincitur aqualis. In primis enim, quoniam fimidiametergn, 
ipftgffemidiametroduxta pracedentem modum adinuento, offenditur 
aqualis.Secundofidato circulo n h kf, aquale triangulum aquilateru 
per antecedente propofitionem defcribatur : illud rurfum eidem aquila- 
tero triangulo dato coaquabiturtadeo ut defcriptio unius, reciproca al~ 
teriusfidem efficiat.^Qmdfiinteradp€rpencUcularem,gsr bafindh, 

media 
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media proportionalis inueniaturo ex qua defcrihatur quadratum or 
s t:illud utrique & dato triangulo a h c^^eidem circulo n h kfrurfum 
coaquahitur . Quot i^turmtmis circulo dato aquilaterum triangulum 
defcrilitur i uelipji triangulo circulus jequalis: totide modts quadratum 
utrique confcrihitur aquale.De his ergo fatis. 

PROPOSITIO XIX. 

Blato tandem circulo,duo {imul dcfcribcrc triagu- 
la squilaccra : quorum alterum ipfi dato circulo (it 
«quale, alterius ucrb latera circunferentix eiufdem 
circuli co«qucntur. 

maiorem tandem artis mathematica amplitudine^ antecedentium- 
que propojitionum confirmationem Juuat tadem multis oflendere modis, 
ut duo jimul conjiruantur aquilatera triangula: quorum alterum fit a- 
quale dato circulo, alterius uero Utera circunferetia eiufdem circuli ftnt 
1 aqualia.^Sit igitur datus circulus a hcd,cuius cetrum e, diametri uero 
ac& hd,in eodem centro ad reBos fefe diffefcentes angulos . E/- diui- 
datur e a femidiameter bifariam inpunBo f, per lo primi elementorum, 
atque per ipfumpuBumfreBa ducaturg h diametro b d paraUela,per 
^l ipfus primi elementorum , qu§ efi latus trianguli aquilateriin dato 
circulo defcriptt:^ conneBatur egc^eh femidiametri. Ipf autem gf 
autfh, aqualis fubtendatur b i, per primam quarti eorundem elemen- 
torum:^ per punBui,eidemgh parallela ducatur ^l, qua conueniat 
cum eg&eh femidiametris in direBum continuatis , ad ipfi punBa k 
^ l.lpf tandem ek.autel,aqualisfceturem, 0 ‘ compleatur aquila- 
terum triangulumV.lm: lUud enim ipf dato arculo ab cdinduhitarer 
efi aquale,nempe congruens adamufim triangulo aquilatero per ante - 
2. cedentem i^propoftionem adinuento . ^ Autffuelis ) diuidatur reBagh 
propo rtionaliter in punBo n, cuius fegmentum maius ftg n: 0 * Ipf^f^ 
proportionaliter diuidatur in punBo o p, cuius fegmentum maius ftn o, 
per 30 fixtielementoTuJNdfireBfho aqualis feceturer,coincidetpu- 
Bumr in mutuam e a fmidiametri & ipf us k l interf Bionem : hinc 
3 rurfum coftruetur triangulum aquilatcrumklm. C Adde,quodffece- 
turfp aqualis duplo fegmenti nog^ conneBatur e g , ^produBis eg 
^eh femidiametris, fecenturg k & hl ipf e s atque inuicem aquales: 
connexa k l hnea reBa tranfet per punBum r,entque latus ipfus tria- 

pij 
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guli aquiUteri,quod eidem circulo dato coaquatur. ^ Secuda gars non i 
minus leuiter,atque totidem modis abfoluetur. Subtendatur ergo ipjih o 
aqualis b t; & perpunElumtdpjlgh parallela ducatur u Xy contingens 
ipfasek & elin punHisu ^ x . Ipjt autem euuelex, aqualis/ece-^ 
tur e compleatur triangulum aquilaterumuxy . "Hamtria illius 
latera jimuliunSlay circunferentia eiufdem circuli dati Junt aqualia: 
quoniam fi per aliquam antecedentium propofitionum,reBa fufcipiatut 
aqualis quadranti circunferentia ipfius daticircuUyca offendetur con- 
ttnere^prdcise unius lateris ipfius trianguli uxy: g^ proinde 4 eiufde 
circunferetia quadrantes, tribus lateribus adamufiim coaquatur. ^ 

terit ^ ide triangulu u xy^dato circulo ifoperimetrudn hunc fabricari 
modum.ConneBatur reSia es: 0 ^ illi aqualis abfcindatur ex e a Jemi- 
diametroyqua fit e z^&perpun^m:^, ippgh parallela ducatur ux, 
compleaturque rurfitm triangulum aquilaterum u xyiEfi: enim e qu§ 
ex centro dati circuli, uel ipfius trianguli ifoperimetri , in latus eiufdem 
perpendiculariter incidit, ^ Item ,fi reBafrproportionaliterdiuidatur 3 
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in ipfipunBo t , cuii^ fegmemu maius ptrt,minus uero tfierit rurfum 
punfium t, per quod trafit profatum latus u xjpfus trianguli aquila^ 
teri u xy dato circulo ifoperimetri. ^Corollarium. 

profatis triaguloru defcriptionihuSy gemina fuhorirur circuli qua- 
dratura : nam media proportionalis inter m rg^ r k.,ejl latus quadrati 
ipfi triangulo k.lm, proinde ipji dato circulo a hcd oqualis. Ef fi in- 
ter re^amtUnum latus & dimidium ipfus trianguli u xy comprehen- 
dentem,gy dati circuli Jemidiametrum,media itidem proportionalis Ju- 
fcipiatur,per 13 pxti elementorum, ea erit latus eiufdem quadrati, quod 
dato oquumejl circulo. Sed de his hoc pent fatis . 


PROPOSITIO XX. 



X dato quopia circulo , in quadratum squale traf- 
.mutatOjCuiuis oblato quadrato circulum squalem 
prompciflime colligereratque e diuerfo. 


^ Sit in primu dato cuipiam circulo, cuius diameter ftah dejcriptum 
oquals quadratum, cuius latus ft c d,per fextam,feptimam , uel o^a- 
uam propoftionem:dati uero arculi diameter,cuifit operopretiit oqua- 
le quadratum pariter defcrihereift re 6 laef Ordinetur itaque dimeties 
ah lineaprima,latusuerocdlineafecunda,g^diameieref tertia: 
inueniatur quarta proportionalis, per duodecimam fexti elementorum, 
quo ptgh,ex qua defcrihatur quadratumiipfum enim quadratum,da- 
to circulo, cuipis dimetiens ejie fcooquahitur. 



2. ^Cumenmip[§quatuorline§re^?ah,cd,ef,gh, proportionalesfnt 
adinuicem, utahquidemadipfamcd,fcefadipfamgh:permutatim 

piij 





quoque proportionales erHnt,peri<S quinti elementorumijicut ah adip~ 
jam efyjiccdad ipsag h. ht quadrata i^tur a h ipjis quatuor lineis pro- 
portionalibus dejcripta, proportionalia erunt adinuice,per z i jexti eo- 
rundem elemetoru.Y t igitur quadratu quod ex a h, ad quadratu ipjipts 
^ ^ e f:(tc quadratum quodex cd^ad quadratum 

dh. ci- cf § \\.ipjlusgh. Circuli porro fefeadinuicehahent, 
IslTj ^^^^dtetihus jiunt quOr 

U — ' dratdiperficunda duodecimi elementoru:^ 

qu£ eidem funtegdem rationes ^adinuicejunt 
eadem, per undecimam quintiprfdidlorum elementoru. Circulus igitur 
cuius dimetiens ejl ahidd circulu cuius dimetiens ejief^fe hahetyUt qua- 
dratu quod excdad quadratu quod ft exg h : 'Et permutatim rurjum» 
per eandem i6 quinti elemetorumy ut circulus cuius dametiens ejiahad 
quadratum, cuius latus ejicd, ita circulus cuius dimeties ejl efad qua- 
dratum cuius latus ejlipjagh . Circulus porro cuius dimetiens ejl ah, 
quadrato cuius latus ejl cd,perhypothejisconjhruBione ejl §qualis : 
circulus igitur, cuius dimeties ejl e f,ipji quadrato cuius latus ejigh pe- 
denter coaquatur.^ At ji uerfa.uice oblato quadrato circulum aqualem . 
prompiijsime colligere iuuetdatus quadrati ipjtdato circulo aqualts po- 
natur linea prima, dimetiens eiufdem circuli linea jecunda, tertia 
uerdliheklatus quadrati propojtti in circulum aqualem reuocandi. In- 
ueniatur pojimodum quarta proportionalis , per ip jam iz fexti elemen- 
toruminam illa erit dimetiens circuli, qui eidem expojito quadrato coa- 
quatur. Ytjl{uerbi gratia) prafato circulo, cuius dimetiens ejl ah, datu 
fuerit aquale quadratum,cuius latus ejlcd,&^ propojitum fuerit qua- 
dratum cuius latus ejl gh , cui expediat aqualem dejcrihere circulum; 
fat ut c d latus ad diametrum ah, jic dati quadrati latus c gad quarta 
proportionalem qua ft ef.ipfa enim ef, erit dimetiens circuli,quadrato 
cuius latus e^lgh aqualis. Horum autem probatio geometrica, a demo- 
jhratione primapartis nullo medo diferre uidetur ; mutato jolummodo 
laterum & dimetientium, f militer 0^ quadratorum atque circulorum 
ordine . Vno itaque circulo in quadratum aquale , uel e diuerfo femel 
tranfnutato : cuilibet alteri circulo dato aquale quadratum , datoue 
quadrato aqualem circulum, tanquam ex archetypo promptif ime col- 
ligetur. 
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liber tertivs re- 

RVM MATHEMATICAR VM HACTE- 

NYS DESIDERATARVM, 

PROPOSITIO 1. 

Arum quemlibet arcirm circuli dimidia 
circunferentia minorem, inqueeeunque 
partes inuicem squales in primis diuidere. 

j fVT EX IIS QVAE DVOBVS PRIMIS LIBRIS 
tradita junt tiUiuCque diuina proportionis beneficio , qua in data linea 
refba per mediam ^ extremam rationem diuija conjijiere uidetur,fru- 
Slum aliquem tam in planis, quam /olidis ualeamus elicere Jiguris:doce- 
dum eji in primis , qua ratione datus arcus circuli dimidia circunfetetia 
minor,in quotemque partes inuicem aquales, tum ah 'imparibus , tum 
ab inuicem primis numeris (quos uidelicet fola metitur unitas ) denomi- 
natas diuidatur-Jdque jidijsmo, ha^enus ignoto ,fed facili admodu 

traditionis artificio: Quo tum ad inuennone lateris dati cuiufhbet regu- 
laris polygoni, d queuis numero denominati,quodin dato circulo deferi- 
hendu proponeturitum adegtera non minus utilia, qua iucuda mathe- 
matieg rudimenta,tande peruenire ualeamus. id aute peculiaribus ali- 
quot praceptis fiue documentis, deinde uniuerfali proflare nitemur. 

^Primum documctum,ut datus arcus circuli dimidia cir- 
cunferencia minor in tres partes inuice squales diuidatur. 

ifQYA RATIONE DATVS ARCVS B:fA. 
riam in primis diuidatur, in partes confequenterdpariter paribus 

numeris denominatas , eum folum ignorare putamus , qui mathemati- 
ca nunquam legerit {ne dicam intellexerit ) elementa : cum id per /olam 
tertfj elementorum ab/olui uel facile pofiit. Sit igitur datus arcus a 
b c dimidia circunferentia minor , in tres partes inuicem aquales diui- 
dendus-.cuiusfubtenfa chorda fit ac. Abfeindatur itaque ab eadem ac 
re6ia,pars tertia qua fit a d,pernonam fixti eUmetorum: fufeiteturque 

p iiij 
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reBa d hjfuper eadem a c perpendicuhtriSif er undecimam primi eorun^ 
dem elementorum, kh ipfa deinde perpendiculari d b , abjcindatur rur- 
ptm tertia pars yaua jit b e, per eandem nonam Jexti elementorum . Di- 
uidatur pojhnodum reBab eproportionaliter ,feumedia ^extrema 
ratione inpunBofy cuius fegmentum maius jitbf^per ipjius Jexti 
elementorum.ConneBaturdemumaflineareBa: nam eadem a f» erit 
chorda fubtendens tertiam partem ipjius dati arcus abc. Coaptentur 
i^turipji af aquales a gig h, h cicoincidet enim h c reBa,in ipjumpu^ 
lium c( litipjd te docebit experientia ) eruntquepropterea arcus ag,gh, 
h c aquales adinuicem, per zS tertij elementorum. 



^HauddiJ^imiliuiacoUi^eturreBa fubtendens tertiam partem dimi- 
dia circun ferentia ipjius circuli i quaalioquiex femidiametro jdtisin- 
notejat: jimiliterdati cuiujlibet arcus eadem femicircunferetia maioris. 


^Secundum documentum, qualiter idem arcus circuli, 
dimidia circunfcrcntia minor, in quinquepartes inui- 
cem aquales diuidipoffic. 


SI DATVS ARCVS CIRCVLI, . 
prafata femicircunferentia minor y in quinque partes inuicem aquales 
proponatur diuidendus:jtc facito . E/?o huiufcemodi datus arcus abc» 
cuius fubtenfa chorda ftrurfum ac. Abfeindatur i^turab.eademacy 
pars illius quinta per nonam jexti elementorum,qua fta d. 'Et erigatur 
d punBo a 3 perpendicularis d b : qua per 3 o ipjius jexti elementorumy 
proportionaliterdiuidaturin punBo CyCuius fegmentum maius propor- 
tionale jit de . ConneBatur tandem a e linea reBa: hac enim er'it chor- 
dayfubtedens quintam partem ipjius dati arcus abc. Coaptenturi^tur 

eidem 
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eidem d e d^uales a ffg>g hj) l,l c : quoniam l c coinddet in i^fum gun- 
Bum f , eritque grafatus arcus ahc diuifus in quinquegartes admui- 
cem aquales, fer ig/am i8 tertij elementorum . 


^Tertiam documentum , qua ratione prsfatusarcus 
circulij eadem fcmicircunfcremia minor , diuidatur in 
fepeem parces sequales adinuiccm. 

^VBI PORRO DATVS ARCVS DIMIDIA 
circuli ferifharia minor, infeptem fanes inuicem aquales fefe ojferet 
diuidendus-.hacfroccdendumerituia.Sitrurfum datus arcus ah c, 0“ 
fuhtenfa illius chorda a c:d qua ahfcindaturfars feftima fer iffam no- 
nam fexti elementorum,qua /it ad. Ah iffo autem funclod, perpendi- 
cularis excitetur dh : qua profonionaliter diuidatur in puna-o e,fimi- 
liter ^ in iffo punBo f, cuius fegmenta maiora Jint h e atque df.Con- 
/equenteref, itidem proportionaliter diuidatur in punSlog, cuius feg- 
mentummaiusjttegfer/apius allegatam fexti elementorum.Con- 
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neSiatur demum refla ag: namiila erit chorda Jithtendens fegtimam 
gartem ipflus dati arcus a h c . Coaptentur igitur yger primam quarti 
€lementorumyeidemag<xqualesah,hkMLltn,mn,no, o r , prJfatum 
arcum ah c in jeptem partes inuicem aquales, per eandem 2.8 tertijele^ 
mentorum diuidentes . 



5 " Quartum documentum, de diuifionc pratfati arcus 
dimidia circunfcrcntia minoris , in undecim partes in- 
uicemrurfum squales. 

fNEC MINVS FACILE DATVS ARCVS A 
h Cyprafata femicircunferetia minor , in undecim partes inuicem aqua- 
les diuidetur.Sefla naque parte undecima ipfius chorda a c,quafit rur- 
fum ad,^ ere fla perpendiculari d h : fujficit eandem perpendicularem 
hifariam diuidere in punSlo e, ^ connelhere a e lineam re fiam , atque 
iUi aquales fubtendere a fyfg>gh,h k,k IJ m,m n,no,op ,p r, rc, qua 
prafatum arcum a b c, in undecim partes inuicem aquales diuident. 


^'Quintum documentum, qualiter idc arcus dimidiacir- 
cunfcrcntia minor , in 13 partes inuicc squales diuidatur. 


^Er p pradiflum arcum a b c,in tredecim panes inuicem aquales diui- 6 
dere fuerit operapretium:facienda erit a d tredecima pars ipjius chorda 
a c,& erigenda de more perpendicularis d b , ^ in punflo e hifariam, 
in ipfo autem punflo f proportiona liter diuidenda, cuius Jegmentu ma- 
ius ftbfminusfd. Diuidenda quoque rurfum eritipfa e f proportiona- 
liter in punflo g, cuius fegmentum maius fitfgJNam Ji conneflaturag 
linearefla, iUifubtendantur aquales numero : erit datus arcus a 
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h c,in tredecim partes inuice aquales diJlributus.Vtea qua (equitur ui- 
detur ofiederejigura»iuxta prajcriptu documetum [olito more delineata. 


^ Habes igituruiam apertam colligendi cateras chordas » quapartes 
eiufcemodi arcuum dimidia circunferentia minorum(d reliquis tum im- 
paribus ^ tum primis adinuicem numeris denominatas : quas ob contin- 
gentem earundem reEiarum cum peripharia partibus confufionem , uU 
terius projequi confulto [uperjedemus , 

^Sextum, & generale documentum, quo datus arcus 
dimidia circunferentia minor , in quotcunque partes 
inuicem squales diuidicur. 

^luuat documentum tradere generale, quo datus arcus circuli dimidia 
circunferentia minor y in quotcunque partes inuicem aquales indijfere- 
ter diuiditur.ld autem adimplere non erit dijftcile, ubi propofitum arcu 
in reiiam aquale in primis re/oluere docuerimus: ^arcu uerfa uice col- 
Ugereyoblat§ cuiuis linea reEla^ ipfa dimidia circuferentia minori §qua- 
lemNtrunque porro,una eademq; uia^compediofa quidem 0^ admira- 
tione non indigna , abfolui pojfe tandem comperimus : in hunc modum. 

^Primapars huius documeti , qua datus arcus dimidia 
circunferentia minor, in rectam squalem refoluicur. 

^ Sit igitur datus arcus a b Cybifariam diuifus in punElo b:[tque centru 
circuliycuius datus arcus ejiJeEho,pun^um d. Et conne flantur aby a c, 
h d linea refla : fecetque b d ipfam a c, inpunflo e . Secabit autem b d 
eandem ac bifariam, 0* ad reflos anulos: cum bifariam diuidat eun- 
dem arcum abc. Tangat infuper refla quadam linea fg eundem ar- 
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cum dh c, i» ipfo quidem ^unBo l?,eidedcpardlleld : ^ adre^os pro- 
inde conjifles angulos cum ipfa b d. Inter a b confequenter ^ d e re^idSi 
dud lined proportionales inueniantur ^ quarum minor & ordine tertid 
Jit dhjfuhtendens angulumre^um quijub ae h . VerpunBum uerbhy 
^ 1 ^ utrique ipjkru 

rauela ducatur 

I .X, , kUfer^ipri- 

\ e y mi elemetoru: 

\ / feceturque h k, 

\ &hl, ipjiae 
/ » ueUfsqmde!. 

v.0^- \ / ConneBantur 

\ / demumd 

\/ dh linea reBs: 

qua in direBu 

produBa uerfus contingant reBamfg, in ipjis quidem punBis 
f& g- QuoniamreBafgyinterdf&dgcomprehenJdieJi aqualis da^ 
toarcuiahc. 


^Secunda pars,ut data linea re(5lain arcum circunfcrcn- 
tis, eidem re(ii^a:qualem,ucrfa uice reducatur . 

uerjd uiccy datam lineam reBam, in arcum eidem linea reBa a- 
qualem,reuocare fuerit operapretium : haud dij^imili uia procedendum 
erit. SedhicdereBisuelimintelligas» qua data circunferentia partem 
ejficiunt ipfa dimidia circunferBia minorem. Sit igitur data linea reBa 
a y y bifariam diuifa inpunBo c : tangenfque circuli feBionem dc e(cu~ 
ius centrum f) in ipJopunBo c: & conneBantura fefb f linea reBa. 
V-rit igitur ab ycum eadem cf ad angulos reBos confiituta.^tf conne- 
Banturge cst‘g h linea reBa,Jecabitur eadem gh ab ipfa cf bifariam, 
ad reBos angulos-.eritqueg h ipf a b parallela , quemadmodum ex 
4 2-8 primi elementorum concludere haud dijficile eB. Inter ipfas 

poBmodumg c^gk, dua linea proportionales inueniantur , quarum 
minor ^ ordine tertia ft gljubtendens angulum rcBum quijub gk l. 
Ver punBum denique ly utrique ipfarum a bel^gh parallela ducatur 
m nyper^iprimi eorundem elementorum . Aio itaque, reBammnefe 

chordam 
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chordam illius 
arcus, qui data 
a h linea reSIa 
efi aqualis:cu- 
iufmodi uide~ 
turelje reSlad 
e, eidem mna- 
qualis, fuhten - 
dens ipfum ar- 
cum dee , qui 
proprerea eide 
a h linea reBa 
de necej?itate 
coaquatur. 


^Tertia pars principalis, qua ratione datus arcus in 
quotcunquepartesinuicem arqualcs flcdiiiidendus . 


fHIS IN HVNC MODVM PRAEOSTENSIS, 
cum datum arcum dimidia circunferentia minorem, in quotcuque par- 
tes inuicem aquales diuidere fuerit operapretium:jic facito . Datus ar- 
cus in lineam reSlam, per antecedentem primam partem refoluatur: ^ 
ah ipfa linea reBa,ah/cindatur quota fiue ordinata pars, ah eo denomi- 
nata numero, per quem propoftus arcus fefe ojferet diuidendus . Eadem 
infuper quota pars, in arcum aqualem uerfa uice reducatur, perpeun - 
dam huiuf e documenti partem:hoc ell, inueniatur chorda , qua eunde 
particularem fuhtenditarcum.1<iam huiujcemodi chorda , toties ipf ar- 
cui datovoapTahitur,quot fuerint unitates in ipf partium expofto nu- 
meroM.ac autem clarius dignofeentur, f familiari ^ oh oculos expofi- 
ta de/criptione,de more fuerint elucidata. 

^ Sitiatur datus arcus circunferentia circularis ah c , cuius centrum 
d, chorda autem a e c,hifariam quidem partitus in punSh h,ah ipfo ui- 
delicetfmidiametro d h:quem arcum a h c,in tres partes inuice aqua- 
les (exempli gratia) diuidere fit operapretium. Inueniaturigiturin pri- 
mis redla linea eidem arcui aqualis , per primam partem huiufce docu- 
menti, qua fitfg, tangens ipjum arcum ah c, atque hifariam diuifa in 
ipfo pundlo h:adminiculo uidelicet proportionalis a h , inter a hgf;^ae. 
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lineas re^as adinuenta, 0* ipjius k / parallela, <jua chorda a ecefla- 
^ualis . Ah/cindamrpojhnodum ah ipfafg linea re6la , pars tertUiper 
nonam fexti elementorum, ^ua Jitfm , cui aqualis pcemr m n:erit ita^ 
que ng reliqua pars tertia totius linea re^a fg , diuideturqueprafata 
m n tertia pars lifariam,in ipfo quidem punHo h. 



d 


His in hunc modum ahjolutis , conneflantur d m atque d n linea re^a, 
qua fecent datum arcum a h c in pungis o ^ n conneHatur h o li- 
nea redla, una cum ipfa or(quafecetdh femidiametrumin pundlos) 
interho atque os lineas reBas, dua linea proportionales inueniantur, 
per doBrinam primi libri,quorum minor ^ ordine^fitot ,fuhtendens 
angulum reBum 0 s t . 'Et per punBum t,ducatur reBa u x , ipjifgpa- 
radela,per^i primi eorundem elementorum, atque inter d m &dnre- 
Bas comprehenja . Erit enim reBa u x , chorda qua fnhtendit tertiam 
partem ipjius dati arcus ah c. Hinc igitur u x , tres fuhtendantur aqua- 
les: ut in ipfa cotinetur fgura. Haud aliter faciendum ejje uelim intelli- 
gas,de cateris ipjtus dati arcus, uel alterius cuiujcunque partihus , tam 
ah impar'ihus,qudmdpr'im'is adinuicem numeru denominatis . ^Hofu 
porro documentorum traditiones , in prafentiarum nullo alto quam 
oculari , epy ad iujlam circini rationem ohferuato , confirmauimus de- 
monjlrationis examineine uolumen hoc,alioqui fam amplum, oh uarias 
atque dijficiles reBarum fupputationes,in iniujium contingat foliorum 
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producere numerum. Qj^jic^uts fbrjitan Orodomajtix^^ adcalum- 
nUmjfotius^quam ad frugem natus homuntio^minus grohauerit: pra- 
fet( dummodo id concedatur) meliora, confideret quantum inter ft 
inter improhum ohtreSiatorem, eum qui aliquid non minus gratum 
quam utile, pro concejja ingenij dexteritate molitur, 

^Corollarium primum. 

8 ^ Omnis igitur reBilineus angulus , proinde angulus reclus ah ipfo 

quadrante dimenfus, in quotcunque partes inuicem aquales diuidetur. 
Cum enim arcus ah ipfi angulo comprehenfus ,fit dimidia circunferen- 
tia minor, is diuidi poteB in quotcunque figmenta adinuicem aqualia: 
fine antecedentibus quinque primis documentis ( unamquanque fiBio - 
nem,in quotlihetrurfum partes inuicem aquales diuidendo)fiu generali 
partitione,iuxtafixti documenti traditionem, uti libuerit. 

^ Corollari u m fecu n d u m . 

^ ^ Circunferentia injuper dati cuiujlihet circuli , in quotcunque partes 
inuicem aquales pendenter diuifihilis erit. Diuifo enim ipfius circuli 
quadrante, in liberas partes adinuicem aquales -.quadruplum uniufcu- 
iu/que partis, ejficiet totius circunferentia partem fimilemtipsdue qua- 
drantis pars eiufdem circunferentia refiituet a quadruplo numero de- 
nominatamMf tpote ,fi quadrans diuijus fuerit in fieptempartes adinui- 
cem aquales, quadruplum fiptima partis illius , erit totius circunferen- 
tia pars fieptima : ueleadempars fiptima, eiufdem circunferentia pars 
uigefimaoBaua.Lt in huncmodum de cateris. 

^ Corollari u m ter ti u m . 

€ Omnis praterea reBilineus angulus,fub quauis ratione data propor- 
tionaliter diuidetur. Sit enim datus angulus reBilineus a b c,fub ab & 
b creBis comprehenfus : datauero ratio, fub qua idem angulus diuidi 
iubeatur,quadad e. Circa igiturpunBumb, ex alterutra duarum ab 
uelac 3 circunferma defiribatura fciqua ipfius anguli a b c,ueram 
adcentrum relatam exprimet quantitatem . Conuertatur itaque , per 
primam partem antecedentis fixtidocumenti,arcusafcin lineamre- 
Bam,qua fit gh. Deinde fiat ut dadcificgh reBa3ad quartam propor- 
tionalem h ^,per 12 fixti elementorum.JpJapofimodum h k linea reBa, 
in arcum ipfius reuocetur circuli [cuius centrum b ) per fecundam parte 
eiufdem fixti documenti:utpote,in arcum cf. Erit igitur, ut arcusafc 
ad arcum cffic reBagh ad reBam h k; proinde ut d ad e, per unde- 

cimam quinti eorun^m ekmentorum.ConneBaturergo reBa bfhn- 

qq 
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guluf itaque ahc, ad angulum chf tandem rationem obtinebit , quam 
arcus afcadarcumcftferultimami^jiusfextielementorum: ^ con~ 

fequeter qua. 
dad e. 

^ Subcorol 
larium. 

^ SeBori^- 
turbc di fub 
eadem ratio- 
ne qua dad 
e 3 diuifus e- 

, ^ , , p ^ rit: Je habent 

g , enim feflo- 

res adinuice, 

uti^ji arcus ab eifdem feBoribus comprehejiy^er eandem ultimam fexti 
elementorum. ^Corollarium quartum. 

^ Vnaquaque ^raterea multangula atque regularis figurareBilineat 
in dato circulo deferibi confequenter uel facile poterit . Kegulares enim 
appellantur figura reBilinea 3 qu§ aqualia habent latera , ^ angulos 
pariter adinuicem aquales. Ha autem in circulo deferibi dicuntur,qud- 
do unufquifque figura angulus circunferBiamipfius circuli tangit 3 per 
tertiam quarti libri elementorum dijfinitionem.T>iuifa autem circun fe- 
rentia in tot partes inuicem aqualesyquot funt latera uelanguli in data 
figura reflilinea , ^ ad fingula proxima diuiftonum punBa applicata 
linea reBay cadent fingula linea reBa intra circulum 3 & per fecun- 
dam tertij elementorum : concurfus autem laterum ipfs angulos conti- 
nentiumyin eadem circunferentia de necef itate confifient . 

PROPOSITIO II. 

X triangulo ifofcelcjcuius unulquilque anguJus,qui 
adbafin duplus fit reliqui:c£tera ifolcelia colligere 
triagula, quorum uterque angulus qui ad ipfam ba- 
fiojcas rationes ordine fer uct ad reliqu um,quam da- 
ti numeri fiipcr binarium ad unitatem. 

^ Deferibatur igitur in primis triangulum ijofcelesab c, cuius uterque 
angulus qui ad bafin b c duplus fit reliqui anguli quijub b a Cyper deci- 
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2 mam quartielementorum. fFit autem huiu/cemoditrUngulHiJofceles 
( m iUius ^erfiringamus artificium ) fi latsis ah uda c proportionalitery 

pu media extrema ratione diuidatur , figmento maiori aqualis 
fiathafisigfahc.Centropofimoduma,interualloautemah uelac, de~ 
ficrihatur arcus circuli b d cfihenden r ig/am re^am fiue hafin b c tria- 

3 guli ab c.^His in hunc modum graparatis, diuidatur in primis arcus a 
a cin tres partes inuicem aquales, per primum,autfixtum documentum 
antecedentis prima propofitionis, cuius tertia pars fit b d: & connexa- 
turad^ delinea reSla. Triangulum enim a d c erit ifofieles ^ ^ ha- 

4 bebit unumquemque angulum quiadbafin dc triplum reliqui.^Dmi- 

datur confiquenter prafatus arcus b d cMfdriam in punflo e , per^o 
tertij eementorum-.g^ conne^antura e & e c linea re fla . Quoniam 
triangulum a e ederit rurfum ififceles: uterque illius angulus qui ad 

5 hafin e c,quidruplus reliqui anguli quififb eae. ^ Diuidatur infuper’ 
arcus € c in quinque partes inuicem aquales ,per ficundum uelfextum 
ipfius antecedentis prima propofitionis documentum, cuius quinta pars 
Jit e fixonneflanturque af,& fc linea refla.Trianguli nanque ifo/celis 
af c ,uter que angulus qui ad bafinfcquintuglus erit reliqui, quarta 

C uidelicet parte quadruplum excedens qui fub a e c.^htfiarcus d cbifa- 
riam diuidatur m pundog,peripJam 30 tertij elementorum, & conne- 
Bantur a g g^rge linea refla: erit confequenter tria ngulum age ififie- 
ies, habens unumquemque angulum qui ad bafin gcfixtuplum reliqui, 

7 bts enim triplus ejfiicit fextuplum. ^Vraterea,fi arcus gc in fieptem par- 
tes inuicem aquales diuidatur, per tertium autfixtum documetum eiufii 
de prima propofitionis , cuius feptima pars fit gh , coneflaturque ah g^ 
h eline a refla:uterque angulus qui ad bafin hc ipfius ifiofcelis trianguli 
ahc, reliqui anguli fiptuplus erit , nempe fixtuplum qui fub age una 

8 fixtafuperans. ^Qonfiequenter,fiarcPtsecbifariamdiuidaturinpun- 
flo iyper^o tertij elementorum , g^ conne flantur ai g^ i c linea refla: 
triangulum a i c erit pendenter fifieles, g^ habebit utrumque angulum 
qui ad bafin i cofluplu reliqui, quadrupli uidelicet qui fub a e c duplis, 

<) ^Item fi arcus d cin tres partes inuicem aquales diuidatur , per ipfum 
primum autfixtum antecedentis prima propofitionis documentu, cuius 
tertiaparsfitck, g^ conne flantur a k g^kclinearefla:fiet rurfum 
triangulum ifofceles a k c, cuius uterque angulus qui ad bafin k. c nonu - 

10 plus erit reliqui,hoc e fl, tripli qui fub a dc triplus. ^ Diuidendo pofl- 
modum ipfum arcum fc bifariam in punflo l, perfapius allegatam 30 

qifj 
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terttj elementorum, 0 ^ connexis de more a l & Ic lineis re^it -.trianguli 
ijofcelis a Ic quilibet angulus qui ad hajtn l creliqui anguli decuplus 
eritjiue quintupli qui fub afcduplus. ^Infuper, fi arcus Icin dece par- ii 
tes inuicem aquales diuidaturfioc efi in duas^^ qualibet in quinque, 
cuius decima pars fit lm,conneSlanturque amepir m eline a refla-.tria- 
gulum ifiofcelesam c,habehitunuquemque angulu qui adbafin mcun- 
decuplu reliqui , hoc efi decuplu qui fub alcuna decima parte fuperate. 
^Diuidatur praterea arcus gc bifaria in pun^o n,peripfam 30 tertij 12, 
elementoru, 0 conneBantura n 0 nc linea reBaifiet enim triangulu 
ifbfceles anc , cuius uterque angulus qui adbafin n cdodecuplusfieu bis 
fextuplus erit reliqui. ^ Qtfid fi arcus n c in duodecim partes inuicem a- i j 
quales diuidaturyprimo quidem in duas ,0 qufiibet rurfium in duas, 0 
tandem qualibet in tres, cutus pars duodecima fitno, 0 conneBantur 
.ao 0 oc linea reBafiet rurfium triangulu ifioficeles ao c, habens utris- 
que angulum qui adbafin 0 ctredecuplum reliqui, hoc eB,dodecuplum, 
quifiub anc una duodecima parte fiuperantem. ^Haud difiimili uia,fi 14 
arcus h c bifariam diuidaturin punBor ,per ipfiam 30 tertij elemento- 
rum ,0 conneBantur ar 0 rclineareBa: unufiquifique angulus qui 
adbafin rc ipfius trianguli ifofcelis a rc, eam rationem habebit ad reli- 
quum,quam 14 ad unitatem-.erit enim bis feptuplus qui fub a hcconti- 
tur. ^ Adde,quod f arcus fcin trespartes inuicem aquales diuidatur, 
cuius tertia pars ftes, 0 conneBantur as 0 sc linea reBa:confurget 
rurfum triangulum ifofceles a s c, cuius uterque angulus qui ad bafn s c 
eamrationem habebit adreliquum,quam^ ad i, nempe ex quintupla 
ratione ipfusanguUafc adjuum reliquum terfumpta refultantem. 
^Voflremo, fi arcus i c bifariam diuidatur in punBo t,conneBanturque t-C 
at 0 tclineareBa-.caufabiturifofceles triangulum a tCyCuius uterque 
angulus quiad bafn tc,fedecupluseB reliqui, hocefi, oBupliquifub 
a ic duplus : quanto enim minuitur arcus bafs , tanto uidetur augeri 
contentus adipfdmbafnangulus. C Et deincepsin hunemodumde 17 
cateris ifofcelibus triangulis faciendum , acpendemercotinuandum effe 
uelim intelligastquorum deficriptiones particulares , tum propter laterii 
atque bafium eorundem triangulorum confufionem , tum ob infinitum 
illorum progreffum, ulterius exprimere iure fuperfidemus . 

eSupradidiorum dcmonftratio. 

CQ_V0D avtem in primis VTERQVE 

angulorum 
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angulorum qui ad bajin d c ippus trianguli ifofielis adc, triplus pt reli- 
cui anguli d a cpc demonpratur. Angulus enim h ad ^ui ad centrumy 
duplus eP anguli hcdqui ad circunjerentiam ,per lo tertij elemento- 
rum . Angulus autem ac d continet angulum acb dimidium pra- 
ter ea ippus anguli b a d. Demitur itaque ab ipfo angulo bad dimidium^ 
illudque additur angulo a c b . Angulusporro a cb duplus efi anguli 
b a CyperconPruSlionis primariam hypothepn. Ef proinde angulus acd 
duplus eB anguli da c» atque bis duplus dimidii anguli bad . Efl au- 
tem angulus bad dimidius ippus anguli dac, perippm anguli con- 
PruHionem : fubtendit enim arcum bd , qui e^ dimidium ippus ar- 
cus adc . Dimidium itaque eiufdem anguli bad, facit unum quar- 
tum ippus anguli dac. B/^ autem duplum unius quarti , efficit qua- 
tuor integri quarta , qua unum refituunt integrum . Angulus igitur 
acd( clp* proinde illi aqualis adc) duplus ef anguli dac^ ^eundem 
praterea angulum dac fcmel comprehendit . Triplus ef itaque uter- 
que angulus quiadbapn dc^reliqui anguli quipib dac. 

fHAVD DISSIMILI VIA OSTENDETVRi? 
uterque angulus qui ad bapn e c ippus ipfcelis trianguli aec, quadru - 
pium fore reliqui anguli eae. Angilus nanque baCy duplus eft 
rurfum anguli ecb : quapropter angulo ac b additur dimidium ippus 
anguli b a e, 0- idem anguli dimidium ab eodem angulo bae fubtra- 
hitur. Et cum angulus a cbpt duplus angulib ac: is igitur duplus e^ 
anguli e a c^atque bis duplus dimidii ippus anguli b a e.Dimidium por- 
ro anguli b a epmul ep dimidium ippus anguli e a c: cum illi per cdfru- 
Bionempnt adinuicem aquales . Quodautem dimidij bisepduplum, 
duo facit integrainempe dimidia quatuor y qua duo conpeiunt integra. 
Angulus igitur a c e illi cor^uenter aqualis a e c ) duplus e^i an- 

guli e a Cy^ eundem inpiper angulum e ac bis comprehendit . Qua- 
druplus efl propterea uterque angulus qui ad bapn e Cy reliqui anguli 
quifubeac. 

fIDEM QVOQVE DEMONSTRARE LICE-^o 
hityper triangulum a dc . Angulus enim dae efltertia pars anguli 
ea hy& proinde ippus anguli e a Cyqui eidem angulo eabperconBru- 

Bionem 
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Bionem efi (Xcjualis . ht quonUm angalns d ae duplus eBan^tdi e cd, 
per ipftm 2,0 tertij elementoru : erit idem angulus e cd dimidium unius 
tenij,^ proinde unum fextum anguli eae. Angulus porro a c d,ojlen- 
fus efi triplus anguli dac: angulus i^tur ace triplus ejl anguli e a Cy 
^ jimul bu triplus unius fexti eiufdem anguli eae. Bis autem tria fex- 
tayejficiuntjexta Jex,qua unum ualent integrum . Angulus igitur ac e 
( & illi confequenter aqualis aec) triplus efl anguli e a Cyg^ lUu pra- 
terea femel comprehendit . Quadruplus eB itaque angulus uterque qui 
ad hafin e Cyreliqui anguli qui fub eae- Qua oflendenda fufeeperamus. 

I ^Bifdem quoque argumentis demonfirare licebitypropojitas angulorum 
qui ad bajes reliquorum ifofcelium triangulorum rationes, ad eum an- 
gulum qui fub ipjis aqualibus lateribus continetur: comparatis tum 
inuicemytum cum ipfo a e c triangulo, ceteris ijofelibus triangulis, atque 
eorundem triarigulorurn angulis . 


^Aflumpti confirmatio. 


2.1 ^ Quod autem duabus inaqualibus quantitatibus datis,f tantum au- 
feratur dminore, quantum ipf maiori additur yaugmentetur ipfa maior 
fupra minorem eadem parte bufumpta: jic confirmatur .-Sit emmreBa 
linea a b ipfius cd ( tterbi gratia ) dupla : ^ detrahatur ex ipfa minore 
pars b dyip/ique maiori a b fuperaddatur.Clarum efi ab reBam, auge- 
‘ rifuperdcipfa b d parte detraBa-.qua eidem a b rurfum adiunBa, au- 
get quoque rurfum eandem a byprafata parte b d. Quare reBa b d au- 



bus quibufeunque, gfT f~ 

militer propoftis magnitudinibus, angulis. 


COcuIaris prxdi(i!Iorum experientia. 

iuuet autem ab injfeBione oculari, fupradiBorum facere pertculu: 
centro Cyinteruallo autem ch,defcribatur arcus bu x : atque circa pun- 
Bum a,inuariato circino , arcus uy , qui priorem in ipfo a b Utere , 
punBo u de necef itate fecabit . Accipe tandem officio circini , quantus 
arcus fuhtendatur de circunferentia uy , ab angulo quiadetcuUifcun- 
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que uolueris ij(>p:elis trUnguli: nam toties idem arcus cdtinehitur in cir- 
cunferentia b u x,quoties uterque angulus qui ad hafin dicitur cotine- 
re reliquum- 

^Corollarium , de regularium polygonorum dc- 
fcriptioncjin dato circulojDcrifofcelia triangula. 


^'DATVM IGITVR Q^VODVIS POLYGONVMi4 
aquilaterum & aquiangulum , in dato circulo uel facile dejerihetur- 
Ytenim undecima quarti elementorum 'Euclidis , ojficio trianguli ijo- 
Jcelisy cuius uterque angulus qui ad bajin duglus efi reliqui ^pentagonu 
aquilaterum gr aquiangulum in dato circulo dejcrihitur-.hauddifimi- 
li uia catera polygona aquilatera & aquiangula^admmiculo reliquo- 
rum ijofcetium triangulorum, quorum anguli qui adbaf neam ratio- 
nem ordine feruant ad reliquum , quam cateri numeri fupra binarium 
ad 'ipfam unitatem,dejcribi uel facilipoterunt. ^ Ytfpropofitum fuerit 
( exempli gratia ) heptagonum regulare, hoc e^i, aquilaterum aqui~ 

angulum, in dato circulo a b c deferibendum : congruendum eritjn pri- 
mis triangulum ijofceles de f cuius uterque angulus qui ad bafn e f tri- 
plus fit reliquiyUtin hacpropoftione traditum ejlMuicpojbnodu trian- 
gulo d ef aquiangulum triangulum in dato circulo ab c dejcrihatur,pev 
fecundam quarti elementorum, utpote triangtlum eifdem literis ab c 
de f gnatum. Et quoniam uterque angulus qui ad bafn e f triplus efi re- 
liqui: uterque f militer angulus qui ad bafinbc, reliqui triplus erit . Et 
a proinde uterq; ar^ 

cusab^acytri- 
j \ plus erit confique- 

^ff / \ iX ter ipfius arcus h 

f j \ \\ Cyfubtendhque de 

^ II / \ \ \ necef itate ter ba- 

/\ I / / \ \ \fin fiue reSldb c, 

/ \ a/ / \ \, qua efi latus ip- 

i \ V / \ heptagoni re- 

\^ ^ \ // flaris. Si coapte- 

I \ 'xX / \ /y igitur ipfi b c 

I \ linea refla aqua- 

I V'"" lesag,gh,hb,ck, 

^ ^ H 
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k 1,1 er prima quarti elementoru : dcfariptu erit in dato circulo ahc, 
heptagonum agh l>ckl . Quod in primis confiat ejje aquilatcrum: tl~ 
Uhs nanque latera, eidem hafijeu re^at h c funt aqualia , epT proinde a- 
qualia adinuicem. ^t eadem latera fuhtendentes arcus , inuicem pariter 
aquales: quoniamin eodemcirculo , aquales reBalinea aquales aufe- 
runt arcus, per 18 tertij elementorum. ^ Voterit ^ uterque arcus ah 
^ a c,in tres partes inuicem aquales prima fronte diuidi , per primum 
dut fixtum antecedentis prima propofitionis documentum : a b quidem 
in punflisgcpr h,g^a cinpunBls k&l. Nam connexas ^g>gh , h b, 
ck,kl,lalineisreBis, idem heptagonum aquilaterumaghbck lin 
eodem circulo defiriptum erit -.horum fiquidem arcuum quilibet ip fi b c, 
0“ omnes proinde inuicem funt aquales. In eodem porro circulo ,fub a- 
qualibus arcubus aquales reSla linea fubtenduntur , per 2.9 tertij ele- 
mentorum. ^ kequilaterum efi igitur ipfum aghbckl heptagonum: 
aio quod 0 aquiangulum . Quilibet enim angulus ipfius heptagoni ag 
hbc klfubtendit quinque partes inuicem aquales , qualium tota cir~ 
cunferentia efifeptem : 0 anguli qui fuper aquales deducuntur arcus, 
fibi inuicem (unt aquales, fiue ad centrum ,fiue ad circunferentiam de- 
dufli fuerint, per 17 ipfius tertij elementorum . Aequiangulum igitur, 
0 aquilaterum,prafatum heptagonum aghbck 1,0 in dato circulo 
promiffa facilitate defiriptum. fHaud difiimili uia cum triangulo ifi- 
fiele, cuius uterque angulus qui ad bafin quadruplus fu€ritreTiqui,no- 
na^num aquilaterum 0 aquiangulum , inipfo defiribetur circulo: 
Similiter 0 undecagonum, coadiuuante triangulo ifofiele, cuius uter- 
que angulus qui ad bafin quintuplus fuerit reliqui. 'Et deinceps in hunc 
modum,de cateris regularibus polygonis . 

^Notandum. 


MfC^VA RATIONE AVTEM POLYGONVM 
qucduis aquilaterum, 0 aquiangulum > circa datum circulum deficri- 
batur, aut circulus tam in dato polygono regulari, quam circa idem re- 
gulare polygonum: ex iis quafuper quartum elementorum Euclidis, de 
pentagono atque hexagono confcripfimus, colligere non efi dijficile : ut- 
pote , qua cateris quibufiunque polygonis pojjuntindifierenteradcom- 
modari. 
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PROPOSITIO III. 



Atus dat? cuiuflibecmultanguls atque regularis fi- 
guric, quas in dato circulo deferibenda proponetur, 
alia ratione colligere . 


^idin primis uniuerfaliter abjaluemus, per fecundam uidelicet partem i 
fexti documenti antecedentis prima propoftionisiinuentendo quippe li- 
neam reSlam^ qua datam circunferentia partem, d qua propoftum de- 
nominatur polygonumfuhtender e uidetur. Sit igitur datus circulus, cu- 
ius diameter a h, centrum uero cdn quo quidem circulo, operapretium ft 
defrihere pentagonum ( uerhi gratia ) aquilaterum aquiangulum. 
Vertenda erit igitur in primis ipfius dati circuli periph§Yia , circunfere- 
tiaue,in lineam re^am,per primam aut fecundam propofitionem ante- 
cedentis fecundi lihri. Ab ipfa deinde linea reBa,fecanda erit quota fiue 

ordinata 
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ordinatafars,pereum expreffa. numerum , 4 cpuo datum ^ inhiben- 
dum polygonum denominaturi utpote quinta, per non xm fexti elemen- 
torum . Hinc igitur (^uintce parti circunferentice , aqualis eflo re^adct 
tangens ipfum datum circulumiatque bifariam diuifa in ipfo punflo a, 
ad re flos angulos cum a b Jemidiametro conjiituta . ConneBantur 
pojhnodum c d atque c e linea recla , qua Jec-tit circuli periphariam in 
psmBis f g:& conneBdtur a f glinea reclaifecetquef gipfum 

diametrum ab in punBoh . E) it igitur fgipft de parallela : (^ bifa- 
riamdiuifaab eodem circuli dimetiente , in punBo h . Inter afeonje- 
quenter&fh reBas,dua linea reB§ continue proportionales inuenia- 
tur,per doBrinam antecedentis libri 'primi: quarum minor, gp* ordine 
tertia ,ftfk , fubtendens angulum reBu qui fubfh k . Et per punBit 
■k, utrique ipfarum d e atque fg parallela ducatur l m,per 5 1 primi ele- 
mentorum , intere dat que ce reBas comprehen/a. His in hunc modum 
conftrttBis , erit reBa l m latus pentagoni aquilateri aquianguli in 
eodem circulo dejcriptiinempe futftendens arcum n r, ipli d e quinta cir- 
cun ferentia partem reprafentanti aquale. 'Subtendantur ergo eidem l m 
aquales, n o,ob,bp,pryg^ or,regularepentagonum nob preompre- 
hendentes .Haud aliter hep‘tagonum,aut datum quoduis aliud polygo- 
num regulare, in eodem circulo deferibere licebit. 

^Quod autem ipfalm Jit latus pentagoni, g^lpfa proinde fecunda 
pars praallegati fexti documenti antecedentis prima propojttionis fide- 
lis gsr utra : f olito numerorum examine , inhunc modum confirmatur. 
Supponatur itaque , circuli diameter a b fore partium 120 ; proinde 
femidiameter a c fimiliu partiit 60 . Q^lium aute partiit diameter eji 
jzOytalium 55,23^4, ^6 , 52 ,per 

ofrenfam circunferentia rationem adipfum diametru. Qmnta pars igi- 
tur circunfcrentia,hahet partes minuta 27 , 4, 36,55, 22, t4; ta- 

ta eji igitur tpfa de,g^ illius dimidia dafimilium partium yj,gT tni- 
nutorum 41,32,18,27,41, 12 . Horum autem quadratum,hdbet partes 
1420,^^ minuta ^Z3^63iz,^6,z6,i9,io,ij3/3f.y.quaiuBa^Coo parti- 
bus quadrati fimidiametri a c,coficiunt quadratu ipfius dc,per^jpn- 
mi elementorum, partiu quidem 6ozo,g^ minutoru ^z, 36,12,46,26, 
i5>,io,i7,4vQ«or« radix quadrata,hocefi, ipfadcreBa, habetpar- 
tesjOyg^ minuta 51,25,5,18,32,30. Et quonia triangula cd a gj;’cfh, 
funt inutcem aquiangula , per z^ , g^ ^z primi elementorum : erit per 
quartam fexii eorundem elementorum , utcdadipfamda, ficefad 
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i^fdmfh. Veruul^atam igitur ejunmor proportionalium numerorum 
regulam , prodibit fh nota longitudinis, partium quidem 3 1 j minu- 

torum propemodum 53: quorum quadratum habet partes io \% , ^mi- 
nuta 40, 15 . Horum autem radix quadrata yhoc eflyipfach yContinee 
partes minuta 9:^ proinde rehquah a,eritpartium 

9,^ minutorum . Quadratumergoipjtushahahebitpar- 
tcsZ^fC^ minuta ^o,^6}j:\.'i)^9349ii^i^^,7i:quaiunBa quadrato ip- 
fusfh^ conficiunt quadratum ipfius fia yperipfam 47 primi elemento- 
rumypartium quidem \ioiy(^minutorum\iytiy\\y'i.9y^9y\%y 43, 
Horum autem quadrata radix, Jeu reSia fia, habet partes 33 , &minuta 
i2.,<^iyZy,-^-jyfere. Vernonam itaque propofitionelibriprimiytertia pro- 
portionalis fik habebit partes minuta horum quadra- 

tum partes 1046,^ minuta 5^18, 11, 3 6" . A quibus fi detrahatur qua- 
dratum ipfius fi h, relinquetur quadratum ipfius h k , partium quidem 
minutorum i^,i,zi,}6:quoruffj radix quadrata,fiuereBahky 
habet partes 5,^ minuta i4.yiOyi^, 16. Etproinde tota ck erit partium 
^6,^ minutorum i,34,34ji5 . Atqui propter ipfa triangulae ad ^ 
ck / inuicem aquiangula,efi per quartam fiexti elementorum , utcaad 
ipfamadyficreSlack adipfamk l. Tres autem prima nota fiunt, nota 
er it igitur quarta proportionalis k koffendeturque habere partes 35 > 67 ' 
minuta I3,453i5,z8,i8;^«*e duplatayejficiunt totam k / lineam reSlam 
partium minutorum ijy^o,}!, fere.Tantum efl itaejue latus pe- 

tagoniyin dato circulo deficripti: nam tantum quoque , ex Vtolemaide- 
prehenditurcalculoipaucis duntaxat minutis exceptis, ex toties iterata 
quadrata radicis, ^ cubica pariter inuentione nonpracifia , tantaque 
fiupputatignum multitudine , bono ture deperditis proinde nihili 
faciendis .idem pendenter ofiendere licebit, de dato cuiufiuis alterius po- 
lygoni aquilateri ^ aquianguli Utere. 

^Laterum infigniorum aliquot polygonorum regularium, 

in dato circulo deferibendorum, particularis adinucntio. 

^luuat infuper ele florum aliquot, infigniorumue polygonorum regula- 3 
rium,in dato itidem circulo deficribendorum, a numeris potfiimum ad- 
inuicem primis denominatorum latera,peculiaribus , recenfique d nobis 
excoctam adinuentionibus reddere notainon alio quidem, qadm ocu- 
lari. 
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lari, C7* ad iujlam circini rationem examinato dijcurjif confirmare : id 
enim prafens cogeretur excedere uolumen. 'Exponatur igitur datus cir- 
culus a bcd, binis dimetientibus ac^bd.in illius centro e ad reBos 
fiefeinuicem dirimentibus angulos , in quatuor quadrantes difiributus. 
Sitpraterea circunfcripti quadr ati latus fg,hifariddiuijum, & ipfum 
contangens circulum in punEio b , atque ad reEios angulos cum b e fe- 
midiametro confiitutum:und cum e'iufdem circunfcripti quadrati femi- 
diametris e f egjcircunferentiam in punElis h ^ ifecantibus. Con- 
neElanturpofimodumfi^gh linea reEla , eandem circunferentiam 
inpunEiiskC^linterpcantes , atquebe Jemidiametrum in communi 
punElo m.Et connexis hi^k.1 lineis reEits,ipfi b m aqualis fecetur b n. 
In primis i^tur, utraque fi gh erit latus trigoni regularis in dato 
abcd circulo deJcriptureEla uero h i latus quadrati, 0" fnlatuspen^ 
tagoniy atque ipfak. l latus heptagoni quod in eodem circulo defcribi* 



r ij 
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tur,cui aqualis ejl dimidia utriufquef i &gh- Iratus porro nonageni 
itidem regularis, continet bis puhtenfam h ^icuiujrnodi e^lipfa h o. Secet 
autem hiipfume hfemidiametrum injignop, ipfa h p diuidatur 
proportionaliter in pun6lo q, cuius [ementum maius fithq, quod bi~ 
Jariam diuidatur in pungor: connexa etenim reEiahr, erit latus un~ 
decagoni. Item f r q bifariam diuidatur in punBo s y ^conneBatur 
bs linea reflaiea erit latus tredecagoni . Quodjing bifariam diuida- 
tur, in fgno tierit n t uel tg reBa , latus quintidecagoni . Si autem ipfi 
hruelr q,aquali5 feceturp u conneBaturb u linea reBa : illa erit 

latus polygoni regularis habentis latera 17 . Latus autem polygoni la- 
terum ,erit fegmentum h s .Lt fui proportionaliter diuidatur in pu- 
Bo X, cuius fegmentum maius fti x : erit idem fegmentum maius latus 
polygoni regularis habentis latera x \ . Se^entum infuper minus ipfius 
hpihoceBpq, ejl latus polygoni laterum . AtfreBagiproportio- 

naliter diuidatur inpunBoy, cuius fegmentum maius fit gy: erit idem 
maius fe^entum, latus polygoni habentis latera . Diuidatur confi- 
quenterp ireBa proportionaliter , cuius fegmentummaisisfitpt^yhoc 
efifeceturipfih q aqualis ex centro e per punBum , educatur 

Jemidiameter e ey' : erit enim chorda i & 3 latus polygoni regularis la- 
terum -vj -Segmentum aUtem h r, aut illi aquale rq^ erit latus polygoni 
habetis latera 19. Dimidiutadem ipfius gt facit latus polygoni regula- 
rulaterum 31. Caterorum autem polygonorum latera, in ipfamcoinci- 
dere uidentur circunferentidyob illorum exiguam magnitudinem:de his 
ergo fatis . inorare putamus , fimidiametrum effe latus hexa- 

goni: & tx quarta circunferentia parte bifariam diuifa , oriri latus 0- 
Bogonitex quinta uerojatus decagoni: atque ex fexta eiufdem circun- 
ferentia parte, bifariam itidem diuifa , prodire latus dodecagoni . Ltin , 
hunc modum de cateris polygonorum lateribus , tam a pariter paribus, 
quam ab impariter paribus numeris denominatorum : femperenimex 
deferipto quouis polygono reflari, con/ur^t polygonum duplatum ha- 
bens laterum numerum . 

^Idem aliter. 

f SVPRADICTORVM DENIQVE POLYGO-4 
noYUm regularium , ab ipfis potifiimum numeris adinuicem primis de- 
nominatorum 
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nominatorum latera,Jequenti poterunt artificio coUi^. Kefumatur ergo 
circulus ab cdtcuius centrum e ihinis dimetientibus a c & bd ortho- 
gonaliterfefe inuicem dirimentibus in quatuor quadrantes difhibutus: 
eligaturque unus ipforum quadrantum in futuram laterum inuentio- 
nem, ut^otea e h . I>iuidaturpofimodum e bjemidiameter per mediam 
& extremam rationem, feu proportionaliterin punSlof, cuius figmen- 
tum maiusfitefi conneBanturab & afUneareHa . Abficindatur 
mfuperexafitertia pars , qua fit a g, cui aqualis fiat ah : g^conne- 
Batur fh linea refla. Confiquenter e f bifariam diuidatur , inip- 
fo quidem punflo k ; g^ conneflatur refla h k . Diuidatur praterea 
fh refla proportionaliterin punflo l, cuius figmentum maius fit fl. 
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cui itqutilis jecetur a m : conneHdtur k m linea re^a . Diuidatur 

confeejuenter reSla e k pro^oreionalieer in punBo n , cuius fegmentum 
maius fit en^ cui aqualis fecetureo : ^ conne^aturko ^ on linea 
refla. Ip/t deinde k o , aqualis feceturop: ^37* conneflaturkp linea re- 
fla. Diuidatur praterea n k refla proportionaliter , in punflo uidelicet 
r, cuius Jegmentum maius jit n conneflaturor linea refla . Cate- 

rum diuidatur e o refla bifariamy in punflo quidem s : c3r conne flatur 
refla n s. Tandem refla e s proportionaliter diuidatur , in punflo fcili- 
cet tyCuius jegmenmmmaius jit e t: epr conneflaturnt linea refla. 
^His in hunc modum conjhruflis y duplum in primis ipfus fh erit latm 
trigoni regularis in dato circulo dejcripti : a h uero , latus quadrati : af 
autempentagoni latusigp* ipfafhylatus heptagoni : deinde hky latus 
rionagoni :gTkm refla, undecagoni latus : kp uero,tredecagoni : Sed 
k 0 datus polygoni laterum o rjaterum 19: no uerojaterum 13; 

atque n s , latus polygoni habentis latera n t , eius quodhabet 

lateraytin e tandem, latus polygoni ( regularis femperueliminteUigas) 
cuius Utera funt^^. Cateraautem intermediorumpolygonorum,tam 
d pariter paribus , quam paribus impariter numeris denominatorum 
latera ;uti proxima parte diflum efi,g^ cuiuis erudito manifeflumtue- 
niunt pendenter colligenda. Hac igitur jtnt fatis. 

^Corollarium. 

^Inuentts itaque lateribus datorum quorumuis polygonorum regula- 
rium,in dato quopiam circulo dejcribendorum , ueluti fupra multifaria 
traditum extitif.nota erunt, tanquam ex archetypo ,f milia latera, in 
quouis alio circulo delineanda. Sicut enim fe habet femidiametercircu- 
Ijaddati polygoni latusineodem circulo dejcripti :ficje habebit alte- 
rius cuiufcunque circuli diameter,ad fmilts polygoni latus, quod in ip- 
jo circulo dejcribendum proponitur . 

^\n maiorem jupradiflorum exprefionem, gyt* fidem oculatam eorum 
qua diximus, fequentem libuit addere circulum, utrique duorum ante- 
cedentium aqualem: In quo primaria aliquot , pro figura capacitate, 
deficribuntur polygona, iuxta rationem alterutrius proximarum tradi- 
tionum delineata. 


PROPO- 




Atam quamuis rc<5tilincam figuram, etiam irregu- 
larem , in circulum eidem figurae rcdtilines ^qua- 
lem,confcqucncer cranfmutarc. 


^RECTILINEAM APPELLAMVS FIGV- 
ra.cfUiZ fuh quotcuque lineis reflis cotineturijtue illa fuerit regularis, hoc 
efi,aquilatera ^ aquianguU: Jiue de earum numero,qu£ neque late~ 
rum , neque angulorum ^feruant aqualitatem , & irregulares diHte 
funt . Si data igitur reSlilinea figura aquale parallelogrammum re- 
Bangulum deferibatur , per 45 primi elementorum , ipji reBangulo 
paradelogrammo quadratum figuretur aquale , per ultimam fecundi 

r ii ij 




RERVM MATHE. 

eorundem elementorum:huic demum quadrato defcribamr aqualis cir- 
culus, per fextam,feptimam,o 6 iauam , aut nonam propofitionem ante- 
cedentii fecundi librarunt amhoye^ data fgurareBilmea,e^ defcri- 
ptus ipfe circulus, eidem quadrato aqualia : eir proinde aqualia adin- 
uicem. 

^Dc rcdiiineorum uarictace,notanda. 

^ Si datum itaque reSlilineum , fuerit in primis triangulum : illud in i 
parallelogrammum reclangulum,per 41 primi elementorum immedia- 
te re/olueturSi fuerit autem reSUlineum ipfum quadrilaterum , & Ji- 
mul parallelogrammum redlangulum-.nuRa opus erit reduflione , pra- 
terquam in quadratum . Quod fi idem quadrilaterum, fuerit rurfum 
parallelogrammum, fed obliquidgulum,utpote Khombus,aut rhcmboi- 
des-.iUud tunc in reflangulum uel facile connefletur,defcripto in eadem 
ba/t, in eifdem parallelis cum ipfo rhombo uel rhomboide reElangu- 

lo paraUelogrammoiilla enim erunt inuicem aquahaper^^ ipjtus primi 
elementorum. Atjiprafatum quadrilaterum,fuerittrape:^mm:iUud in 
duo partiendum erittriangula,gy demum ipfa triangula in parallelo- 
grammum reSlangulum eidem trapcT^io aquale refoluenda , peripfam 
45 prmi elementorum, idem quoque faciendum ejje uelim intelligas , de 
reflilineo multilatero, tam regulari, quam irregulari , in triangula pro 
laterum multitudine dilhibuto: cuius tranfmutationem in figuram cir- 
cularem, fequenti placet exemplo declarare . 

<J‘Exemplum dc redilineo pentagono irregulari. 

fSIT IGITVR DATVM IRREGVLARE PEN- 3 
tagonum,a b c d e,cui oporteat circulum aqualem deferibere .'^efolua- 
tur ergo idem pe ntagonum ab cd e, in parallelogrammum reSiangulu, 
in hunc qui fequitur modum . Con- 
neSianturacgyadlineareBa: gy 
dato triangulo a b c,aquale paralle- 
logrammum coflruaturfgh, in dato 
angulo reflo qui ad f , per primi 
elemetorum .Ad latus deinde ghip- 
ftus defcriptifgh paralelogrammi, 
gy in dato angulo reflo qui adg, 
dato triangulo a cd,aquale paralle- 
logrammum 
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logrammum conjrruamrgh k l: attjne rurfum ad latus k lipjtusghk l 
parallelogrammi , dato triangulo a de, aquale fabricetur parallelo- 
grammumklmnjn dato angulo re^o qui adi, ger eiufdem primi 

k ^ elementorum . Hac itaque tria pa- 

rallelogramma reSlangula erunt, 
per primam dijfinitionem fecundi 
atc. accL. aie elementorum:^ unum conflituen- 
tia parallelogrammum , itidem re- 


aquilaterum,^ aquiangulum,ipfa triangula a b c,a cd,ade ,aqua- 
lia ejfent adinuicem:& ipja confequenterfgh,gh kl,^klmn pa-' 
rallelogramma : Sufficeret itaque unicum defcribere parallelogrammu 
reHanguIum , uni pradiflorum triangulorum aquale : atque illo ter 
fumpto i Confcere prafatum reSlangulum parallelogrammum fn . Hoc 
igtur reBangulum parallelogrammum fn , erit aut quadratum , uel 
altera pane longus . Si contingat illud ejfe quadratum , expedite ma- 
gis ahfoluetur propoftionis intentio . Si uerd altera pane Icngius ( ut 
praafjumpto accidiffe uidetur exemplo ) illud in quadratum aquale re- 
foluenduin erit , inhunc qui [equitur modum. Vroducatur igiturfm, 
alterum uidelicet longorum laterum ipfus paratlelogammi reHan- 
guli fn , in dire^um ^ continuum uerfuso: feceturqueipfmn ae- 
qualis m 0, per teniam primi elementorum.Tota poflmodum fo , bifa- 
riam diuidatur in punSlor, per decimam ipfius primi elementorum. 

Lt centro r , inter- 

^ ualloautemrfaut 

r 0 , femicirculus 

defcrihatur f s o: 

K- - ■ A N. producaturque re- 

/. i 5 \ flamn,incircun- 

' \ ferentia pun^um 

j \ f. Clarumefiigi- 

. \ tur ex ’ ’ 


^ ultima fe- 

^ ® eundi pradi^oru 

Hmquod exms deferihitur (utpote m s tu) aquii 
'eHangulofn . Itaque fi eidem quadrato ms tu, 


1 
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RERVM MATHE. 
de/mbatur circulus decimam , uel undecimam proportio- 
nem antecedentis pcundi lihriyUtpote xj/ : ts erit aqualis ipjidato pe- 
tagono irregulari ab ede. Haud aliter, dato quouis alio multangulo re- 
Bilineoyilludin circulum aqualem transformare licebit. 



^Corollarium. 

^ Dabitur itaque circulus , pluribus ^ diuerfis reSlilineis figuris fimul ^ 
iunBis aqualis. Qualibet enim reBilinea figura, diuifibilis ^in trian- 
gula:^ omnibus illarum triangulis,confi^i potefi aquale reBagulum 
paraUelogrammum,per 4ij44,c^ primi elementorum.Cui quidem 
reBanguloparallelogrammOydabitur aquale quadratumper ultimam 
fecundi eorundem elementorum: ^ ipfi demum quadrato, aqualis dr- 
culus deferihetur per fextamfiptimam, oBauam , aut nonam propofi- 
tionem antecedentis libri fecundi. Hic ergo drculus, eifdem figuris reBi- 
lineis in ipfum generale reBangulum parallelogrammum coadunatis, 
de necefiitate coaquabitur:utrunque enim,^ profatum reBangulum 
fingula datarum figurarum referens mangula,& drculus ipfe, eidem 
quadrato erunt aqualia,g^ proinde aqualia adinuicem. 

PROPOSITIO V. 



Irculum datum, inreiflilincamquamuis trilatera, 
aut quadriiateramreuocare figuramrfimiliccr &in 
mulcilateram regularem jfubsqualibus lateribus 
& angulis comprehenfam. 
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parallelis cum ipfo quadrato eidem circulo aquaU^ triangulum reHan - 
gulumyohtujtangulHmue,feu acutiangulum defcrihatur ; Ipfum trian- 
gulum erit in primis eidem quadrato aquale y & ipjiconfequenter dato 
circulo.OmneJiquidemquadratum,efiparallelogrammum : ^ omne 
parallelogrammUyduplum efi trianguli quod in eadem hajty in eijde 

parallelis cum ipjo dejcribiturparallelogrammoyper ipfius primi ele- 
mentorum INeceffum ejligituryidem quadratum aquum ejje trianguloy 
quod in dupla hafi, in eifdem confijiit parallelis cum ipfo quadrato: 

Yelutex quadragefima fecunda eiufdem primi elementorum difcurfuy 
uel facile coUi^tur,^ [ubjcripta uidetur indicare figura . In qua dato 
ah drculoyquadratum aquale defcriptumefi c de f: triangula con— 

fequentercdgygfdg^dgh y eidem quadrato cd efy & ipfi propterea 
circulo datoyconjaihuntur aqualia. 

h 

7 

5 

2 ^QJOD SI PRAEFATVM CIRCVLVM, IN 
liherum quoduis libuerit tranfinutare quadrilaterumy quodfimul ( ue- 
lim intelligasjfit parallelogrammum f quoniam perfeBi ad imperfeBuy 
hoceB circuli ad irregulare quadrilaterumreuocatioyuanaefi , atque 
prorjus negligendajfic facito . 'Difcindatur quadratum ipfi dato circulo 
aquale yin duo triagula alteri eorum,ad datam lineam reBam , ^ 
in dato angulo reBilineo{utpotereBoyacutOyUel ohtufo.) aquale paral- 
lelogrammum dejcrihaturifimiliter reliquo triangulo, ad latus prio- 

ris paraUelogrammiy ^ in eodem angulo dato > aquale rurfum defcri- 
haturparaUelogrammum, per 44 primi elementorum . Hac enim duo 
parallelogramma, per fiquentem 45 eiufdemprimi elementorum yunum 
e fident parallelogrammum , ad datam lineam reBamy ^ in dato an- 
gulo reBilineo defcriptum . Em i^tur ex ipfis duobus parallelogrammu 
re/ultans parallelogrammum , eidem quadrato aquale: ^ ipfidato 
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^roptered circulo. \n quorum exemplum, fuhfcripta cotempletur figura: 
in qud dato rurfum a h circulo, & quadrato ede f eidem circulo §qua^ 
liyaina dejcrtbunturparallelogrammafdegel^ hdl k,eidem quadra- 
to ede f,^ ipji confequenter dato circulo a b»atque inuicem aqualia. 



^nuendo lateris polygoni regularis, dato circulo squalis. 
CeVM PORRO EVNDEM CIRCVLVM, IN 3 
multilateram y fuh pluribus uidelicet quatuorlatenbus 0^ angulis in- 
uicem aqualibus comprehenfamfiguram,reducere fuerit operapretium 
(quod neminem hanenas temaffe, nedum fecijje comperimus)hac pro- 
cedito uia.Ejlo datus circulus a b.quem oporteat in pentagonum {uerbi 
gratia ) aquilaterum 0 aquiangulum rejoluere , quod ipf dato circulo 
Jit aquale . Confiruatur in primti ipji dato circulo aquale quadratum 
c d Cyper fextdmfeptimamyotlduamy aut nonam prepofitionem antece- 
dentis fecundi libri. Et ah ipjtus quadrati latere y utpote d e,quinta pars 
abfeindaturyper nonam fexti elementorumy qua Jit df: atque per pun- 
(lumfi ipfi lateri c d parallela ducatur fg , per 3 1 primi eorundem ele- 
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mentorum. Enf ergo dfg re^angulumparallelograinmu , quinta pars 
ipjius quadrati ede : proinde quinta itidem pars ipjius dati circuli 
ah. Varallelogramma enim c de ^dfg^fuh eodem uerticegconffttu- 
ta^fe hahent ut hafes d e atque d fy perprimam fexti elementorum . His 
pramiJ^iSyexponaturpenragonum aliquod aquilaterum eJr §quiangu~ 
lumhk Ijndato circulo ( cuius centrumm ) per antecedentem fecun- 
dam aut tertiam propojitionem deferiptum : quinque eiujdem cir- 
culi Jemidiametris y in quinque ijojcelia & inuicem aqualia triangula 
di^hrihutum , quorum unum fitmkl. Dejerihatur confequenter ipjt d 
fg paralielogrammo re^angulo aqualereSlilineum y ^ ipjt triangulo 
mkl jimikdn hunc uidelicet modum. Ad datam lineam reUam k / {qua 
latus ejl affumpti pentagoni) ipJt triangulo mkl, aquale paraUelogra- 
mumre^angulunide/crihaturkln . Deinde ad latus In yip/t paralie- 
logrammo rediangulo dfg , aquale parallelogrammum itidem f exan- 
guium deferihatur nl Oyperjpjdm 44 primi elementorum. Tadem inter 
kl^lo , media proportionalis inueniatur , per 13 fexti eorundem ele- 
mentorum y qua fitp r : Juper quam dejerihatur triangulum spr , ipfi 
triangulo m k Jimiieyper i8 eiufdem fexti elementorum . 



"Erit '^mrreXdineum s p rtriangulumy^ aqutan^lum ipjt triangu- 
lo mkll : atque unum eius latus jfcilicetp r, JimUis rationis cum ipjd k /; 
atque reliqua duo latera psgg^rs inuicem aqualia, ^ fimilia lateri^ 
'h-Hsk.-m & m l inuicem pariter aqualibus . idem praterea triangulum 
spXi aquumefiipjt reXanguloparallelogrammo n lo :quodipfidfg, 
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hoc ej}, quinta parti tam quadrati ede, quam dati a h circuli, per ipfam 
aquatur con^fruBionem. Triangulum itaque s p r efi quinta pars , O* 
p r latus ipjius pentagoni aquilateri ^ aquianguli , quod ipji dato 
quum efl circulo. 'Eji autem ( utifupradiHumefl) ipjttriangulomk l 
jimile: O" ex jtmilibus reBilineis j numero aqualibus , eodem modo 

Jumptis,Jtmilia confurgunt reBilinea. S/ deferibantur i^turfuper late- 
raps^sr, triangula pstg^rsuig^ rurfum ad latera s t ,^su, 
triangula ,stx0^su x, eidem triangulo spr, atque inuicem ftmiliat 
per 1 8 fexti elementorum , cum ipfb triangulo spr quinarium manc- 
iorum adimplentia numerumiConjiabiturex ipjts quinque triangulis, 
pentagonum aquilaterum & aquiangulum pt xur, ipjl pentagono h 
klex omni parte jtmile, atque ipJi quadrato cde,c^ dato confequenter 
circulo a h aquale . ^ Haud aliter, eidem circulo dato, aliud quoduis 
polygonum aquilaterum ^ aquiangulum ,d quocunque libuerit nu- 
mero denominatum, aquale de/cribetur. 



^Corollarium primum. 

nicuique i^tur ordinata parti circuli, hoc efi, per datum numerum ^ 
exprejja, quemadmodum ^ toti circulo : liberit ^ aquale reBilineii, 
pendenter deferibi poterit . Cum enim per primam aut fecundam pro^ - 
pofitionem antecedentU fecundi libri,circunfer€ntia dati cuiujlibet cir- 
culi aqualis reBadeferibatur, a qua,p€rnonamfextielementorum or- 
dinata pars abfeinditur ; Si dimidium ipfius ordinata partis in reBani 
Uned prius conuerfa, ducatur in fimidiametru eiufde circuli , fiet reBa- 

gitlum 
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gulam a^uale/eS^oriJp/am datam circuli partem ordinatam ex^rime- 
ti. Nam quemadmodum ex dimidia circunferentia in femidiametrum, 
fit reBangulam ipfidato circulo aqualeficex dimidia hafi, dimididue 
Jecoris arcujn eundem femidiametrum , conjurgitreBanguIum eidem 
fiSloriy fiue ordinata parti circuli a^^uale . Viuic autem reftangulo a- 
quale quadratum defcrihitur, liherumue triangulum, aut paralleiogra- 
mumjfeu datum quoduis aquilaterum& aquiangulum polygonum 
aquale, per ea qua nuper fuere demonjhrata. Corollarium i^tur, exo~ 
mni parte uerum. 

^Corollarium fecundum. 

5 ^ ^idem rurfum ordinata parti,datduefeBori circuli, dabitur circu- 

lus itidem aqualis. Vtpote , fi dati circuli a b c abfcindatur fitlorb d c, 
fiib duobus femidiametris b d dc,g^ arcub c comprehenfus , qui fit 

quinta{uerhi gratia) circunferentia pars '.clarum efi , ipfumfeBoremb 
d c quintam itidem circulipartem continere. Qmd fi idem arcus b c di- 
uidatur bifariam in punHo e, per 30 tenti elementorum : utraque pars 
b e uel e ederit decima pars eiufdem circunferentia. Si tota igitur circu- 
ferentia, uertaturin lineam re 6 lam,perprimam,aut fecundam propo^ 
fitionem antecedentis fecundi libri : ub eadem refla abfeindatur 

pars decimaper nonam fxti eorundem elementorum, qua uocetur b e: 
comprehenfum fub ipfa beg^ db femidiametro reflangulum dbe, ei- 
dem fe flori erit aquale, & proinde quinta parti ipfius dati circuli. Ip- 
fum porro reflangulumdb e,uertctur facile in quadratumper ultima 
fecundipradiflorum elementorumfit illud,quadratumfg. Huic demu 
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quadrato fg,a^ua!is circulus defcrihaturh l,ger fextdm 3pptimam,o~ 
Hauam, autnonam propojitionem eiuflem antecedentis Jecundilihri, 

Ix enim circulus h l, iXqualis erit ipji bde reflangulo : ^ ipfi propterea 
feSlori bdc. Quatuor enim,Htpote feflor h d c,re6langulum d b e,<jua- 
dratum fg>& circulus h l,a(^ualia funt adinuicem:^ unumquodque 
pars quintajpfius dati circuli ab c. 

^Subcorollarium. 

^ Hinc Yurjum jit manifejium , circulum pojje difcindi in quotlibet dr- ^ 
culos aquales adinuicem . Ciim enim circunferentia diuidi pojlit in 
quotcunque partes inuicem aquales > per fecundum corollarium ante- 
cedentis prima propofitionis: circulus proinde diuidetur in quotcunque 
libuerit feBores 3 cy demum in totidem aquales circulos 3 per ea qua 
nuper fuere demonftrata. 

^Corollarium tertium. 

€Omris denique feBor3fmditer feBio data circuluin reBangulum 7 

quoduis,feu polygonum regulare, uel in circulum aquale tranfnutabi- 
tur.ln primu enim, fi feBor fuerit pars qu''ta 3 fiue ordinata drculiipa- 
tuit ex proximo corollario , qualiter idem feBor in reBangulum tranfi- 
mutatur,g^ ipfum reBagulum in quadratum,^!^^ quadratum demum 
in datum polygonum regulare 3aut in aqualem circulum. Vorro fi datus 
fiBor fuerit contingenter affumptus , non exifiens quota fiue ordinata 
pars circulr.dimidius arcus ipfius feBoris » in reBam lineam conuerta- 
tur , perprimam partem fextidocumenti antecedentis prima propofi- 
tionis: comprehenfium fubipfia linea reBat gjr femidiametro circuli 

reBangulum , eidem feBori co aquabitur . Cluod(ueluti nuper ofienfum 
efi) in quadratum , aut polygonum regulare , uel in ipjkm reuocabitur 
circulum. 

^Secunda pars, de fc< 5 bionc circuli. 

^Data porro circuli/eBio , in reBangulum in primis , hocmodo con- h 
uertetur . Sitiatur data circuli feBioabc, g^ ipfius circuli centrum 
d . Compleatur eiufdem circuli fcBor d a b c : cuius arcus a c fub d e b 
femidiametro bifariam diuidatur, in ipfo quidem punBo b , chorda 
rofeBionts in punBo e .Vertendus erit fiBor da bc3 in quadrilaterum 
reBdgulum,per primam partem huius corollarijiutpote , in refiangulu 
fghk . Deinde3triangulum ijo/celes d a c 3 in reBangulum itidem uenit 
conuertendum3fib d e perpendiculari g^ dimidia bafi e c coprehenfum: 

cui 
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cui aqudle Jttfl m n.Erit igitur repagulum fl m n, minus ipfdf^hk: 
cum triangulum d a Cijir pars feSiork dabc. Producatur ergo nm i ad 
partes cjuidem m, in punBum 0 ipjius lateris gh : conneBatur di- 

metiens fo,cuius interfeBio cum laterelm,fitp . VerpunBu denique p, 
utrique ipfarumfg n o,parallela ducatur rp s, per primi elemen- 
torum. Erit igitur fgs rreBangulum^aquale ipfifl m n (jupplementum 
enimgp,aquum eBfupplemento p n,per^i ipfius primi elementorumy 
gp* utrique commune Ir) gp^ proinde aquale ipjttriangulod ac . Ef 



quoniam totum re- 
Bangulumfgh k, 
a quum eji toti Je- 
Bori dabc: reli- 
quum ergo reBan- 
gulum rs hkyreli- 
qua parti eiufdem 
JeBoriSyUtpote y^e- 
Bioni a bc de ne- 


cej?itate cactquatur . Hoc autem reBangulum rshk , uertetur aut in 
quadratum , gp" pofimodum in circulum : aut in polygonum quoduis 
aquilaterum.gp* aqUiangulumiuelutifupradiBumeJl^ 


^Se( 5 bionis in fcilorem redudio. 


^ C hdde,quod (i latus s h,in arcum eiufdem reuocetur circuli^per fecun- 
dam partem fexti documenti antecedentis prima propoftionis , cui a- 
qualis Jiat uterque btgp^buygp^ coneBantur dtgp^du femtdiameiri: 
fetfeBordth «, eidem f e Bioni ab c aqualis : uterque enim aquabitur 
reBangulo rshk. 

PROPOSITIO VI. 


■ Atx cuiuis rcdiilincs figura , fimilem rec^ilineam 
figuram, fub quauis ratione data maiorem uel mi- 
norem defcribcre. 


CVT TANDEM RECTARVM INVICEM PRO- 
pcrtionalium ufum,JruBumue amplius dilucidemus : no incommodum 
duximus hoc loco demon/lrare y qualiter unicuique Jigura plana reBi- 
lineaydein circulari fmilis figura ,fub quauis ratione data maior aut 
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y^inor dejcnhenda fit. id enim nmharum , tum fuhtilium , tum utilium, 
rerum adinusntionibus, haud parum poterit inferuire. 

^Prima pars, de triangulo. 

t" Ah ipjo itaque triangulo ^reSliUneorum primo ^ feliciter exordiamur. i 
S;V igitur datum triangulum a b c,cui expediat fimile,fimiliterque pofi~ 
tum defcTihere triangulum : in ea quidem ratione maius t aut minus , 
quam habet linea d ad lineam e . Sujcipiatur itaque liberum aliquod 
ipfius trianguli latus,utpote b c datis tribus lineis redlis 3 dfcilicet, 
e^atque b r, quarta proportionalis inueniatur fg , per duodecimam 
fexti elementorum.lnter ipfas pojrmodum reflas b c &fgi media pro- 
portionalis inueniatur h^Liperi^ ipfus fexti elementorum . Deindeju- 
per eadem hk.y dato ab ctriangulo y f mile f.militerque pof tum trian- 
gulum defcribaturlhVyper t^emf dem fexti elementorum . clarum ejl 
igitur 3 exfuccedentis decimananapropoftionisipfusfxtidemonjlra- 
tione, triangulum a bcad triangulum Ihkeandemhabere rationem, 
quam b c refla^ad re fiam h k . Yt autem b c refla , ad re fiam h k ; ficy 
per confhruflionem,d ad e . "Et triangulum igitur ah c, adfmilejhnili- 
terque poftum triangulum Ihk eandem rationem obtinebit y quam d 
refla^ad reflam Cyper undecimam quinti elementorum . i^turd re- 
fla^ad e refla maioris inaqualitatis rationem hab*uerit:triangulua b c, 
proportionaliter maius erit ipfo triangulo l h k; ut in Jubfcripta figura. 



Si autem ratio ipjlus d reflayod e reflam , minoris fueritinaqualitatis: 
idem triangulum a b c,ipfo triangulo Ihk proportionaliter minus erit: 
uelutea qua fequitur figura de/criptio monfirat. 
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fSecundaparSj dequadrangularibusfiguris. 
iCDE QVADRANGVLARIBVS AVTEM, TAM 
reBarigulky quam ohliquiangulis figuris, qua garallelogramma nuncu- 
gant:ur,utpote quadrato, alteragane longiore , rhombo, atque rhom- 
boide: idemgendenterefje faciendum , ueUmnon inores . Vtfdatoin 
primis quadrilatero reBanguloab cd,fmile ,jimiliterquepofitumre~ 
flangulum defcribere fuerit Qperapretium,in ea quidem ratione, quam 
habete magnitudo, ad, f magnitudinem: uno ipjtus redlanguli eledio la- 
tere , utpote bc,g^ in tertiam magnitudinem posie ^ fcoajjumpto, 
quanaproportionalis,inueniaturg h ,per ipfam iz jexti elementorum, 
htper fequentemi^ ipfus Jexti elementorum , inter bc gh media 

rurfum proportionalis inueniaturkl . Tandemfuperipfakl,datore~ 
Hangulo a b cd ,fimile 3 fmiliterque poftum dejcribatur mkln , per 
ipfam i8 eiufdemfexti elementorum, kt quoniam tres linea reBab c, 
k l,gh,continueJunt proportionalestefligitur, uehcadgh,fc redlan- 
gulum a b cd, adpmile fmiliterque poftum redlangulum m k In, per 
ipfus fexti elementorum corollarium . Sicut porro bcadch , fcper 
conflrudUonemeadf . Btfcutigitureadf, fcper undecimam quinti 
eorundem elementorum rediangulum ab cd, ad ipfum reSlangulum m 
kln. Itaque f magnitudo e, ft maior f magnitudine , refiangulumab 
cdyipfomkln reHan^lo proportionaliter eritmaius: utjubfcripta 
pradidlorumuideturofendere fi^ra. 



Si autem prafata magnitudo e, ip faf minor extiterit, idemreSlangu^ 
Ium a b cdpfo mkln reBangulofub eadem ratione minus 'erit : quem^ 
ddmodumexea qua fquitur potes elicere defcriptione. 
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^Haud diJSimili uia, catera (juadrilatera , ^ ohliquUngula garalle^ 
logramma , rhombum uidelicet, atque rhomboides , nec non ea qua 
trage:^ia nuncupantur : gro data ratione pragortionaliter augentur, 
minuunturue. Qua cum ex iis, qua de quadrangulis reilangulis nuger 
ojlenfafunt, uel facile degrehendanturide ipforum obliquiangulorum, 

^ irregularium quadrilaterorum audento, uel decremento , uerbum 
addere confulto fugerfedemus. 

^Tertia pars, de figuris qus mulrilatcra: dicuntur. \ 

fOMNES TANDEM M V LTIL AT E R AE, TAM j 
regulares, quam etiam irregulares f gura reildinea , haud dij^imili uia 
fubquauis ratione data ueniunt augenda uel minuenda .Yrfifuerit 
( exempli gratia ) datum pentagonum ab ede, cui oporteat fimile fmi- 
literque pojitum pentagonum deferibere : in ea quidem ratione , quam 
habet reila linea f , ad ^ lineam reibam . Sumpto igitur uno eiufdem 
pentagoni latere, utpote cd, quarta pt oportionalis inueniatur h k , per 
ipfam li fexti elementorum : ficut uidelicet f ad g , jic latus edadip- 
fam h k.Et rur/um per 13 ipfus fexti, inrercd ^ h k,media proportio-- 
nalis inueniatur Im. Tandem, fuperipfamlm , dato pentagono ab cd 
e, f mile fmiiterque poftum pentagonum deferibatur n 0 Imp ,perfa- 
pius allegatam j8 fexti elementorum . Cum igitur tres linea re^aed, 
lm&* h k,fint inuicem proportionales : erit per fecundum corollarium 
uigef ma eiuf dem fexti elementorum, utrefia edadreciam h k ,ficah 
ede pentagonum , ad fimile fmiliterque deferiptum pentagonum nol 
m p.Sicut porro c dreBa, adreBamhk : ficperconBruflionemfadg. 
Et fcut icitur , per undecimam quinti elementorum jf ad g: fc datum 
pentagonum a bed e,adipfum pentagonum nol m p.Et proinde jifre ■> 
Ba,fuerit maior ipfag: datum pentagonum ab ede, proportionaliter 
maius erit ipfo no Im p.Yt in fubfcripta figura uides objeruatum. 

Etji 
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^tjt f magnitudo y minor fuerit eadem g: minus erit ^roportionaliter 
idem a b c d e pentagonum y ipfo pentagono nolmp . Vteaquajeejui- 
turuidetur ojhndere figura : in ejua pentagonum irregulare ahcdcy 
fuh data ratione ^u<ef adgyproportionaliterefiaugmentatum. 



PROPOSITIO VII. 


Irculum datum, arque illius partes, utpotcfccborcs^ 
& fe< 5 lioncs , fub quauis ratione data proportiona- 
litcr augere,uel minuere. 

I fRELroyVM EST TANDEM, AD CIRCVLO- 
rum fub ratione data augendorum uel minuendorum peruenire defieri- 
ptionem-.qud ex iiSyqua de reSlangulis parallelogrammiSy fecunda par- 
te antecedentis fiexta propofitionis tradita funtypenderefitmanifiefium^ 
Cum enim circuli fiefe inuicem habeant , ficutex iliorum dimetientibus 
deficripta quadratayper fecundam duodecimi elementorum: eofdem cir- 
culos datos non aliter augebimus ^aut minuemus , quam ipft dimetien- 
tium quadrata:quemadmodum eadem fecunda parte ipfius anteceden. 
tis propofitionis dilucidatum e xtitit. W t fi datus fuerit circulus ab CyCU- 
ius dimetiens a c , operapretium fit alium defcnbere circulum, ad 

quem idem circulus ab c eandem rationem habeat, quamdreHaad 
reSlam e.ln primis fumenda erit quarta proportionalis fg,ad quam ui^ 
delicet dimetiens a c eandem rationem obtineat , quamdreUaadre- 
Ham e,peripfam iz fexti elementorum . T>einde,per 13 ifpfius fexti, me- 
dia proportionalis inueniaturh k .* qua fiat diameter circuli hlk. Ex 
tpfis demum ac^ hkdimetientibus , quadrata deferihantur a mn c, 
hopky per antepenultimam primi elementorum. Hisinhunemo- 
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dum conJhruBiSiCHtn tres linea reBd a Cyhk.,fg, Jlntperconfiruflione 
continue proportionales : erit per corollarium ipfius ip Jexti elemento- 
rum,uta creSldyddreflamfgyjicijuadrammam nc^ad quadratum 
hop h.Sed ut quadratum ad quadratumyjic circulus ad circulum yper 
ipfam fecundam duodecimi elementorum : atque jicut a c reEia y adre- 
Elamfgficd ad eperipfamconJlruElionem.Eritigiturper undecimam 
quinti elementorum , ut d reBa ad e reBa: fic circulus a h c^ad circulu 
hlk.E.t proinde yji d reBa fit maior eidrculus a h Cycirculo hlk propor- 
tionaliter erit maior. Vtin pqueti defcriptione ohferuatum effe uidetur. 



Si autem ipfa d reBa , fuerit minor eadem e: minor eritproportionaliter 
circulus ab Cy prafato circulo hlk. Qmmadmodum fubf cripta figura 
delineatioyfidem facit apertam . De cateris quibufcunque circulis y idem 
habeto iudicium. 



circuli autem feBore, atque feBione y idem pendenter ohferuandu 2 
effe uidetur. Quoniam auBo uel diminuto pro ratione data circulo : il- 
lius feBor, autfeBio data , fit proporticnalitermaior , aut minor y dum 
modo fimilis defcribatur. Nt enim totus circulus , ad totum fe habet cir- 
culum: 
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culum: jtcpars quislibet Jimilis , ad partem jimilem . ^fumanturyex- 
empli gratia^proximarum defcriptionum circuli abc^^hlk: fitque 
centrum dati circuli a h cpunSlum ip/lus hlk circuli centrum pu^ 

Bums.VroduBo igitur brfemidiametroyconne^aturrefia b c.Deinde 
ad centrum s ipfius hl k circuli , dato angulo reililineo brc, aqualis 
angulus reBilineus confiimaturlsk,peri^primielementorum:^ 
conneHatur chorda^/eu linea reSla l k . '£.runt itaque tum feriores y tum 
/edones eorudem circulorum inuicem jtmiles: aio quod 0^ ipjts circu- 
lis proportionales . Qtiemadmodum uidelicet circulus ad circulum yjic 
fe^or ad fetorem , atque feShoad/eSlionem Jimilem: 0* proinde tum 
JeSloreSy tum fefHones eorundem circulorum ,fub data ratione ( qualis 
fuit d ad e) inuicem proportionantur. 



^ Corollarium i . Dcdiuifione circuli in duos fc(ftorcJ 
iub ratione data. 


^ ^X>atissergo circulus ytn duos feElores 3 0 in duos eandem circulos >fuh 
data ratione proportionatos diuidetur. Ytji datus fuerit ( exempli gra- 
tiajcirculus a bcdjcuius centrum etdaeauero ratioyquafgadghiuer- 
tenda erit in primis circunferentia circuli in linea recia yper primd,aue 
fecundam propoftionem antecedentis fecundi lihritqua fitk l.lpfa pofl- 
modum k l re fla, eidem fg»feil^ in punflo g, f militer fecanda eflyin pu- 
flo uidelicet m,per decimam fexti elementorumifcut quidem fgadg hy 
fckmadm L Alterutrum praterea fegmentorum ipfius k /, utpote m l, 
in arcum ipfius dati circuli reuocetur , perfextum documentum ante- 
cedentis prima propofitionis: ftque idem arcus h cd,0 conneflantur 
eh0€ dfemidiametri . Keliquus i^tur arcus bady reliquo fegmento 
klerit aqualis.Y t autem arcus ad arcum yficfe habet feflor ad fe flore, 
Seflorigiture b adyadje florem e b edeamrationem habetyquamar- 
cusbadad arcum bcd:0 proinde quam sfadfg, Diuifus efl itaque 
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ctrcuiffs ab cdfin duosfeBoresfhh data ratione proportionatos. 

^ Qomprehenfum autemfuh eiufdem circuli femidiametro (ut adfe~ h 
eundam partem huiujce coroUarij deueniamus ) ^ dimidio fegmenta 
k m ri^angulum^aquum erit feHori eba d-^ fub eodem femidiame^ 
tro , & dimidio relicjuijegmentiml contentum re^angulum i reliquo 
JeBori e h cdcoaqitabitur.per tertium corollarium antecedentis qmnt§ 
propojitionis . Omne injuperreflangulum facile uertitur in quadratu, 
per ultimam jecundi elemetorum: quadratum tandem in circulum, 

per decimam, uel undecimam propofitionem antecedentis libri jecundi. 
Sitiatur circulus n o, aqualis Jediori eb ad: ip/i uero feBori ebcd,a- 
qualis circulus p r . Datus ergo circulus a bed: in duos circulos noO* 
p rfah data ratione proportionatos ( nempe fub eadem , qua ^ ip/tfi^ 
Bores) tandem feBus erit. ' ' ' 



CEa: duobus tandem,uel pluribus circulis, unicus poterit conjici circu~ ^ 
lus,ipjis datis circulis adamuj^im aqualis. Sint (uerbi gratia ) duo cir- 
culi, in unum circulum in primis reuocandi.Vterque igitur circulus,per 
jextamjeptimam,oBauam, aut nonam propofitionem ipjtus antecede- 
tis libri fecundi , uertetur in quadratum : cjt* ipjis duobus quadratis, 
unum aquale quadratum , ex penultima primi elementorum uel facile 
colligetur . Cui fi per decimam eiufdem fecundi libri propofitionem cir- 
culus defcribatnraqUalu:is erit§qualisprafatis duobus circulis^ prin- 
cipio datis.^ldem fuhfequetur, ubiplures duobus oblati fuerint circuli, y 

utpote 
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mpote ms.Yiisenim in cfuadrdta conuerjisy fi duorum primorum quu- 
dratorum Utera:qu(efnt(u€rl;igratia)ab^ hc, in re flum angulum 
quifub ahcconfiituantur^g^ conneHatur refia a c: clarum eft ex ipfa 
^enukima primi elementorum^ quadratum quod ex a c defcrihitur j a- 
quum ejjedejcriptu exabg^r bc quadratis . Coflituaturrurjum latus 
tcrtij quadrati,utpote cdjn reHum 
angulum cum ac:g^ conneBatur 
a d linea rcBa . Huius itaque qua- 
dratum, eis qua ex a c clP* c d 3 ^ 
proindeeis qua exab, bc cd 
quadratis defcrihuntur, erit §quale . 
Huic demum quadrato quod ex a 
d,jt aqualis circulus deJcnbatUTiis erit aqualis prafatis tribus quadra- 
tis, qua exab,bc(^cd:<^ ipjis propterea tribus datis circulis aqua- 
lis. ^{dem quoque fieri potent de datis quibufcunque reBilineis figuris: 
aut partim reBilineis,partim uero circularibus. Quemadmodum ex fu- 
pradiBis colligere, non efi dijficile . Vojfent ^ alia innumera , non mi- 
nus utilia,qudm Jcitu digna,ex praoflenfis propofitionibus, ey earum 
coroilariu fubinferri: quajhidiojis rerum mathematicarum ( cum hac in 
prafintiarum Jatis efje uideantur)profequeda,data relinquimus opera. 



PROPOSITIO VIII. 


Dato cuiufuis lateris oblati trianguli pun(flo,rcda 
duccrc lineam, ordinatam partem ab ipfo 
triangulo difcindat. 

a ^VT HVIC LIBRO TERTIO GRATVM FI- 
nem imponamus , iuuat tandem nonnulla de triangulo omnium reBi- 
lineorum primo , in quod catera omnes refoluunturfigurareBili- 

nea,fuperaddere problemata.non minus quidem utilia,qudm iucunda. 
Ordinatam itaque partem appellamus , qua ab aliquo denominatur 
numeroiutpote , dimidiam qua d binario,tertiam qua d ternario, quar- 
tam qua a quaternario uidetur accipere denominationem : dJT in hunc 
modum de careris in infinitum progredientibus numeris , partibus 
quotis ah eijdem numeris denominatis. Sit igitur datum triangulum 
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ipjifts trianguli latere 3 utpote 1? c , defignatumpun- 
Hum dtjitque propojitum tertiam (uerbi gratia) parte ab eodem abfcin- 
deretriangulo, fubreSla uidelicet^qua per dpun^lum fuerit delineata. 
Secetur itaque ab ipfo latere b c , pars tertia b e , per nonam fexti ele- 
mentorum . 'Et connexis ad ^ ae lineis refvis , per datum puntlum e, • 
reSla ducatur ipfi a dparaUela^pery primi eorundeelementoru:& co- 
neBatur demum re^adf,quajeceta dreBam in punBo g. Aio itaque» 
reSlam dfabfcindere tertiam partem ab ipfo triagulo dato abc, utpoie 
trianp‘ulum d b f.Triang'ulum enim 
dge » in eadem bajt , atque 
in eifdem conjijlunt parallelis: aquis 
eftpropterea triangulum d%f» ipji 
triangulo df^e» per-^j ipjiusprimi 
elementorum. Subdu flo igitur com- 
muni triangulo agd^reliquum tria- 
gulum afg,reliquoge d efi aqua- 
le. Quod fi utrique aqualium trian- 
gulorum , addatur commune trape- 
^iumfgeb» confurget triangulum 
dfb aquale triangulo ab e. Et quo- 
niam abc ^ ab e triangula » fub 
eodemfuntuerticeip habent igitur ut bafes»per primam /exii elemento- 
rum .Eajis porro b e, eji tertia pars ipjius b c, per ipfam conlfruflionem: 
epr triangulum i^turab e ^efl tertia pars ipjius trianguli abc. Et pro- 
inde triangulumdfb 3 eiu/dem trianguli a b c pars itidem efi tertia: 
qua enim funt inuicem aqualia3 eiufdem funt aque minora 3 per fe- 
ptima communis fententia conuer/tonem . Kefla igitur linea df 3 ab- 
fcindit tertiam partemdfb ab tpfotriangulo datoiibc. Quodopor- 
tuitfecilje. ^ Haud aliter datam quamuis aliam partem ordinatam, i 
ex eodem a b emansio dato yfub ipfa refla d fdijcindere licebit: etiam 
uhidatum punflumd» interb&e punfla fuerit defgnatum . Vtex 
ea qua fequitur figura diffofitione , uel facile deprehenditur : in qua 
punflum datum in latere bc efi rufum d,^ cerefla , eiufdem late- 
ris pars quarta . Deferiptis enim , ueluti fupra traditum efi, ad,df, 
fe a lineis reflis , manifeflum efi rufum triangula agfelsr dge, 

fore inuicem aqualia: 0^ triangulum confequenter aec > triangulo 

dfc 
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dfe ie^italejun &'0 uidelicet com- 
muni trape:^io fg e c .tt cum 
triangulum aec ,Jit quarta pars 
ipfiusdati a b c trianguli : erit 
propterea triangulum dfCi eiuC- 
dem trianguli a b c pars itidem 


PROPOSITIO IX. 



Ntra datum triangulum pun(5i:uminucnire,aquo 
infingulos duda; linea: icOlx, triangulum ipfum 
intria& inuicem arqualia diuidanttriangula. 


fSIT OBLATVM TRIANGVLVM ABC, 
^ abunoiUius latere , utpotebc,tertiaparsabfcindaturbd,per nona 
fexti elementorum. Confeejuenter per ipfum punclumd, ipji a b lateri 
parallela ducatur d e , per i\ primi eorundem elementorum : qua bifa- 
riam diuidaturin punHofi per decimam eiufdem primi elementorum. 
Aio itaque,punSlumf ejp illud quod quarebatur. ConneSlantur enim 
adyaffb ifclinea re&a:erunt igiturabdjafb triangula ineadem 
baji a b ^atquein eifdemparallelis a b (y^ed: proinde inuicem a- 
qualia,per}-/ primi elementorum. 
Triangulum porro a b d , /e habet 
ad totum triangulum datum abcy 
utb dbajis adbajin b c, perprimam 
fixti eorundem elementorum. Atqui 
b d bajisyeji tertia pars ipfius b c,per 
ipfam conflruSlionem : triangu- 

lum igitur ab dy atque ipfum peden- 
ter a f b triangulum , tertia itidem 
pars eji eiufdem trianguli datiabc. 
'R.eliqua nroinde triagula af c, bfc, 
reliqua duo tertia eiufdem a b c trianguli comprehendunt: qua cum 
fint inuicem aqualia^quodlibet eorundem triangulorum unum tertium 

t q 
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afficit ipjtus dati trianguli ah c . Quodautema fcc^ h f c trianguldy 
Jint adinuicem dqualia ■, fit manifeftum . Triangulum nanque d fc, 
triangulo cfe , perprimam fexti elementorum eft in primis acjuah : fe 
hahent enim adinuicemiUt hafes df& fe, qud per ipfam conjlruBione 
funt dquales .Triangulum infupera ef, triangulo/ h d,ittdem coaqua^ 
tur, per 37 primi eorundem elementorum : fum enim in eijdem hajihus 
inuicem aqualibus dfg^fe, atque in eifdem parallelis ah&ed con- 
fifientia.Totum propterea a f c triangulum^ toti triangulo bfccoaqua- 
tur.X>iuifum eft itaque triangulum datum a h c,in tria triangula inui- 
cem aqualia, fuh trihus reBis lineis, d punBofin Jingulos prodeuntibus 
angulos. Qmd faciendum receperamus. 

PROPOSITIO X. 

Atum ir/upcr triangulum , m quatuor aqualia, 
aeque inuicem Kquiangula,diuidere triangula. 

fESTO RVRSVM DATVM TRIANGVLVM 
a y c, cuius unumquodque latus bifariam diuidatur, per decimam pri- 
mi elementorum: ah quidem in punHo d, g^hcinpunBo e , atque c a 
in puncto f. conneBanturde,df(;^felinea reBa . Diuidirur ita- 

que triangulum ah c, in quatuor triangula a dffde, h de , efc: qua 
aio in primis ejje inuicem aquiangula.Cum enim a helvae latera,pro- 
port’onaliterfntdiuifa in punBis dg^f: (nempe utrumque bifariam) 
connexa igitur reBa dfipf h c lateri eB parallela , per fecundam fexti 
elementorum. Bt proinde reBa de, parallela eft lateri a c : atque reBa 
e f, lateri ah itidem parallela. V terque igitur angulorum h de, efc, 
aqualis ejt angulo qui adaigp* an- 
guli confequemera dffe c,aquales 
^ angulo qui ad h : necnon afd, deh 
anguli, ei qui ad c tandem aquales, 
per xs> primi elementorum : ^pro- 
inde aquales adinuicem. Aequian- 
gula Junt itaque adf, hde, efc 
triangula : unicuique ipjorum 

^ triangulorum,aquiangulum trian- 
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gulumdef,tumperipfamz9ititmper$^primielementoru . Aioquod 
^ prafata trian^laqtuituorifHntudinuicemieqiialia : quodexfola 
3 4 jfrimi elementorum , fit manifeffum . Varallelogramma. enim funta 
defih dfe, de cf quadriUteru : unumquodque proptere:i trHnrulum 
a df,ljde,efc,<equuyn efl ipfi trianTulo d e f^quod cuiujlihet trium fu~ 
pradiclorumparalleloTrammorum efidimidium . Triangulum itaque 
a h c,in quatuor triangula inuicem aqualUt'^ aquiangula diuiditur. 
Qmd faciendum erat. 



PROPOSITIO XI. 

Acum triangulu m in duo partiri triangula , fub da- 
ta ratione confiftcmia. 


fSIT DATVM TRIANGVLVM ABC, QVOD 
expediat in duo partiri triangu!a\/ub ratione qua efi d ad ephahen^ 
tia .Liberum itaque ipfue trianguli latus, utpoteb c ,pcut data linea 
re£la,qua exd(^ e re fultat, per decima fexti elementorum diuidatur: 
in pun^o quidem fut dfcilicetad epcbfadfc . conneHatur a f li- 
nea reSla. Aio itaque triangulum a b f, ad triangulum afeeandem ha- 
bere rationem, quam dre^a ad e. Triangula etenim ab f, afc,fuh 

eodem fune uertice : [e ha- 
bent igitur ut haps,per pri- 
mam ipfus fexti elemento- 
rum . Sicut propterea bojis 
bfad hafim fc,Jic triangu- 
lum a bfad triangulum af 
c: ut autem bfadfc, ficd 
reEia ad ipfame . Ltfcut 
igitur dad e,fca bf trian- 
gulum ad triangulum af r, 
per undecimam quinti ele- 
mentorum. Diuifum eft ita- 
que tnangulum a b c , in duo triangula fub data ratione confjlentia: 
quod oportebat facere . idem quoque fiet deparallelogrammis. 



fPROPOSITIO XII. 


f tq 




Mni triangulo daro^fimilc fimiliterque pofitum 
triangulumjfub ratione data, aliter quam fuperius 
traditum {ir,conftituerc. 

fHOC EST, DATVM TRIANGVLVM, SVB 
ratione ddtd,non mutata illius j^ecie, proportionali ter augere 3 uel mi- 
nuere . Sitigitur- rurfum datum triangulum a h c:data uero ratio,qu<£ 
de ad e f.Ke nocetur in primis ipfurn ab c triangulum 3 in quadratum a- 
qualcjper ultimam fecundi elementorum, ftque illudg h k : & produ- 
catur latus g h in direBum & contmuum,ad partes quidem h uerfus L 
Tribus deinde lineis datis de,ef,gb, quarta proportionalis ajfumatur 
h l, perit fixti elementorum ,jicutuidelicet deadef, fcg hadblig^ 
compleatur hk. l parallelogrammum Se habebit igitur quadratum g 
hk ad ipfurn hk Iparallelogrammum, utbafisghadbapnh l, perpri- 
mam fexti elementorum: proinde ut de ad e fper undecimam quin - 

ti eorundem elementorum. T>ato pojhnodum triangulo ahc fimile , ipp 
autem hkl parallelogrammo aquale triangulum conflituatur mno, 
perz^eiu/dem fexti elementorum . tt quoniam triangulum a h c , ipp 
quadrato ghkefl aquale 3 g^triangulummno aquale parallelogra- 
mohkl: triangulum propterea abc3ad trian^lum mno eandem ra- 
^ tionem habebit, 

quamgh k qua- 
dratum ad ipfurn 
hkl paraUelo- 
grammu3hocep3 
quamd e ade f: 
aquales enimma- 
gnitudines,ad a- 
quales eande ha- 
bent ratione 3 per 
7 quinti elemen- 
torum . Dato ita- 
que tridgulo ab c, 
Jim ile fimiliterque 
poftum friant- 
ium mno defcripmm effub data quidem ratione ,qua deadef quod 
oportuit feciffe . 
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rervm mathema- 

TICARVM, HACTENVS DESIDE- 

B.ATAR.VM, LIBER Ci_V A R T V S. 

PROPOSITIO I. 

Mnem columnam, atque pyramidem la- 
teracam , in rotundam eidem laterat^ ae- 
qualem: atque e diuerfo, in primis trans- 
mutare. 

ifVT INVENTAE TANDEM CIRCVLI 
^ quadratura i duarum quoque reBarum inter duas datas inaquales li- 
neas reBas continue pro^ortionalium^utilitatts ^rofequamur amolitu- 
dinem-.de cuho,tT jfh§ra, caterifquefolidisy conpquenter differendum 
ejje uidetur:^ fimul oBendendumyqualiter eadem foUda tranjmuten- 
turadinuicem,&* fiib quauis ratione data proportionaliter augeantUTy 
uel diminuantur . ^ Ab ig/arum itaque lateratarum columnarum^ 
^ pjramidum , in columnas y/eu gyramides rotundas permutatione, 
atque ediuerjo, exordiendum effe cenfuimus . hateratas igitur appel- 
lamus columnas, atque pyramides , qua reBilineas habentbajes : qua- 
rum tanta uidetureffe diuerfitas,quanta ipfarum figurarum reBi- 

linearum dijferentia.Alia namque triangulares fiunt, alia quadrangu- 
lares , alia nero multangula: qua ueluti numeri , in infinitum_progre- 
diuntur. Sed de columnis, atque py ramidibus lateratis, quaBio potifii- 
mum effie uidetur y quarum hafies funt regulares , hoc eB ,aqutangula 
aquilatera . Kotunda porro tam columna, quam pyramides uoci- 
tantur , quarum bafes circulares exifiunt : qua fiola quantitate f cum 
omnes circuUfimiles fint adinuicem) inter fefie difierre uidentur. Eucli- 
des autem in elementis geometricis , lateratas columnas prifinata indifi- 
firenter appellat:^ rotundam columnam,cylindrum atque ipfiampy- 
ramidemrotundam 3 conum ffecialiter nominare fiolitus eB 3/ub ipfius 
pyramidis diffinitione , lateratas jolummodo pyramides comprehen- 
dens.Qjitmadmodum ex diffinitionibus undecimi elementorum , colli- 
gere haud difiicije ejl. 

t iiij 




RERVM MATHE. 
^Primaparsjdc columna aeque pyramidis lacerata in 
rotundam permutatione. 


fCV M IGITVR COLVMNAM ALIQVAM, 
ueljtyramidem Uteratam^tn rotundam eidem laterat^ aqualem tranf- 
mutare fuent operapretium : uenenda erit hajls laeerata in circulum^ 
eidem hajt aquakm,per quartam propojitionem antecedeniislil^riter- 
tij lO* fuper eodem circulo t columna j uel pyramis ad eandem altitudi- 
nemeri^nda. 'Nameaeritrotunda,0‘ipjtl^ieratieco!umnauel py- 
ramidi aqualis . quadrangularem columnam abe^in rotun- 

dam libuerit uertere columnam , hoc 
efii ipjilaterata dare rotunda aqua- 
lem , qua eandem ohferuet altitudi- 
nem: conuerfa baji quadrilatera h c, 
in circularem de j excitetur columna 
rotunda de ft ad altitudinem quide 
efqua ipji a h fit aqualis. Nam pra- 
■ fata columnadef, eidem laterata a 
bc erit aqualis. 



1 


1 




cl' 


^Secunda pars, de rocunds tamcolumnx quam pyra- 
midis in latcratam reductione. 


^Sf IVVET AVTEM ROTVNDAM CO- 
lumnam.qua tylindrus dicitur ^ aut rotundam pyramidem, qua conus 
uocitatur, in lateratam eidem rotunda aqualem , uerfa uice reducere: 
conuerfo procedendum erit ordine. Vertenda etenim erit bafis circularis 
ipfius columna uel pyramidis rotunda jin liberam quamuts reHdineam 
figuram i eidem circulari aqualem, 
per quintam propofitionem antece- 
dentis libri tertij: 0* fuperipfa figu- 
ra refiilinea, confhuenda columna, 
uel pyramis laterata , ad ipfius ro- 
tuda columna uel pyramidis altitu- 
dinem. Nam eadem laterata colum- 
na^uel pyramis,ipfirorudacoaqua- 
bitur. 
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hitur. uenendafuerit (uerhigratia) rotunda ^yram^s dhc^^m 
quadrilateram : reuocandus erit in primis circulus bc/m quadratum 
ef>& fuperiplo quadrato fufcitanda pyramis efgifub quatuorijofce- 
libus inuicem aqualibus compteher^ay ad altitudine quidem gh , qua 
ipji a d jit aqualis. Quoniam ipfa pyramis quadrilatera efgj aquabi- 
tur ipji rotunda ab c. 

^Supradid:ouum ratio matlicmatica. 

4 ^Q^d autem hac itap habeant, fit manifejlum. \n primis enim quod 
columna in bajihus aquaiihsv , ^ fub eadem altitudine conflituta, 
fint aquales adtnuicem, nulli dubium ej]e uidetur: cum ex duflu aqua- 
lium planorum,in §quales altitudines fiue reflas procreentur. 'Ham fub 
§qudlihus planis, per §quates altitudines ^qualiter multiplicatis, aqua- 
lia procreantur Jolida. ^ De pyramidibus autem, certum efl idos effice- 
re tertiam partem [uarum columnarum , eandem bafn 0" altitudinem 
cum ipfis pyramidibus habentium : laterat§ quidem , per corollarium 
jeptim^,rotund§ uero,per decimam duodecimi elementorum.hiujcemo- 
di autem column§, §quaies funt adinuicem , uti nunc oflenfum ejl : 0 
qu§ equahum funt dimidiurn,uel tertiu,aut quouis modo §que minora, 
fqualia funt adinuirem.^itigitur,ut pyramides, fquales bafes , 0 al- 
titudines habentes fint inuicem aquales. 

PROPOSITIO II. 

Aram quamuis rotundam ,aut lareratam colum- 
nam, in rotundam, aut laceratam pyramidcm, ei- 
dem columnx a:qua!cmj& fubcadem altitudi- 
ne comprehenlam rcducere:6c e conuerlx) . 

I CPRAEOSTENSO QVA RATIONE OMNIS 
columna, atque pyramis laterata,m columnam, atque pyramidem ro- 
tundam tranfmutetur , 0 ediuerfolhiclocus expojlulare uiietur , ut 
mutuam ipfarum columnarum,atque pyramidum conuerfionem, pen- 
dentcr edoceamus . Etinprimis qualiteroblata columna , lamrotun- 
da , qudetiam laterata, in pyramidem §qualem,0 fub eadem altitu- 
dine comprehenfam reuoceturiidem confequenterfaiiurus,de dat§ cu- 
iufcunque pyramidis, in columnam §qualem conuerfione. 
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^Prima pars , dc columna: in pyramidem squalem , Se 
ciufdem altitudinis conuerlione. 


reVM IGITVR OMNIS PYRAMIS, SIT 
tertUpars columna eandem hajime^ altitudinem hahentkcumippi 
pyramide i ueluti proxima traditum eflpropojitione: ji illius columna, 
cui expedit a<jualem ^ eiufdem altitudinis dare pyramidem, hajts tri- 
pletur,hoceJl,fuy ratione tripla augeatur, perpxtam , uel feptima pro- 
pojitionem antecedentis libritertij, g^fupereademhaji triplicata , ad 
altitudinem ipji-4s oblata columna , pyramis erigatur: ea erit tripla 
illius pyramidis , qua eandem bafn tgy altitudinem habet cum data 
columna . Sub eodem enim faftigio fubjijlentes pyramides , adinuicem 
fe habent ficut bajes, per quintam, fextam, undecimam duodecimi 

elementorum . Qua autem eiufdem triplicia funt , ea funt aqualia ad- 
inuicem. Data igitur columna , in huncmodumconJlruSla pyra- 
mis, eiufdem pyramidis erunt triplices: proinde inuicem aquales. 

f Vry?(' uerbi gratia ) datafueritcolumnarotunda ab c , quamopor- 
teatin rotundam jimiliter ,g^ eiuf- 
/ a altitudinis mutare pyramidem, 

^ eidem columna data aquakmtipjtus 

^ columna bajt circulari bc,niploma- 

iordefcrihatur,quajitde,perJepti- 
f mam antecedentis libri tertijpropo^ 

jiiionem . Ef fuper eodem circulode, 
t ^ ^d altitudinem fg, aqualem ipji a b, 

^ ^ ^ pyramidis fabricetur dfethac enim, 

ueluti nuper ofienfum elb , eidem oblata columna abc,de necejsitate 


^Secunda parsjde pyramide in columnam squalem,eiur- 
demque altitudinis reuocanda. 

CQVOD SI VERSA VICE DATA PYRAMIS, 
in columnam aqualem, fimilem bafn , eandemque altitudinem haben- 
tem , tranfmutanda proponatur : minuenda erit bajis ipjtus data 
pyramidis ,fub prafata ratione tripla ,per Juperius allegatam fextam, 

uel 
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uel (eptimam propofttionem antecedentis lihri tertij : ^ fitper eadem 
haji fuytripla i erigenda colutnna ^ ad ipjius data pyramidis ahitudi- 
nem. W tratjue enim gy data pyramis ^ gyin hunc modum conftrufla 
columna, tripla rurjum erit illius pyramidis itjua eandem hajin al- 
titudinem cum ipfa columna : proinde altera alteri aijualis. 

tpotCj/t datam pyramidemquadrilateramahc , cuius altitudo jit a 
d, in columnam itidem quadriiateram, gy ipft Pyramidi aqualem, uer^ 
o g tere fuerit oper§pretium:ac- 

cipiendum erit quadratum 
Juhtriplum ipjtus hafis ,jiue 
quadrati y c, per fexta pro- 
pojttionem ipfius antecede- 
. tis Ithri tertij, utpote ef: gr 
fuper eodem quadrato e f, 
r erigenda columna quadri- 
latera e f g, cuius altitudo 
fg, ipji altitudini a d /tt a- 
qualis. En/ enim profata columna efg,data pyramidi a h c,uelutifu- 
pradiBum efl aqualis. 

^Notandum. 

4 fE' quoniam omnis columna,Jimiliter g^ pyramis laterata, in rotun- 
dam eidem laterata aqualem conuertitur , g^econuerfo perprimam 
huius prcpojitionem ; fit propterea , ut omnis columna data in pyrami- 
dem , uel pyramis qualibet in columnam, aut rotundam, aut lateratam 
indifferenter tranfmutetur. 

^CorolIarium,de ucrtcnda columna, feu pyramidcjin fb- 
iidum rcctangulum,cuius bafis fit quadrata. 

^ ^OMNIS ERGO COLVMNA, SIMILITER 
^pyramis, in folidum reBangulum > fub aquidiBantihus planis , 
in quadrata bafi comprehenfum, eidem columna uel pyramidi aquale, 
, uel facile reducetur. Ver hanc etenim fecundam propofitionem , omnis 
pyramis uertitur in columnam aqualem: gy econuerfo. ktperantece- 
dentemprimampropofitionem , omnis columna ,fimiliter gy pyramis 
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rotunda,in lateratam reuocatttr, O" e diuerfo. Lt proinde in reBangtt^ 
Ium folidum , fuper <juadrata haji conjiitutum tandem reducetur: 
tranfmutando uidelicet reBilineam , aut circularem hafin ipjius data 
columna M quadratam, per ea , cjua tum fec tndo libro , tum ^uarta^ 
eiuintap^opojitione libri tertij tradita funt.}:^ic inter columnas ^an^ 
numeramus etiam omnia reBangula folida,fub aquidifiantibus planis 
comprehenjajqua parallelepipeda uocitantur. 

PROPOSITIO irr. 

Mnem columnam, (imiliter & pyramidem.fub da- 
ta quauis altitudine, in longiorem, aut breuiorem 
ttanfmutarc,fcruata quantitate magnitudinis. 

fSVB EA ITAQVE RATIONE, Q^V A M 
habetakitudo propoJita,adipliits datacolumnXi uel pyramidis altttu^ 
dinem y bafis eiuf dem columna , uelpyramidis proportionaliteraugea-‘ 
tur, uel minuatur,per fextami uel feptimam propoptionem anteceden- 
tis libri tertij-^ fuper huiu/cemodt baji j ad ipfam altitudinem propo- 
fitam, columna.feu pyramu mg.ituriHam ea erit aqualis ipji data co- 
lumna, uel pyramidi . ^^afes etenim ( ut pnguU mathematice dilucide- 
mus) fuis altitudinibus erunt reciproce proportionales : gy tam colum- 
na, quam pyramides rotunda , quarum bafes Juis altitudinibus funt 
reciproce proportionales, aquales funt adinuicem, per i j duodecimi ele- 
mentorum. Ipps porro columnis, atque pyramidibus rotundis , laterata 
deferibuntur aquales , gy fub eadem altitudine comprehenfa ,per pri- 
mam huius propoptionem Et aquales magnitudines ad eafdem , uel a- 
quales , eandem habent rationem , perfeptimam quinti elementorum, 
idem itaque uidetur ejfe iudicium de lateratis,quod de rotundis tam co- 
lumnU,quam etiam pyramidibus. 

^Primum cxemplum^dc columnis. 

Si> in exemplum data columna laterata ,utpote quadrilatera, quam 
oporteat in longiorem reuocare columnam,ad altitudinem uidelicet d e, 
qua maior efiab ipJius data columna altitudine. Sub ea itaque ratio- 
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>ie, ^uamhahetaltitudo de adipjamahitudinem ah , profortionemr 
i>af^ h cadbajln ef, perpxtam antecedentis tertij ^ropojttionem: 

ficfit quidem d e adipfam a h yjtcbajis hc ad bajin ef. E? fu^er ipfa bajt 

efypro data ahitudi- 
nede , columnafu- 
/citetur d e f. Erit e- 
nim i^fa d e /aqua- 
lis data columna a 
h c 3 per ea qua pro- 
xime fuere demon- 
jirata. ^Voteritc!^ 
eade columna def, 
in rotundam uelfa- 
cile tran/mutari, per 
primam huius pro- 





poJitionem.Et proinde datam columnam a h c,non joium altitudine, fed 
^ipfam fimul mutare poffe figuram, relinquitur manife/um ; Jeruata 
nihilominus propria quantitatis magnitudine . 

^Secundum exemplum, de pyramidibus. 

5 ^EJIo rurfum data pyramis rotunda g h k,cuius altitudo g l,in hreuio- 
rem coartanda pjramidem , ippg h k nihilominus aqualem : fuh data 
quidem altitudine mn,quaipfag l utcunque minor exifiat. Eajts ita- 
que circularis h E,Juh ea ratione in primis adaugeatur, quam hahet al- 
titudo gl, ad datam altitudinem m n,per Jeptimam propo/tionem an- 
tecedentis libri tertij:ptque(uerhi gratia) o pjficut quidem altitudo gl 

ad ipfam m n,ficba- 
Jisopad bapn hk. 
Et fuper eadem bap 
op, pro data altitu- 
dine m n, pyramis 
erigatur mop.Erut 
itaque rurfum ipjdr 
rum pyramidu la- 
fes ifuis altitudini- 
bus reciproce pro- 
portionales: e^pro- 
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inde pyramides ipfe a<^uales ddinuicem , per ipfam nuper allegatam 15 
duodecimi elementorum . ^ Voterit^ ipjapyramis rotundam opj in 
lateratam mutari pyramidem, per ipfam antecedentem primampropo- 
Jttionem.Hinc data pyramidis rotunda gh k, tum altitudo, tumfgura 
ipfafmul uariari potcritjp/tus quantitatis permanente magnitudine. 

PROPOSITIO ini. 



Atumfolidumredangulumjfub a;quidillantibus 
^ planis,6c dimenfionibus insequalibuscomprehcn- 
® fumjin cubum eidem folido a:quale conuertcrc. 


CHVrVSCEMODI RECTANGVLA SOLIDA,i 
ful> inuicem aquidifiantihas planis comprehenja, parallelepipeda uoci- 
tantur, hoc ejire^angulis planis inuicem parallelis terminata.Cuhum 
autem, ejlunumde quinque corporibus regularibus , hocejl ,reBan- 
gulum f olidum , fex quadratis fuperfeiebus , injlar taxilli figuratum. 
Omne autem folidum re 5 langulum,fimul efiparadelepipedum , at non 
e diuerfo : multa enim funt parallelepipeda , amblygonia nuncupata, 
partim rhombis, aut rhomboidibus,panim uero reihangulis terminata. . 
^ Confiderandum i^tur( ut ad propofittonisexeeutionem deueniamus) 
an dati folidi reSlangulifin cubum aquale reducendi, bafis fuerit qua- 
drata, nec ne: quoniam utcunque difitdens fubfequetur operandi ratio. 

ffPrima pars,de folido rcilanguio, cuius bafis eft quadrata. 


^ Si datum itaque reHangulumJolidum , bafin habuerit quadratam: i 
inueniantur inter ipfiusfilidi altitudinem , atque latus eiufdem qua- 
drata bafis, dua media linea reila fub eadem ratione continue propor- 
tionales, per aliquam antecedentis primi libri propofitionem.Ex ea tan- 
dem media proportionali, qua eidem bafi uicinior extiterit , cubum de- 
fcribatur,fub aqualibus dimenfionibus comprehenfum: illud enim dato 
folido re^angulo erit aquale. ^ytfi( lucidioris intelligentia gratia ) da- 
tum fuerit folidum reftan^ulum a b cd,cuius altitudo fit ab , bafis ue- 
ro quadratum bcd,& ipfius quadrati latus bcuelcd:ed^ ipfum re - 
flangulum folidum a b cd, in cubum aquale tranfinutare fit operapre- 

tium. 
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tium . Inter i^ftm igimr altitudinem latus quadrata haps c d, 

dua media linea reSlafuh eadem ratione continue proportionales in- 
ueniatur^quapntef&ghpcut quidem ab ad e f,pc eadem efadgh. 



asque ipfagh ad prafatum latus cd. 'Exipfademumg media uideli- 
cet proportionali qua eidem lateri c d uicinior efithocelt, proxime ma~ 
iorycubum defcrihaturghk lApfum nanquecubumghkl,aquum erit 
dato folido reflanguloah cd: quemadmodum inp-a mathematice de- 
ducetur. 

CSecunda parsjde folido rc(5tanguIo,bafn niinime qua- 
diacam habente. 

^ ^■VbiautemdatumfolidumreSlangulumybapn hahueritminimequa- 
dratam,/ed. altera parte longiorem: inueniendum erit tunc latus qua- 
drati eidem bap aqualis ^ per ultimam fecundi elementorum . Deinde^ 
inter altitudinem ippus reblanguli folidiy cJt* idem latus quadrati , dua 
media continue proportionales erunt ( ueluti fuprd diximus ) colligenda. 
Cubum enim plidum,quod ex ea mediarum proportionalium deferibe- 
tur, qua eidem lateri uicinior extiterit^ ipp dato reSlangulo folido erit 
aqualeinempe ipp reSlangulo plido aquale,quod fub eadem altitudine^ 
^ pper eadem quadrata hap(qua eiufdem folidi bap cofquatur) con - 
pituitur. Solidananque paraUelepipeda y fuper aqualibus bapbus , ^ 
fub eadem altitudine conpPentiafuntadinuicem aqualia,per},i unde- 
cimi elementorum . 

^Supradi6be coiiuerfionis dcmonftratio. 

4 ^ Qitod autem huiupemodi folidum reBanguium , fubinaqualibus 

u ij 
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dimenjionihiis comprehenjum^ in cuhum eidem folido aquale [uprafa^i- 
pto modo reducatur:ex quarto corollario nona propojitionis ^anteceden- 
tis libri primiyfit manifejium.Vatuit enim, daris quatuor numeris conti- 
tinue proportionalibus ijolidum numerum reclangulum, cuius bajxs eli 
quadratus unius extremorum numerorum , altitudo uerb reliquus ex - 
tremus numerusiaqualem effe numero cubo,qui ex medio numero pro- 
portionali eidem quadrato, numero, aut illius radici uiciniori defcrihi^ 
tur. Qua autem ipjxs accidunt numeris t ea oportet magnitudinibus ejje 
communia : quanquam non omnino econuerfo . Cum igitur prafatum 
/olidum , conflet ex quadrato ipflus quarta linea proportionalis, in pri- 
mam lineam , hoc efl, in altitudinem eiufdem /olidi multiplicato : illius 
cubica radix,erit tertia proportionalis,^ cubum ex eadem tertia pro- 
portionali defcriptum , ipfldato folido reSiangulo pendenter aqua- 
le. Idque uelim inteUigasfflue dati folidi altitudo , maior aut minor /ut^ 
rit ipflus quadrata baflsjUelin quadratum reduBa latere . 

i,dc folido cuius dimcndonesfunc 


CIncidens notat 
proportionales. 



C Qjfld fl for/itdn acciderit , ut tres ipflus dati folidi reBanguli dimen- 
flones, continue flnt proportionales : tunc cubum ex ipfa media propor- 
tionali de/criptum,ipfl dato folido rsHangulo,/ub eifdem tribus dimen- 
flonihus continue proportionalibus comprehenfo erit aquale, per 3 5 un- 
decimi elementorum. Vtpote ,fl datum fuerit folidum reBangulumab 
cd, cuius altitudo ab ad illius lon^udinembc eandem rationemha- 

bear. 
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hedt,<^uam eademhcad i^Jdm Utitudinemcd:^ exefi^jiycdqualiy 
cubum defcrihature fgh : illuderit d(^uale datofolido reHanguloab 
cdyfub eijdem tribus dimenjtonibus a byb Cycd continue grogonionali- 
bus comprehenfo. 

^Corollariumjde reductione columns, atque pyrami- 
diSjin cubum squale. 

(J ^OMNIS ERGO COLVMNA, SIMILITER 

pyramis, in cubum eidem columna uel pyramidi aquale , uel facile 
tranfmutabitur . "Nam per corollarium antecedentis fecunda propoji- 
tionisjtam columnd,quam etiam pyramis, in [olidum rcflangulum,fub 
aquidijlantibus planis, & in quadrata baf comprehenfum , eidem co- 
lumna,uel pyramidi aquale transformatur- Ltipfum reSlangulum fo- 
lidumfuper quadrata baf confflensyperip/am quartam propoftionem 
(uti quamprimum oftenfumeil) uel facile reuocatur. Corollarium igu 
tur,ex omni parte uerum. 


PROPOSITIO V. 

Atum cubum, indats altitudinis folidumre- 
clangulum:aut in parallelepipedum , fuper data 
ball comprehenfum reducere. 

I ^Sitinprimisdatumahc ,cuiexpediataquale [olidum re^angulum, 
fub altitudine data, qua fit de, fabricar e. Vanatur i^turipfa altitudo 
d e linea prima, latus uero dati cubi, utpote b c, linea fecunda: inue^ 




niatur tertia pro- 
portionalis , qua fit 
fg, per undecimam 
fexti elementorum. 
Viat deinde planu 
rellangulum efg, 
fub ef( qua ipfi b c 
fit aqualis , ipfa 

ffg) comprehenfum. 
^^Tandem fuperipfo 
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td altitudine d e ^ [olidum erigatur d efg^fub eijdem tribus lineis inui- 
cemprogonionatibus contentum . Eritigitur [olidum reclan^ulum de 
[gj£(^uale ip[ dato cubo abc^ quod ex media proportionali defcriptum 
ejlyper^C undecimi elementorum. 

Vt idem cubum , in datar altitudinis foliduni, fcd in 
quadrata bafi conbftens rcuocetur. 

^Quod/i libueritipfum datum cubum^ in propojita rurfum altitudinis z 
[olidum reBangulum ^[edcuius ba[s fit quadrata , immediathranfi- 
mutare-.inuenieda erit media proportionalis , interdatam altitudinemy 
O" ipfius cubi latus : deinde quarta proportionalis poji latus eiu[dem 
cubiyper iz, ^ 13 [exti elementorum. Tandem faciendum erit quadra- 
tum ex ipfa linea quarta : & [uperipfo quadrato , erigendum [olidum 
reBangulum , ad propofitam altitudinem fiue lineam primam pro por- 
tionalem.llludenim Jblidumjaquum erit ipfi dato cubo yper contrariam 
antecedentis quarta propofitionis operationem. Datts enim quatuor li- 
neis reBis continue proportionalibus ypraoflenjum eB , reBangulum 
[olidumyCuius bafis eB quadratum unius extremarum linearum , alti- 
tudo uero reliquaiillud reBangulum aquum.ejfi cubo j quod ex ea me- 
diarum proportionalium de[cribitur y qua lateri ipfius quadrata bafis 
uiciniorexifiit. ^Vtfi rurfumfueritdatumcuhumabc y&ip[aalti- 
tudo propofita d e : [umenda erit media proportionalis inter d e atque b 
Cyqua fit[g:d€inde quarta itidem proportionalis h k . 'Erutitaque qua- 
tuor linea reBa yfub eadem ratione continue proportionales : ficutui- 
delicetd e ad[g,fic eadem [gad latus b CyUtque idem latus b cad reBa 
h k.Viati^tur quadratum^ex ipfi h^: demum reBangulum filidu 

de h ky 
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cnho a h Cyperi^jitis antecedens quarta j^ropoftionis demonjhrationem. 

^Scciindapars, ut eidem cubo arquale folidum paral- 
lelepipedumXuper oblata babre^tilineafabricetur. 
^Sed efto datahajts re^ilinea de yfuper quareceptum (it erigere foli~ 
dumparadelepipedum^eidem ohlato cubo gquale. Ajjumatur ergo latus 
quadrati^eidem haji rediilinea (fi non fuerit quadrata ) aqualis 3 per 45 
primi}^ ultimam fecundi elementorum: ftque illud fg. idem porro la- 
tus fg fatuatur linea prima, latus uero cubi, utpote b c, linea fecunda: 
O* inueniatur tertia proportionalis h k j per ipfam undecimam fexti e- 
lementorum. T-iat deinde , utfgadbk. ^ficlatuscdad re^am l m ,per 
duodecimam eiufdem fexti elementorum, ht quoniam tres linea re^a 
fgjcdi h k ,funt continue proportionales : quadratum igitur ipfiusfg, 
ad quadratum ipfus c d eandem habet rationem , quam ipft fg prima 
linea ad tertiam h k, per corollarium dedmanona fexti elementorum: 

proinde quam bcad ipfam Im.lpf autem quadrato quod ex fg, a- 
quum ejirefiilineum d e,per cojhruSlionU hypothefin: & aquales ma- 
gnitudines , ad eandem magnitudinem eandem habent rationem, per 
feptimam quinti eorundem elementorum . Sicut igitur rediilineum de 
ad quadratum ipfus b c,fc eadem bcad reBam l m. Si deferibatur ita^ 
que fuper eodem plano refHlineo de, ad altitud inem e n,qua ipf Imft 
aqualis, folidum paradelepipedu d e n: illud erit aquale dato cubo ab c. 
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^er 34 undecimi elementorum. Habent enim hajes fuis altitudinibus re~ 
ciproce proportionales : quadratum enim ipjtus b cefbbajis dati cubi, 
^ ipfa b c eiufdem cubi Jublimitas, nempe aqualis ipji a b eiufdem cu~ 
bi lateri. 

^Idem fieri pofle <dc quocunque iblido rcdrangulo, non cubo. 
^idem quoque fieri poterit , de dato quouis reSlangulo folido non exi- 
gente cuboiaccipiedo uidelicet illius altitudinem , loco altitudinis ipjius 
dati cubi ; ^ latus quadrati propria baji aqualis , loco lateris eiufdem 
cubi : atque fcutf gad h k ffcfaciendo ipjkm altitudinem ad regiam 
l m . Erit enim rurjum eadem Im , altitudo folidi parallelepipedi fuper 
oblato plano dejcripti,^ ipf dato folido reSlangulo aqualis. Ajjumen- 
dafunt igitur dua linea foco lateris ipfius cubi, utpote,in locumip- 
fuslatensb c, quod ejl latus quadrata bafs, c^eiufdem cubifupple- 
bat altitudinem. 

^Corollarium biparticum,notatu dignum. 

^ E>atum ergo cubum , pro data altitudinis , aut ipf us plana bafs di- 
uerftate,in multiformia reuocabiturfolida,aut rotundam, autlatera- 
tam bafn habentia-.qua generali nomenclatura, columna uodtantur. 
Omnis fquidem reailinea bafs , in circulum aqualem , per quartam 
propoftionem antecedentis libri tertij reuocatur . ^ Mutabitur tandem 
ipfum oblatum cubum, in rotundam, autlateratam pyrarnidem : cum 
per fecundam huius propoftionem , omnis columna in datam pyrami- 
dem,hocef, rotundam aut lateratam bafn habentem, uel facile tranf- 
mutetur. 


4 


5 



PROPOSITIO VI. 

Pbsrxdacsjcubum Jcqualc; datdue cubo^squalem 
fphxram confequcnter fabricare . 

^ Ex uigefmaf eunda propoftione , libri primi Archimedis de jf hara 
(pp cylindro, certum habeturijf haram eff quadruplam coni ,feu rotu- 
da pyramidis, cuius bafs fuerit maximus ipfus ffhara circulus, altitu- 
do uero eiufdem maximi circuli , aut ff hara femidiameter . Conus igi- 
tur , cuius bafs fuerit quadruplus circulus ipfus maximi circuli , alti- 
tudo uero idem femidiameter oblata ffhara : eidem jfhara aqualis erit, 
idem nanque conus , quemadmodum ^ ipfa ffhara , quadruplus erit 
ipfus coni, cuius bafsefi circulus ffhara maximus, altitudo autem 

eiufdem 
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eitif^em jfhgra femidUmeter. Suh eodem nanquefafligio exifientes co- 
ni, adinuicem Jehahent jicuthafes :,f)er undecimam duodecimi elemen- 
torum . 'Dejcri^tus autem ex igjtus jj>har§ diametro circulus 3 quadru ■ 
^lus eil maximi eiufdem jfhara circuli : atque Ju^erficiei Jj’harica a- 
qualis 3 per y praaUegati lihri ipjius Archimedis , Contis igitur 3fuper 
huiu/cemodi circulo ex diametro jfhara defcripto, ad prafatam altitu- 
dinem femidiametri jfh§ra conflitutus:eidemJ^h§ra de necej^itate co§- 
quatur. Huic autem cono 3datur aquale cuhum3per antecedentis quar- 
ta propojitionis corollarium: & proinde ipji jfharf dat§ cuhum aquale 
defcrihitur . ^Sit, infupradiBorumexemplum, data hara 3 in qua 
maximus circulus a h eccuius centrum d3dimetiens uero a c: deferi- 
haturin primis ex ipfo dimetiente circulus efg, cuius centrum k, dime- 
tiens autem egjipjiusac duplus. Super eodem po^modum circulo efg, 
conus erigatur h efg, ad altitudinem quidem h k.,qua ipf d a femidia- 
metro ft aqualis. Hic autem conus h efg,in cuhum aquale, iuxtaipfus 
antecedentis quarta propoftionis traditionem, ^ eius corollarium , in 
hunc qui/equitur modum reducatur . Quadreturinprimisidem cir- 
culusefg3per aliquam propoftionum antecedentis fecundi lihri: 
ipf us quadrati ajfumatur pars tertia ( quod faBuuidetur admodum 
facile) qu§ reducatur in quadratum ,per ultimam fecudi elementorum, 
Solidumenim reSlangulum , fuper eodem quadrato,^^ fuh altitudine 
h^icomprehenfumjipfconohefg, proinde ipfjfh§r§dat§ erit §- 

quale. Inter latus confequenter huiufce quadrati, quod ftlm,^ alti-- 
tudinemhk, du§ medi§ line§ reB§ continue proportionales inuenian- 



Cuhum a^ualejphtcradau. 
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^Hr^^erali^uampropojitionum antecedentis lihriprimi ^quafntno 
^ p r: jicut quidem Imadno ,Jic eadem noad pry^ ^p/dp rad aU 
titudinem h k . Cubum enim defcriptum ex ipfa n o , ipjt fphara data 
coaquabitur. 

. ^Altera fpha.’ra;cubicatio. 


fIDEM QVOQVE LICEBIT ALITER AB~% 


foluere. "t^amper eandem 3 1 propofttionemy libri primi de j^h§ra ^ cy- 
lindro ipjius Archimedis -.cylindrus yCuius bajis epi maximus j^hara cir- 
culus y altitudo uero eiufdem maximi circuli aut j^hara diameter yad 
ipfam J^haram rationem habet fefqualteram . Lt proinde Jit, ut cylin- 
drus y cuius bajis ejl idem maximus Jj>hara circulus y altitudo uero duo 
ipjius diametri tertiayeidem JJhar^jit aqualis: Continebit enim yquem- 
admodum ^ ipfa JJharayduo tertia prafati cylindri , cuius altitudo ejl 
totus JJhfra diameter . Quoniam in hafibus aqualibus exiPlentes cy- 
lindriy adinuicem feje habent fcut illorum altitudines yperi^-duoded- 
mi elementorum. Hic demum cylindr/ss,Jeu columna rotundadpfi jjha- 
ra aqualisifacile uerteturin cubum,per ippus antecedentis quart§ pro- 
pojitionis corollarium: quod quidem cubum eidem Jfhar§coaquabitur. 
S/> enim rurfum data JJhgrayCuius maximus circulus a b c,& centrum 
dy dimetiens autem a c . Bx ipjo itaque dimetiente ac yabfcindatur 
pars tertiuyper nonam fexti elementorumyqua Jit a e: Kejtdua igitur e c, 
continebit reliqua duo tertia . Quadreturpofbnodum circulus maxi- 
mus abcipfus JJh§ra data y per ahquam propoftionu/n antecedentis 
libri fecundi : ftque latus ipfus quadrati fg . KcPlangulum enim Joli- 
dumycuius bafs erit quadratum ipfus fgyaltitudo uero e Cy aquum erit 
cylindro yCuius bafs e fl maximus JJh§ra circulas , altitudo uero eadem. 




utpote e c.lnter ip- 
fas demum f g 
e Cyduf medi§ pro- 
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h kjjic eadem hk adlmjatque ipfalm ad altitudinem c e. Oithum enim 
e^uodexipfahkdefcrihetur y ipjidata j^harf erit aquale : Et^roinde 
eadem h k,ipfino prioris demonflrationis coaquabimr. 

filiatio notanda. 

3 eft igitur cuhum , ex Utere quadrati dejcriptum , quod maximo 

ipjius jfhar§ aquatur circulo , eidem jfhar§ aquale:utpl§nque tradi- 
deruntyd. quorum nominibus noflro more abjlinemus . Cum enimfg Jit 
latus quadrati eidemmaximo circuloaqualis y&ipfafgmaiorhky 
qua eji latus cubi data JJharg aqualis y nempe aqualis cylindro qui ei- 
dem jfhar§ co§quatuf , per ipjius antecedentis quarta propojitionis de- 
monjhrationem : Euidens relinquituryCJibum exipjdfgde/criptum,ea- 
dem jjhara fenjiyiliter ejfe maius . 

^Secunda pars , ut dato cubo aequalis {ph;Era uerfa uicc 
deferibatur . 

4 fDATO AVTEM, SPHAERAM AEQVALEM 
in hunc licebit dejaribere modum. E/lo datum cubum a b CyC ui expediat 
aqualem fhh§ram dejignare. Eroponatur igitur oblata quauis ^h^ra, 
cuius femidiameter Jit d e: 0 * inueniaturlatus cubi eidem §qua- 

liSyper alterutram antecedentis primapartis demonfhationem yftque 
illudfg.EtJicutfgad pmidiametrum d Cyjic fiat latus dati cubi (utpote 
b c)adreBam hkyperi2.fextielementorum. Qumigiturquatuorlinef 
reSlffgyd Cybcy hk yfintinuicem proportionales : permutatim quoque 
proportionales erunt, per fedecimam fextielementorum yficut quidem 
figadb Cyficde adipfamh k. Siautem quatuor line^ recl^ , proportio- 
nales fuerint : &qu§exipfis Jblidaparallelepipeda fimilia , fimiliter- 
que dejcriptayproportionalia erunt : & e conuerfoyper 37 undecimi eo- 
rundem elementorum . Cubumigiturquodfgdejcribitur y adeuhum 
quod ex bc eandem habet rationem, quam fjh§ra cuius femidiameter 
efide y adffih§ram cuius femidiameter esi hk. Ytenim cubum fimile 
e^i cuboyfic ^ Ijh§ra fjhp-f fimilis ejje uidetur : utpote , qu§ omnium 
[olidorum regularifiima efiy 0 * omnifariam paraUelepipeda ; nempe 
cuius fuperficies, ex infinitis inuicem gquidiilantibus 0 ^ confufisfu- 
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pcyjlciehKS colare uidetur.Vr<eterea non oportet i^fa quatuor Jblidaijt- 
milia ejje adinuicem:Jed ea tantummodo , quorum proxima uel imme- 
diata fit comparatio . Cum fit i^turut cubum quod ex fgad cubum 
quod ex bc de/cribitur^ ficf^h^ra, cuius femidiameter efid e , ad f^h§rd 
cuius/emidiameter elb h k ; erit quoque permutarim, per eandem fede- 
cimam libri fixti elementorum , ut cubum quod exfg, adfhharam cu- 
ius femidiameter efld e,fic datum cubum quod exbcad ffh§ram cuius 
femidiameter efihk. Sed cubum quod ex fg dejcnbitur,aquatur ^h§- 
ra cuius femidiameter e^i de, per confiruSlionis hypothefin: datum igi^ 
turcubum quod fitexbc,aquum erit f^harf cuius femidiameter e^ 
h k . Defirihatur ipturex h k circulus ad ipfius circuli quantita- 
tem, ffh§rahlm:eaenimaqualiseritipfidatocuboabc. Data i^- 
tur^^har§,cubumaqualedefiribitur& econuerfb . Quodfaciendum 
receperamus. 





^Corollarium i . Dc redudionc Iph^ra: in columnam, 
auc pyramidem £equalcm:& c conucrfb. 

f DATAE IGITVR SPHAERAE, LATERA- 
ta fiu rotunda columna , uel pyramis defiribetur aqualis: ^ e conuer- 
fo, cuilibet oblata columna, /eu pyramidi, reailineam uelcircula- 
rembafin habenti t aqualis ffhgra defignabitur. Vrima pars corolla- 
rij fit manifefla. Sphara enim^ uertitur in cubum aquale , perpri- 
mam partem huius fextg propofitionis : 0" omne cubum , in dat§ alti- 
tudinisfoUdum reBangulum ^ autinparalleleptpedumfuperdatabafi 

confifiens 
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conjtjlens reuocatur^per quintam huius propojitionem. idem autem re~ 
Bangulum Jolidum , aut parallelepipedum , in columnam cuius hafls 
efl quadrata reducitur.Hanc porro columnami facile efl tranjmutare 
in rotundam, per primam huius propoftionem : & columnam demum 
rotundam,in lateratam aut rotundampyramidem, per fecundam hu- 
ius propojitionem. ^ Secunda ueropars coroUarij, non minus euidens 
e^i. Omnis etenim columna, f militer & pyramis, reducitur in cuhum, 
eidem columna uel pyramidi aquale , per corollarium antecedentis 
quarta propoftionis .Cuilibet autem cubo , aqualis jf hara defcribitur, 
per fecundam huius Jextapropojitionis.Data igitur columna, uel pyra- 
mis,atquehuiufcemodiJfhara 3 eidem cubo erunt aqualia: ^proinde. 
aqualiaadmuicem.W traque proptereacorollarij pars,uera. 

^ Corollarium i.Qubd unumquodque extero- 
rum regularium corporum^in cubum, aut 
fphxram rcuocatur. 

^MANIFESTVM EST PR AE TERE A , VNV M- 

f iodque caterorum retiarium corporum, in cubum, atque demum in 
haram reduci uel facile pojje. Corpora autem regularia, hoc efl,Jub 
aquiangulis ac inuicem aqualibus planis ( quorum quodlibet, bajts in- 
differeter dicitur) coprehenfa, funt tantumodo qtdinque. Vrimu corpus 
regulare, quatuorbafbus triangularibus terminatur : ^ tetrahedrum 
dicitur. Secundum uero,fex quadratis clauditur bajibus : & uocatur 
hexhadrumjjiue cubum.Tertium autem, fub oflo regularibus triangu- 
lis continetur : ^ oflahedrum propterea nuncupatur. Quartum dici- 
tur icofahedrum, uiginti bafbus itidem triangularibus terminatum. 
Quintum denique regulare corpus ,Jub duodecim pentagonis bafbus 
comprehenfum : dodecahedrum uocitatur.Qua quidem regularia cor- 
pora,tum inuicem , tumipf ff hara funt infiriptibilia. Vnumquodque 
igitur fupradi^orum quinque regularium corporum, ex tot rejultat py- 
ramidibus inuicem aqualwus , quot funt in iHo triangulares, quadra- 
ta,uel pentagona bafs:quarum pyramidum altitudo,eH linea perpen- 
dicularis, qua efl centro cuiuflibet regularis corporis , in bafn quamli- 
bet educitur. ^x praofienfs autem , atque geometricorum elemento- 
rum propoftionibus fit manifeftum , ipfas cuiuflibet regularis corporis 
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hajesiinunam^olje reuocari Ju^erfictemj etiam regularem. Su^erqua 
uniuerfalifug^cie i ji ad grafata perpendicularis altitudinem pyra- 
mis erigatur.ea erit aqualis omnibus ipjtus dati corporis regularis py- 
ramidibusygf;r eidem propterea regulari corpori aqualis. Ipjd nanque 
pyramis ^ad unamquamque jingularem pyramidem eam rationem ob- 
tinebit, quam bajts ad bafn. Qjioties igitur bajts ipjtus uniuerfalis py- 
ramidis, cuiujlibet pyramidis particularis bajtn continebif.toties eadem 
uniuerfalis pyramis, unamquanque Jingularem pyramidem, gy totum 
propterea regulare corpus comprehendet. Omnis autem pyramis, in fo- 
Udum re^langulum, per corollarium antecedentis fecunda propoftionis 
uel facile tranjmutatur: gjr /olidum quodlibet reSlangulum, in cubum 
aquale reducitur, per ipfam quartam propoftionem. Ipfi tandem cubo, 
aqualis j/hara,perhancfextam propoftionem defcribitur. CoroUariu 
igitur ex omni parte uerum. 

PROPOSITIO VII. 

Vbum cubo iungcrc:cx duobus uc cjibis squali- 
bus, aut insqualibusjunum conficere cubum ipfis 
datis cubis squale. 

CIN PRIMIS IGITVR, SI CVBVM CVBO FVE- i 
rit aquale, alterum alteri direBefuprapoftum,ejficietreBangulum f- 
lidum altera parte longius : quod per antecedentem quartam propofi- 
tionem, facile uertetur in cubum,eidem reHangulo folido, ^ ipjis pro- 
inde cubis datU aquale. ^ytf (uerbi gratia) datum fuerit cubumab, 
cubo c d, aquali componendum : conficiatur ex ipjts duobus cubis, re- 
Slangulum folidum aed, cuius bafis erit quadrata , altitudo uero ex 
utri/que datorum cuborum con/urgens lateribus. Inuentis ergo duabus 
lineis re^is, inter a c,atqUe c d, continue proportionalibus, per aliquam 
propofitionum antecedentis libriprimi, qua fint e f&gh,ficut quidem 
ac,ad e fific eademe f,ad ipfm gh, atque eadem gh, ad ipfam cd: 
de/cribatur ex ipfa gh,cuhumgh k.lUudenim erit aquale prafatojo- 
Udo redlangulo acd,0^ aquale propterea ipfis datis cubis ab,gtr cd. 

C Secunda 





^ Secunda pars de cubis insqualibus. 

^AT SI ALTERVM DATORVM GVBORVM 
utpoteahymaiHS fuerit reliquo cd-.reuocadum erit idem minus cuhum 
cd,inreflangulum f olidum ,fuh altitudine ipjius ^in quadrata 
hajicomprehenfum, ^er antecedentem quintam jfro^ojitionem-: inueta 
media proportionali interah,^ hc, deinde quarta itidem proportio- 
nalipojlipfam h c^qua jitfg-.ex qua defcrihatur quadratum, fuper quo 
erigatur prafatum reBangulumfolidum efg. Canebatur pofimodum 
egdinea reSia: cuius quadratum aquum erit iis, qua ex e fg>p^^ 
penultimam primi elementorum, proinde quadratis qua ex a b, gp^ 
eadem fgidefcribuntur.Viat igitur quadratum,ex ipja eg: & defcriha- 
turfuperillo re flangulumfolidum e g h,ad pra fatam altitudinem cubi 
maioris fcilicet a h. illud enim re^angulum Jolidum egh , aquum erit 
eidem maiori cubo ah, atque reflangulo folido efgtgp" proinde datu 
cubis ab,^c d,pendenter aquale. Sub eadem enim altitudine exiflen- 
tia folida parallelepipeda , adinuicem JuntJicut bafes,per trigejimam 
fecundam undecimi elementorum. Operapretium€fitandem,inter la- 
tus eg,quadratabajis, gp^ altitudinem gh (qua minor efi ipfo latere) 
duas inuenire regias continue proportionales, per aliquam propojttio- 
num antecedentis libri primi : qua Jint(uerbigratia)kl,gp^ mn,Jicut 
quidem eg,adkl,fic eadem.k. l,ad ipfam m n, atque eadem m n,ad 
pra fatam altitudinem gh. Cubum enim quod ex ipfakl,de/cribetur, 
eidemfolido rcBangulo egh,gp‘ipfis confequenter datis cubis a b,gsr 
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cdjper quartam huiKSpropojitionem erit aquale.Wahesi^turjqua uia 
ex duobus cuhis inuicem aquaUhus aut inaqualihus,unum conficiatur 
cuhum ipfis datis aquale. 

Me(3ia,fportioiiaV. 

inter ab^etcd. 


^Notandum. 

^ \dem fiet confequenter de tribus yaut^lurihus cuhis, in unum cuhum 
eifdem cuhis aquale componendis. Nam reduBis duohus primis cuhis, 
in unum cuhum ipfis duohus aquale : illud, cum fequenti euho ordine 
tertioyin unum cuhum (quod trihus primis erit aquale) reuocandum 
erit:^ illud rurfum, cum fuccedenti quarto. Ef deinceps in hunc mo- 
dum, pro data euhorum in unum reuocandorum multitudine. 

^ Corollarium i.Dc duabus coIumnis,aut pyramidi- 
bus,in unam componendis. 

f quoque fietje columnis, ^ pyramidibus inuicem aqualibus 

autinaquaiihfis. Hic inter columnas lateratas, annumeramus omnia 
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Jolida reBdn^la minime cuhica )fuh aquidiflantibus pUnis & di~ 
menjionibu^ inaequalibus comprehenjk. l^am eiujcemodi columna, 4f- 
que ^yramides,aut eiufdem erunt altitudinis, aut diuerfk. Si fecundum 
acciderit, reuocentur ad eandem altitudinem, longiorem in breuiorem 
tranfmutandoiaut e conuerjd,feruata quantitate magnitudinis, gerter- 
nam huius progoftionem. Deinde fiat bafs,qua utriufque columna, 
uel pyramidis bajtn comprehendat. Duabus enim, aut pluribus redii- 
lineis figuris , unica dari poteli aqualis , atque duobus , aut pluribus 
circulis , unus aqualis defcribi circulus, per fecundum corollarium fe- 
ptima propofitionis antecedentis libri tertij. Circulus praterea, in re- 
Shlineam uertitur figuram : ^ e conuerfo ,per quartam , & quin- 
tam propojitionem ipfius pracedentis libri tertij : ut omnia propofito 
compofitionis tibi citemus adminicula . Super hac igitur bafi, qua da- 
tarum eiufdem altitudinis columnarum ,fiue pyramidum bafibus edi 
aqualis, fi ad eandem altitudinem columna, uel pyramis erigatur : ea 
erit aqualis ipfis columnis,fiue pyramidibus: quemadmodum expradi- 
dliSiCf trigefima fecunda undecimi,atquefexta,& undecima duode- 
cimi elementorum uel facile colligitur. 

^ Notandum. 

j ^ 'Et proinde fit, utduacolumna, uel pyramides , aut fimul rotunda, 
aut fimul laterata , undue exifiente laterata , O* altera rotunda : in 
unam aut rotundam,aut lateratam columnam , feu pyramidem , ipfis 
datis aqualem, uel facile reducatur. 

^ Corollarium i.De exteris regularibus corpori- 
bus in unum componendis ipfis datis xquale. 

^ ^ Eatet infuper, qualiter ex duobus caterorum regularium corporum 
d cubo, unum fimile , ac eifdem aquale corpus fabricetur. Ex fecundo 
enim corollario antecedentis fixta propofitionis fit manifefium,quali- 
ter catera regularia corpora , in ipfum cubum tranfinutentur : ex hac 
autem fiptima propofitione , qua uia ipfis duobus aut pluribus cubis, 
unum aquale cubum deferibatur. Hoc autem cubum,fi in fimile corpus 
regulare cum ipfis datis reuocetur.iRud prafatis,hoc eHjdatis d princi- 
pio regularibus corporibus,de necefiitate coaquabitur. 

X iij 
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irinucntio laceris oblati corporis regularis, ipfi 
dato cubo a:qualis. 

^Kdi<^Hum efhergOydemonfhrare (jualiter inuemendHmfitldtHs dati 7 
corforts regularis, eidem cubo aqualis, ifio itaque ^ropojltum in cate- 
rorum exemplum, inuenire latus tetrahedri , dato cubo aqualis , cuius 
Utusjit a b. AjJumatureYgo tetrahedrum quoddam libera magnitu- 
dinis jcuius unum latus jttcdig^gerpcundum corollarium anteceden- 
tis fexta ^rogoJitioniSyillud in cubum aquale tranfnutetur, cuius latus 
fitef. Datu confequenter tribus lineis reSlis,e f,a b,c d, quarta pro- 
portionalis inueniaturg h,per iz Jexti elementorum . 'Erit enim re- 
ila g h, latus tetrahedri ipji dato cubo aqualis . Quoniam ipfa qua- 
tuorlineare6la,e f,a b,c d,g h,juntper conjlruSlionem inuicem pro- 
portionales :jicutuidelicet e f, ad ipjamabyjicc d,ad ip/amgh. Ediigi- 
turut cubum quod ex e f, ad cubum quod ex a b ,defcribitur: Jic tetra- 
hedrum cuius latus e^ cd,ad tetrahedrum cuius latus eflgh,hoceIf, 
f mile folidum, ad f mile Jimiliterque dejcrip tum , per undecimi ele- 
mentorum. Et permutatim erit igitur, per /edecimam quinti eorundem 
elemetorum, ut cubum quod ex e f, ad tetrahedrum cuius latus efl c d: 
jic cubit defcriptu ex ab, ad tetrahedru cuius latus ell gh.Atquipri- 
mum aquatur fecudo,per conJhru6lionis hjpothefin: igitur & tertium, 
ipji quarto.Cubum igitur,cuius latus eli a b, aquumeji tetrahedro cu- 
ius latus ejigh. idem uelim inteliigas de cateru regularibus corporibus. 
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PROPOSITIO VIII. 



Maiori cubo decra(£i:o minori ,rcliduu exprimere cu- 
bum: Idemque dcre<£tangulo folido non cubo ref- 
pondenter obicruare. 


I f ESTO, CLARIORIS INTELLIGENTI AE GRA- 



tia,^rol)ojimm,a maiori euho quod jit ah e, detraElo minoridej reji~ 
duum euhum ex^Yimere.Yiati^turin primis quadratum^uni quadra- 
torum ipfuscuhi maioris aquale:cuius latus fitgh. Etfuperipfo qua- 
drato g h,dato euho d ejaquale /olidum reflagulum deferihaturg h kj 
perjecundam partem antecedentis quarta propoJitionisSeceturpoJbno- 
dum ex dati cubi maioris latere a hdpjt h k»aqualis, utpote b l,per ter- 
tiamprimi elemetorum.Etperpun^um /diuidaturidem cubum abe, 
/ubplano l m.Detrahetur itaque ex ipjo maioricubo abcjolidumre- 
Bangulum l m^ip/i re 6 iargulo folido g h k, e quale : & proinde aquale 
ipji minori cubo d ef.KeJiduumporro reBangulum /olidum a m,/ub in- 
aquahbus dimenjionibus , in quadrata baji continebitur : quod in 
cubum,eidem folido reBangulo aquale^, per quartam propo/itionem uel 
facile reducemrtinuentis inter latus ipfus quadrata bajis ab, alti- 
tudinem a lyduabus lineis reBis continue proportionalibus , per ali- 
quam propo/itionum antecedentis libri, qua fnt n 0,^ pr. Cubum 


X liij 
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tmm cjuodex ea media linea proportionali defcrihemr > eide qua- 

drata hajis lateri uicinior erit^ ipji rejiduo a m, erit aquale : ueluti cu- 
huntiCHius latus efl n o,ipJius figurata dejmptionls. 

^ Dcrcdtangulis foIidis,tninime cubis. 

^ idem quoque faciendum effe uelim inteUigas , de re^angulis folidis z 
minime cubis. Nam fuper quadrata baf maioris folidi re^angulijde- 
fcrihi poterit folidumreBangulumiipfi minori aqualejperea qua pro- 
poftione quinta pradocuimus. Deinde facienda eritfubtraSlio minoris 
folidi re^anguli^b ipfo maiori^ non aliter quam de fuhtraBione mino- 
ris cubi d maiori cubojnuperrimediSlum extitit. 

^ Corollarium i. De mutua columnarum^ucl 
pyramidum fubtradione. 

fAB OMNI IGITVR COLVMNA,SEV PYRA- 3 
mide maiori,minor columna, fue pyramis, detrahi confequenter pote- 
rit:& refduum in fmilem uel columnam , uel pyramidem pendenter 
reuocari. Nam f data columna, oblataue pyramides, inaquatis fuerint 
altitudinis :minor diarum in altitudinem maioris, aut e diuerfo reduce - 
da erit, per tertiam huius propoptionem. Deinde bafes earundem colu- 
narum,puepyramidum,qua non fuerint quadrata, in quadrata eifde 
bapbus aqualia tranfmutari debent,perea qua antecedentibus prao- 
fenfa funt propoptionibus : baps quadrata minoris columna, uel 

pyramidis, d bap quadrata maioris confequenter auferri. Itaque p rep- 
duum quadratum,in circularem, aut retliiineam quanuis reducaturp- 
guram,& fupereadempgura,columnayUelpyramis,adprafatam de~ 
fcribatur altitudine-.ea erit,qua exipfdfubtraiiione relinquetur. quo- 
niam fubtraBayatque relitia columna, uel pyramis, fe habent ut bafes. 

Vt quadratum aquadratofubtrahatur. 

^ Subtrahitur autem minus quadratum, d maiori quadrato, in hunc 4 
quipquiturmodum.Epo latus maioris quadrati ab,minoris uerocd. 
Etfuperab latere, pmicirculus defcribatur aeb. Ipp pofmodummi- 
nori Uteri c d, aqualis in eodem coapteturpmicirculo, per prima quarti 

elementorum: 
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clcmentorum:&* conneBataraeJinea reBa, 'E.ritenimae reBa, la- 
tus quadrati rejidui : quoniam an- 
gulus qui ad e^reBus eB,ger trige- 
Jtmam primam tertij eorundem ele- 
mentorum. Ef proinde qua ex a e, 
\ & e h^reBis quadrata dejcributury 
aqualia Junt ei quod jit ex a per 

t ' * <■' quadragejtmamjeptimam primi fu- 

pradiBorum elementorum. 

^ Corollarium z.Defubtradionc regularis corpo- 
riSja fimili regulari corpore. 



fPATET RVRSVM,QVAM FACILE VNVM- 
quodque caterorumregulariumcorporumacuho,detrahi pojiit a ma- 
iori jimili corpore regulari-.atque latus rejidui corporis , ipjis datis ji- 
milis tandem exprimatur. Ytrunque enim regulare corpus in cubum 
aquale reduci uel jacile poterit ^ per fecundum corollarium anteceden- 
tis fexta propojitionu : ^ cubum minoris corporUiU cubo maioris pen- 
denter auferriiperhanc oBauam ^ropojitionem.KeJtduum tandemfb- 
lidum reBangulum,reuocari poteritin cubum^per antecedentem quar- 
tam propojitionem: atque demum inueniri latus jimilis corporis regula- 
riSiCidem cubo^^^ ipji proinde rejiduo aquale, per ea qua proxime fue- 
re demonjhrata. 

PROPOSITIO IX. 

Blatis duabus fphsris inuicem squalibus, aut ins- 
qualibus,unam deferibere fphsram , ipfis datis x- 
qualem. 

fVTRIQVE SPHAERAE CVBVM AEQ^VALE 
dejeribatur ,per fextam huius propojitionem. Ipjis pojhnodum cubis , 
unum aquale cubum fabricetur, per fequentem propoftionem jepti- 
mamiquod ipjis duabus jjharis de necej^itate coaquahitur. H«jc demu 
cubo, aqualis jjhara conjiruatur , per eandem jextam propoftionem. 
'Eadem nanque jjhara,ipfs duabus jjharis a principio datis entaqua- 
lis:utpote,qua eidem communi cubo fmuladaquantur.'Huiuspropof- 
tionis ynudo opus ejje reor exemplo : ni uelis fngula , proximis O* 
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nu^sr allegam fropofitioniyusfufficieterexpreifa , in uanum refamere. 

^ Notandum. 

^ Qmdjigluteiduahusohlata fuerint j^hara, in unam J^haramipfis % 
datis aqualem reducenda ; reduBis duabus primis illarum, in unam 
J^haram ipfs duahus aqualemteadem j^hara una cum fequenti tertia, 
in unam rurjumjf haram colligenda efi:^ deinceps in huncmodum 
quantumlihet , pro datarum ^hararum in unam componendarum 
multitudine. 

PROPOSITIO X. 

Maiori Tphara, minorem Iphsramauferrcr&rcfi- 
duam fph^ram,uerfa uicc reddere notam. 

^ Conuertatur in primis utraque jfhara in cubum aquale: ^ mi- i> 
nus cubum ,d maiori cubo auferatur, per Jextam, ^ o^auam huius 
propoftionem.Kefduum tandem /olidum rellangulum ,in cubuma- 
quale,per quartam huius propoftionem rurfum tranfmutetur: Ipf 

cubo aqualtSfJ/hara tandem dejcribatur,per nunc citatam Jextam hu- 
ius propo/itionem. 'Ham ipja ultima Jj>hara, erit ea, qua ex propofta 
fubtra^lione reliBa efl. 

^ Idem efficere de columnis & pyramidibus. 

fIDEM QVOQVE FIERI POTERIT DECO-^ 
lumnis,^ pyramidibus, in cubum aquakiper corollarium ipfius quar- 
ta propoftionis,in primis reuocatis.lpfum nanque refiduumfolidum re- 
^angulum,in prioris J^eciei columnam, aut pyramidem,per corollariis 
fuccedentis quinta propoftionis huius, tranfmutari uel facile poterit; 
qua reliSlam columnam,uelpjramidem,ex propofta columnarum,uel 
pyramidum fubtraflione tandem propalabit. 

PROPOSITIO Xl. 

Vbum, ac unumquodque fblidumjfub^quidiftan- 
tibus planis coprebenrum, pro datarationc iccarc. 
fSIT DATVM IN PRIMIS CVBVM(VT AR- i 
tem cif exemplo fmul edoceamus ) pro data ratione fecandu a b cd. ipft 
uero ratio data , qua e f,adipfamfg.X>atum itaque latus cubi, utpote 
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b Cyddtit reBx linete eg,feSite in ^un^o fijimiliter fecetur in pun^o h» 
per decimam fexd elementorum : Jtcut quidem ef,ad ipf^^fgyfc h h, 
figmentum ad reliquum h c.^tper ipfumpunBum h, utrique plano 
quadrato ahy^ cdyaquidifians Cr aqualeplanum quadratu defiri- 
baturhk l.Aio itaque,planum h k l»datum cubum a h cd,fub data ra- 
tione ficare. Varallelogramma enim funty 
atque reBangula hhky^khc, quadri- 
laterayatque fuh eodem uertice confiituta: 
fi habent i^tur ut bafis bh,& h c,perpri' 
mam fixti elementorum.VaraUelogrammu 
igiturbhk,adip/um k h c, parallelogra- 
mum fi habet, utbafis h h,ad bafin h c: & 
proinde ut ef, adfg. Sicut porro parallelo- 
grammum b h k,ad ipfum k h c, parallelo- 
grammumficfiUdum repagulum abhl, 
e. iS" ad reflangulum filidum Ihc d,per 3 1 un- 

decimi elementorum:Junt enim fub eadem altitudine, qua efi ipfius da- 
ti cubi latus. Solidum itaque re^langulum abh l,adfilidum reflangu- 
lum Ihc d, eandem rationem habet, quam e fA<^fg} ptr undecimam 
uinti eorundem elementorum.l^atumpropterea cubum ab cd, plano 
k lydijfiHum efl: atque Jub dataratione,qua e fiadfg. 

De folidis paraIiclepipedis,non cubis. 

^ Haud alienum habeto indicium dequouis reSlangulo, /olido minime 
cubo : aut alio filido parallelepipedo , fub aquidifiantibus planis com- 
prehenfi.W no etenim exlongioribus,aut breuioribus lateribus, inflar 
ipfius efg,autfub quauis alia ratione, fimiliterdiuijo : reliqua omnia, 
ut inpramijfia cubi diuifione,ueniuntpendenter obfiruanda. 

^ CorolIarium,de diuifione cylindri/ub quauis 
ratione data. ^ 

CCYLINDRVS CONSEQVENTER, SVB DATA 
Itidem ratione diuidetur, upote, qua eft ipfius ef,adfg.Diuifitenim 
illius altitudine ,fiue longitudine axis j infiar ipfius reBa e f g, qua 
/ub ratione datafiSla efi in punBofjatqueduBo perpunBu diuifionis 
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circulari flanoife hahehunt i^jiiis cjlindri je^entayUeluti partes axii, 
per 14 duodecimi elementorum, proinde ftcut partes linea re^lat^ua 
piy data ratione in primis diuifa proponetur. 


PROPOSITIO XII. 

Atam fpharra, in duas fedtioncs inxqualcs, fub qua- 
uis ratione dacaconfequentcr diuiderc. 
fESTO DATA SPHAER A , CVI VS CIRCVLVS 
maior Jit a h c ddUiuJ^ue centrum e,atque eiuf de circuli diameter a e c: 
data uero ratio, quafg, reBa, adipfam gh. Defcrihatur igitur fuper 
f g h, linea reBa,jemicirculusf l h:^ excitetur gl, fuper perpendi- 
cularis, per undecimam primi elementorum: conneBaturque f l,&lh, 
lineareBa.KeBHseritigiturangulusflh,per^i tertij elementorum: 
atque ghmedia proportionalis,interfg,g^gh,per corollarium oSlaua 
fexti eorundem elementorum: Jicut uidelicet f g, ad g IJic eadem gl,ad 
ipfamgh. KatioautemipJiusfg,adgh,cdJlatexeiJdem rationibus, fg, 
inquam adgl,& ipfus gl,ad gh,pereaqua fuper decimamdijfinitio- 
nem libri quinti, quintam dijfinitionem libri fexti elemetorum con- 
fcripfmus. Conflabit igitur ex alterutra pradiBarum rationum dupli- 
cata,hoc eB,in feipfam duBa: utpote, ipfusfg,adgLDuplo maiorem 
itaque rationem habetfg,adg h,qudm eadem fg, ad ipfamg l. ¥iati^- 
tur confequenter,ut lf,ad ipfam fg,Jtc diameter c a, ad reBam a h , per 
IX fexti elementorum. 'E.tconneBaturreBa b c: ducaturque reBabd, 
fuper eodem ac,dimetiente perpendicularis, pue orthogona. 




HIS 
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2, fHIS PRAEMISSIS, AIO CIRCVLVM ,CVIVS 
dimetiens efi y mdydatdmjfharam ah c d,/uhdata ratione quaj^g, 
adgh,dij^efcere. Angulus enim in primis a hc, reHns eB,j>er 31 ter- 
tij elementorum : 0 * proinde aqualis reSlofg l.I^raterea, circuman- 
gulos haCyO* l f giConfijientia lateraffunt per conjhruflioneminui- 
cem proportionalia : Jicutuidelicetcayadah^ficl f,adfg.Keliquorum 
infuper anulorum h c a>g^ f l g, uterque JimulreBo minorefi.Ae- 
quiangula itaque fuma h c,g^flgy triangula, per fextam fixti ele- 
mentorum. £/■ per quartam eiufdem fexn , latera qua circum aqua- 
les angulos,proponionaUa funt adinuicem: atque fmilis rationis, qua 
aqualibus angulis latera fuhtenduntur. Sicut igitur fg, ad g IJic a h, 
adh c.Atqui f g,adipfam gh,praoflenfa eH duplo maiorem obtinere 
rationem, quam eadem f g, ad ipfam g l. '^adem propterea fg , ad 
ipfam g h, duplo maiorem rationem habebit , quam eadem a b, ad 
ipfam b c. Er quoniam circuli JeJe adinuicem habentjfcut qua ex illo- 
rum dimetientibus fiunt quadrata, per f eundam duodecimi elemento- 
rum : fe habent ifitur inuicem ,ficut quadrata qua ex eorundem cir- 
culorum deferibuntur femidiametrts , qua fubquadrupla junt eorun- 
dem quadratorum, qua ex ipfis fiunt diametris. Partes enim eodem mo- 
do multiplicium,eandem rationem habent fumpta adinuicem, per quin- 
decimam quinti eorundem elementorum. Circulus igitur, cuius je- 
midiameter eft a b, ad circulum, cuius femidiameter ell b c,fe ha- 
bet, ut quadratum quod fit ex eadem ab, ad quadratum quod fit 
ex ipfa h c. Sed quadratum, ad quadratum duplo maiorem rationem 
habet, quam latus ad latus. Quod igitur ex a b,fit quadratum, ad 
id quod fit ex b c, proinde circulus, cuius fmidiameter eli a b, 
adcirculum cuius femidiameter efbb c, duplo maiorem rationemha- 
bet,qudm eadem a b,re 6 la, ad ipfam b c. Atqui fg, ad g h, duplo 
itidem maiorem rationem praofienfa efl habere rationem , quam 
eadem a b,ad ipfam b c. Circulus itaque cuius femidiameter eflab, 
ad circulum cuius femidiameter efl b c, eandem rationem habet, 
quam f g, ad ipfam g h. Qmd in primis fuerat ofiendendum. 

3 fHIS PRAEOSTENSIS , MANIFESTVM EST 
fecundi libri Archimedis deffhara g^cylindro,fuper- 
ficiemfe^onis maioris b a d, ipfiusdata fihceraabcd, aquari circu- 

y 
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loyCmtts femidiametere^i ah:atqHeJU^erjiciem minoris fe^ionk bcd, 
^■qHalem fmiliter ejje circulo , cuius femidiameter efl h c. Hor igitur 
modo, urra^ue fuperjicies in circulum rejoluitur. l^erigjius autem li- 
hri fecundi de jfhtera & cylindro 41 grogojitionem , data fe6lioni 
J^hcera aqualis efl conus, cuius hajis aquatur fugerjiciei eiufdem je- 
6lionis, altitudo uero ipjius J^hara femiaiametro. Qonus igitur, cuius 
hajis fuerit circulus ex a h , defcrigtus , altitudo uero femidiameter 
ae,aquabiturigffeBioni h a diConus f militer, cuius hafs fuerit cir- 
culus dejcriptus ex ipjd h c, aquabitur feSiioni hcd. Hi proinde co- 
ni, eandem habebunt altitudinem. Sub eodem porro ftfiigio exif en- 
tes coni, adinuicem (e habent fcut ha/es, per undecimam duodecimi 
elementorum. Conus itaque, cuius ba/is elb circulus ex ab,dejcriptus, 
altitudo uero femidiameter a Cjad conum cuius bafs eft circulus ex h c, 
delineatus,& altitudo idem femidiameter a e,uel e c,eandem rationem 
habet, quam circulus qui ex a b,ad circulum qui ex b c,defcrihitur:g^ 
proinde, quam fg, ad ipjdm gh. Et ipfs demum feBiones b ad, 
hcd, ei/dem conis aquales, eandem rationem habebunt adinuicem , 
quam eadem f g,ad ipjdm g h. Data ergo jjhara a b c d, jub plano 
circulari, cuius diameter efi reEia b m d,in duas feEhones inaquales, 
datam rationem quafg,adgh,objeruantes,dijjeEla eft.Qitodfacien- 
dum,atque demonjhandum receperamus^ 



^ Corollarium • 
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^ Corollarium i.Quodfphsera induas Ipha^ras/ub 
data ratione proportionatas diuidatur. 

^ Sphara itaque in duas jf haras fuh data itidem ratione proportiona- 
tas diuidipoterit.Ver ea enim qua proxime demonflrata fuere ijfhara 
in duas partitur f Diones datam rationem ohferuantes : & cuilihetf- 
Biom,conus aqualis dejcrihirur y per allegatam propoftionem f- 
cundi libri Ara)imedis defhara cylindro. Omnis autemconuSyin 
cubum aquale tranfnutaturyper coroUarium antecedentis quarta pro- 
poftionis: cubum in f haram y per oBauam huius propof donem 
tandem reducitur. 

^ Corollarium 2 . Quod circulus induas fediioncs 
fub ratione data partibilis cft. 

fOMNIS PRAETEREA C I R C VL V S , IN D V A S 
f Iliones ftb data ratione itidem proportionatas, diuidi admodum fa- 
cilepoterit. Cum enim circulus fe habeat ad fharamyUt linea refla ad 
ipjum circulum : manifejlum efl re fiam b m d, prafatum circulum 
ab edyin duas partiri fefUonesba dyatque bcdyfub ipfa radone da- 
ta quafgyadg hypropordonatas. Qi^a quidem omnia, haflenus fue- 
re defderata. 

PROPOSITIO XIII. 

Vbo,acunicuiquc re6tagulo,autrcgularifblidofub 
squalibus planis comprehcnfb : fimile iblidurnjfub 
ratione data maius, aut minus conftruerc. 

fFACIAMVS IN PRIMIS DE CVBO PERICV- 
lumftque propterea datum cubum, cuius latus ftab, data uero rado, 
qua c ad d. Ef operapretium ft f mile yfmiliterque pof tum cubum 
(iejeribere , fib ipfa radone data qua c ad d, proporttonatum ; hoc 
efl, ad quod datum cubum ex a b, latere dejeriptum eandem habeat 
rationem , quam c refla , ad reflam d. Sicut i^tur c ad d, fic fiat 
ab,latus,ad reflam e f, per duodecimam fexti elementorum. Confe- 
quenter inter a b,gy e f,dua media Unea refla fub eadem ratione con- 
tinue propordonales inueniantur,per ea qua primo libro tradita funt: 

y H 
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Jintg mijicut cjuidem a h,ddg hyfc eadem g h,ad l m, atque 
eadem lm,ddipfam e f.Ex data gojbnodum linea reBa gh,datocu^ 
lo quod ex a y^fimile ^fmihterque gofmm cubum defcribaiur gh n, 
pertj undecimi elementorum. Aio itaque^darum cubum quodexab^ 
Utere defcripmm efi, eandem habere rationem ad i^fum g hn, quod 
exipfa gh, defcribitur, quamc reBa,ad ipjam d. Cum enim quatuor 
linearefla abgh,lm,efyContinuefntproportionales:eB igitur jicut 
^rimt a b, ad quartam e f,fc datum cubum, cuius latus efi a b, ad 
ipjum cubum gh n^quod ex fecunda proportionali g h, defcriptum t/f, 
per corollarium trige/tmatertU undecimi elementorum. Vt autem a b, 
ad e fyjic c,ad ipfam d,percoJhruclionem:Sicutpropterea Cyaddftcper 
undecimam quinti eorundem elementorum,datum cubum quod ex ab, 
ad ipjum cubum g h n. 



^ Dc folidis parallelcpipedis minime cubis. 

CHAVD ALITER DATVM QVODVIS ALIVD z 
Jolidum non cubum , altera uidelicet parte longus reBangulumy 

tantummodoue parallelepipedum: pro data ratione augere, uel minue^ 
re licebit. Quanquam autem huiujcemodi [olida, diuerfase!^ inaqua- 
les habeant dimenjiones : poterit nihilominus unaquaque pradtBarum 
dimenjlonum , pro prima linea proportionali indifferenter ufurpari . 
Catera porroyueluti fupra demonjhrauimus ,pendenter ueniunt abfol- 
uenda. C hjio in maiorem omnium elucidationem, datum (olidum pa- 
ralleleptpedum a b c: data uero ratio,qua d reBa,ad ipfam e. htfcut 
d,ad ipjam Cyfiefat latus a byad ipfam f g:atque inter ipfas a bygT fgy 

dua 
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du<£ medU colligantur proportionales, per aliquam antecedentis primi 
libri propofltionem , qua fint h l,^ mn: ficut uidelicet a h, latus ad 
ipfam h l,jic eadem h l, ad ipfam m n, atque eadem m n,ad ipfamf g. 
Defaibaturpojlmodum exipfa hl^olidum parallelepipedum hlo,ipli 
ab c^jimile, atque jimiliter pojttum,per ipfam undecimi elemento- 
rumJErit igitur,per idem corollarium 55 ipjtus undecimi, ut d,ad e,fic 
ah c,Jolidum parallelepipedum, ad fmile fmiliterque poftumfue de- 
fcriptum parallelepipedum hio. Voterit quoque d principio fieri, ut d, 
ad e,fic latus hc,ad ipfam fg. atque dua rurfum inueniri medio loco 
proportionales lo,& m n,interidem latus hc,^ ipfamfgitandem- 
que ahfolui reliqua omnia,quemadmodum nuper demonfiratu extitit. 

3 ^ Haud alienum uelim habeas iudicium, de quolibet cateroru quatuor 
regularium corporum a cuhoiea enim pro ratione data non aliter auge^ 
bis, quam de ipfo cubo, aut quouis alio /olido parallelepipedo tradidimus. 



^ CoroIIariunijDe augcnda^ucl minuenda fph^e- 
ra,pro ratione, data. 

4 ^ Data igitur J/hara,/ub quauis ratione data, proportionaliter auge- 
ri, uel minui confequenter poterit, t^am per antecedentem fextam pro- 
pofitionem,j/hara uertitur in cubum: & per hanc decimam tertiam, 
cubum ip[um,pro data ratione, proportiotialiter augetur, uel minuitur. 
Ipfirurfum cubofub data ratione proportionaliter auHo , uel diminu- 
to, aquatis ff hara defcribitur , per eandem fextam propofitionem. Co- 
rollarium ergo uerum, atque facillimum. 



PROPOSITIO XIIII. 

Mni columnXjfeu pyramidi, fimilcm & fub data 
ratione maiorem,uel minorem columnam, feu py- 
^ ramidem erigere. 

y hj 




RERVM MATHE. 

fEX SEXTA PROPOSITIONE LIBRI TERTII i 
nommrelinijuitur , qualiter omnis figura reShlinedi & proinde hajis 
tam coluna quhn pyramidis lateratdtfuh quauis ratione datapropor- 
tionaliter augeatur yUel diminuatur: hxfequetiueropropofitionefepti- 
maeiufde libri tertij^idem praojhnfum eft de circulo. Igitur Jt pro data 
ratione^bajis oblata columna,uel pyramidis , proportionaliter augea- 
tur^fUel minuatur,g^/uper huiufcemodi bajtfimilis columnaiUel pyra- 
mis excitetur i ad ipjius data- columna uel pyramidis altitudinem: fiet 
columna,fiue pyramis itadem oblata columna,pro ratione data maiora 
aut minor. Sub eodem nanque fafli^o exiflentes pyramides, fe habent 
adinuicemjicutbafes: laterata quidem per quintam c^fextam,rotu- 
dauero per undecimam duodecimi elementorum. Er quoniam ipfa co- 
lumna, eandem bafin altitudinem habentes cum ipfts pyramidibus, 

triplam rationem habent ad ip fas pyramidesmeceffum efi idem prafa- 
tis accidere columnis, quod ^ ipfis pyramidibus. Vartes enim, aque 

multiplicia, eandem rationem habent Jumpta adinuicem,per 15 quinti 
elemetorum.^odem itaque modo columna, quo ipfa pyramides, pro 

ratione data proportionaliter augebuntur, uel diminuentur. 

^ 1« quorum omniu maiore fidem, fubfcripta contemplentur dejcriptio- z 
nes. \n quaru prima, data rotuda coluna ab c,pro ratione ipfius d,ade, 
reSld, proportionaliter aubba efiiaugmentato prius fub eade ratione fg, 
circulo,g^fuper illo defcripta coluna f g h,ad altitudine gh, qua ipfia 
h,fit aqualis.ln fecunda uerO defcriptione , laterata pyramis lmn,pro 
ratione ipfius e,ad reSla d,proportionaliter efl diminuta: faSla in primis 
reflilineabafip r,ipfdbafimn,fubprafata ratione minori , atque ad 
altitudinem lo, aqualem, utpote st, defcripta fmili fmiliterque pofta 
pyramide spr. 
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Alorum tandem capacitates, tormentorumque bel- 
licorum uircs,& pondera, atque his hmilia, fub da- 
ta ratione propbrtionaliccr augere, ucl minuere. 


I cde vasis hic POTISSIMVM INTELLIGI- 

musyquix regularia funt, ^ quibus f milia transformari uel facile pof 
fmticuiufnodi uidentur e jfe liquidorumi aut granorum uulgata men~ 
ptr^fg^ qua his f milia funt. Augmentanda funt igitur in grimis, aut 
mmuenda,pro data ratione geometricaieiufemodi ua forum fue men' 
furarum bajesiger ea qua fexta^atque fegtimagropoftione anteceden- 
tis libri tertij tradita /unt.Vabricanda ftnt deindeyfuper buiujcemodi 
proportionaliter auElis uel diminutis bafbusyf milia fmiliterque gof- 
ta uafafeu menfurarum infirumentai quemadmodum de columnis yCT 
pyramidibus 3 proxima declaratum extitit propoftione . Quacunque 
enim de /olidis, antecedentibus tradita funt propoftionibus (ne te lon- 
gioribus uerborum detineamus ambagibus) in f milibus, hoc eB,f mili- 
ter fgUYatis,atquef militer poftis uaforum atque menfurarum exca- 
uaturisyueniuntpendenterobferuanda. 'Hicperhuiufcemodi uaforum, 
atque menfurarum bafes,intelligimus illorum orifeia: qua inuerfoua- 
fef.uemenfuraybafes e ffe uidentur. 


^ De tormentis bellicis. 


^'Nonaliterde tormentis bellicis , ac illorum emifjariis globis cenfen- 
dum, atque faciendum efje uelim exijtimes. In primis enim emiffarq ta- 
lium machinarumglobi f gura funt jfharicaiidcirco non aliter augen- 
di, uel minuendi, pro data ratione uidentur eff, qudmipfum corpus 
jfharicum.De cuius proportionato incremento, uel decremento, antece- 
dentis decimatertia propoftionis traditum eft corollario . Ipfa porro 
machina bellica, duobus modis augenda, uel minuenda, pro data uide- 
tureffe ratione.ln primis quidem, feruata eiufdem machina longitudi- 
ne:^ baf,fmul cum illius capacitate au fla, uel diminuta. Secundo, 
eadem crafitudinisbafiinuiolata permanente: fedaufla, uel diminuta 
longitudine, una cum ipfa capacitate. Hic de tota mole uelim non in- 



\lUg 4 s machina : fid deillim tantum excaaatura , gUhum 

redfumijfamm,0‘ m^uluem in ignem conuerfi, atque fupra loci 
cagacitatem rarefaBhuiolenter eiidt. Qua quidem excauatura ^ cum 
^lindriyfeu rotunda columna uideatur habere figuram: ipfarum 

columnarum propofita fuh quauis ratione data augmentatio- 
neti atquediminutioneSi unacum illarum tranfmu- 
tationibus jfuis propofitionibus corolla- 

riis fuffidenterfint eluddata : de his ' 
ulterius uerbum addere^ne ea- 
dem fapius,ac inutiliter 
repetere uideamur, 
confiilto fuper- 
[edemus. 


QVARTI^ET VLTIMr LI- 
bri rerum Mathematicarum hac- 
tenus defideratarum Oron- 
ito Vinao DelphinatCy Ke- 
gio MathematicOy 
authore, 

FINIS. 


Virefcit uulncre uirtus. 









